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ตารางรายละเอยคการวิเคราะห์ข้อมล
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ตารางที 7 แสคงการหาค่ามัชพิมเลขคณิตและค่าLบียงเบนมาตรฐานของคะแนน,ที'ไค้-จาก 
แบบสอบวัคผลค้มฤทธทางการ Iรียนคแเฅสาสตร

X f z f x 2  f x 2 X f z f x Z f x 2

34 1 34 1156 20 1 20 400
33 1 33 1089 19 4 76 1444
31 5 155 4805 18 6 108 1944
30 5 150 4500 17 8 136 2312
29 9 261 7569 16 4 64 1024
28 10 280 7840 15 4 60 900
27 1 27 729 14 3 42 588
26 4 104 2704 13 2 26 338
25 4 100 2500 12 6 72 864
24 1 24 576 11 3 33 363
22 1 22 484 10 1 10 100

รวม 82 1837 44229
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หาค่ามัชฌิม I ลขคแเฅ (X)

ส์ฅร X fl

1837 
~84~

21.87

หาค่าส่วน1บียง1บนมาตรฐาน (S .D .)

สตร S.D. เท'ร. fx^ - ( Z fx )^
ท (ท-1)

84(44229) - (1837)'
84(84-1 )

3 ,71 5 ,2 36  - 3 ,3 7 4 ,5 69
6972

340,667 
6972

48.862

6.99



หา ค ่ าความเ พ ี ยงของแบบสอบ k r 20

สู ตร r xx

9.0066
48.86

40 (1 - 0 .1843)
39
40 (0 .8 1 5 7 )

ๅ39

0 .84
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ตารางท ี  8 แสคงอ ั ตราส ่ วนของจานวนคนหาถ ู กและผ ิ ดในแต ่ ละข ้ อที ไค ้ จากแบบทค๙อบ 

ว ั คผลอ ั มฤทธทางการเ ร ี ยนคผ ิ ตสาสตร ์

ข้อ P q pq

แ

P q pq

1 0 . 7 5 0 . 2 7 0 . 1 9 7 1 21 0 . 4 2 0 . 5 8 0 . 2 3 4 6

2 0 . 6 3 0 . 3 7 0 . 2 3 3 1 22 0 . 4 3 0 . 5 7 0 . 2 4 5 1

3 0 . 5 8 0 . 4 2 0 . 2 4 3 6 23 0.61 0 . 3 9 0 . 2 3 7 9

4 0 . 7 3 0 . 2 7 0 . 1 9 7 1 24 0 . 6 8 0 . 3 2 0.2176

5 0 . 4 0 0 . 6 0 0 . 2 4 0 0 25 0 . 4 8 0 . 5 2 0 . 2 4 9 6

6 0 . 6 9 0 . 3 1 0 . 2 1 3 9 26 0.62 0 . 3 8 0 . 2 3 5 6

7 0 . 4 6 0 . 5 4 0 . 2 4 8 4 27 0 . 3 5 0 . 6 5 0 . 2 2 7 5

8 0 . 6 1 0 . 3 9 0 . 2 3 7 9 28 0 . 3 2 0 . 6 8 0 . 2 1 7 6

9 0 . 3 9 0.61 0 . 2 3 7 9 29 0 . 7 1 0 . 2 9 0 . 2 0 5 9

10 0 . 4 4 0 . 5 6 0 . 2 4 6 4 30 0 . 6 4 0.36 0 . 2 3 0 4

11 0 . 7 4 0.26 0 . 1 9 2 4 31 0.36 0 . 6 4 0 . 2 3 0 4

12 0.76 0 . 2 4 0 . 1 8 2 4 32 0 . 5 5 0 . 4 5 0 . 2 4 7 5

13 0.60 0 . 4 0 0 . 2 4 0 0 33 0 . 7 3 0 . 2 7 0 . 1 9 7 1

14 0 . 2 0 0 . 8 0 0 . 1 6 0 0 34 0 . 6 0 0 . 4 0 0 . 2 4 0 0

15 0 . 3 8 0 . 6 2 0 . 2 3 5 6 35 0 . 6 5 0 . 3 5 0 . 2 2 7 5

16 0 . 4 8 0 . 5 2 0 . 2 4 9 6 36 0 . 7 0 0.30 0 . 2 1 0 0

17 0 . 4 0 0 . 6 0 0 . 2 4 0 0 37 0 . 7 4 0 . 2 6 0 . 1 9 2 4

18 0 . 3 5 0 . 6 5 0 . 2 2 7 5 38 0 . 5 7 0 . 4 3 0 . 2 4 5 1

19 0 . 7 1 0 . 2 9 0 . 2 0 5 9 39 0 . 3 1 0 . 6 9 0 . 2 1 3 9
20 0 . 6 5 0 . 3 5 0 . 2 2 7 5 40 0 . 3 8 0 . 6 2 0 . 2 3 5 6

21 pq = 9 . 0 0 6 6
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คา ราง ท ี  9 แ สคง ค ่ า คว า มยา กง ่ าย  ( p )  และ ค ่ า อ า นา จ จา แ บก  ( r )  ของแบบทคสอบวั คผล  

ส์ มฤทธิ ทางการ Iรี ยนคแเฅสาสตร

ข้อ กลุ ่ มสูง กลุ ่ มค่ า P r ข้อ กลุ ่ มสูง กลุ ่ มค่ า P r

1 4 0 22 0 . 7 4 0 . 4 3 21 24 11 0 . 4 2 0 . 3 1

2 3 4 19 0 . 6 3 0 . 3 6 22 26 1 0 0 . 4 3 0 . 3 8

3 29 2 0 0 . 5 8 0 . 2 1 23 32 19 0 . 6 1 0 . 3 1

4 4 0 21 0 . 7 3 0 . 4 5 24 3 4 23 0 . 6 8 0 . 2 6

5 23 11 0 . 4 0 0 . 2 9 25 29 11 0 . 4 8 0 . 4 3

6 37 21 0 . 6 9 0 . 3 8 26 32 20 0 . 6 2 0 . 2 9

7 28 11 0 . 4 6 0 . 4 0 27 24 5 0 . 3 5 0 . 4 5

8 32 19 0 . 6 1 0 . 3 1 28 20 7 0 . 3 2 0 . 3 1

9 22 11 0 . 3 9 0 . 2 6 29 3 7 23 0 . 7 1 0 . 3 3

10 25 12 0 . 4 4 0 . 3 1 30 33 21 0 . 6 4 0 . 2 9

11 39 23 0 . 7 4 0 . 3 8 31 22 8 0 . 3 6 0 . 3 3

12 4 0 2 4 0 . 7 6 0 . 3 8 32 30 16 0 . 5 5 0 . 3 3

13 32 18 0 . 6 0 0 . 3 3 33 36 25 0 . 7 3 0 . 2 6

14 13 4 0 . 2 0 0 . 2 1 34 31 19 0 . 5 9 0 . 2 9

15 21 i l 0 . 3 8 0 . 2 4 35 3 4 21 0 . 7 7 0 . 3 1

16 29 11 0 . 4 8 0 . 4 3 36 38 21 0 . 7 0 0 . 4 0

17 23 11 0 . 4 0 0 . 2 9 37 37 25 0 . 7 4 0 . 2 9

18 23 6 0 . 3 5 0 . 4 0 38 29 19 0 . 5 7 0 . 2 4

19 35 25 0 . 7 1 0 . 2 4 39 18 8 0 . 3 1 0 . 2 4

20 33 22 0 . 6 5 0 . 2 6 40 25 7 0 . 3 8 0 . 4 3
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1 .  หาคำมั ขณิ มเลขคณิ ต ( X)

X แทนค่ ามั ชณิ มเลขคณิ ตของกลุ ่ มVIคลอง

X แทนค่ ามั ขณิ มเลขคณิ ตของกลุ ่ มควบคุ ม

สูตร X z f x
N

Y -
ะE. fx x 1173

X1 N1 45

= 26.07

Y Z fx 1169
x2 N2 45

= 25.98

1
หาค่าส่วนเนียงเบนมาตรฐาน (S .D .)

ร1 แทนค่าส่วนเนียงเบนมาตรฐานของกลุ่มทคลอง

ร2

ส ู ต ร

แทนค่าส่วนเนียงเบนมาตรฐานของกลุ่มควบคุม

fx ) 2

S1
45(33429) - (1173) 

45(45 -1 )
2

ฝ่ 1 ,504 ,305  - 1 ,375 ,929
1 9 8 0

128,376
1980



6 7

6 4 . 8 3 6 4

s 2

8 . 0 5

4 5 ( 3 3 4 1 3 )  -  ( 1 1 6 9 ) 2 
4 5 ( 4 5 - 1 )

1 5 0 3 , 5 8 5  -  1 3 6 6 , 5 6 1  
1 9 8 0

/  1 3 7 , 0 2 4  
J  1 9 8 0

1 6 9 . 2 0 4 0

8 . 3 2

3. ทดสอบภาวะความแปรปรวนโดยการหาค่าอัตราส่วนเอฟ

Ho

สูตร

6 9 . 2 0 4 0
6 4 . 8 3 6 4

1 . 0 6 7



68

h . หดสรบค่าห ( t - t e s t )  ของกลุ่มทดลองและกลุ่มควบคุม

Ho ะ = M

ส่ฅร X1 - x2
(ท ^-!)ร^+(ท 2"1)ร2

nl + n2~ ^

2 6 . 0 7  -  2 5 . 9 8  * 45
( 4 5 - 1 ) ( 6 4 . 8 3 6 4 ) + ( 4 5 - 1 ) ( 6 9 . 2 0 4 0 ) 1 1 JL

4 5  4 5 - 2  ( 14 ?  + 45

0 . 0 9
2 8 5 2 . 8 0 1 6 3 0 4 4 . 9 7 6

88
( 0 . 0 4 )

0 . 0 9 0 . 0 9 0 . 0 5 5
2 . 6 8 0 8 1 . 6 3 7
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ตารา งท ี  10 คะแนนสอบผลส์ มฤทธ'ทางการเร ี ยนว ิ ชาคทเต fl าสฅ รี ( ค 3 1 2 )  ของนั กเร ี ยน 

กลุ ่ มทคลองและกลุ ่ มควบคุ มทลั งการทคลองจบ

กลุ ่ มทคลอง กลุ ่ มควบคุ ม

X1 f f x l f x l x 2 f f x £ £ x 22

16 2 32 512 18 1 18 324

18 1 18 3 2 4 19 1 19 361

21 2 42 8 8 2 20 2 40 8 0 0

22 4 88 1936 21 1 21 441

23 3 69 1 5 87 22 3 66 1452

24 3 72 1 7 2 8 23 2 46 1 0 58

23 3 75 1 8 75 25 5 125 3125

27 2 54 1 4 5 8 26 4 104 2704

28 7 196 5 4 8 8 27 7 189 5103

29 3 87 2523 28 5 140 3920

30 3 90 2700 29 2 58 1682

31 4 124 3 8 4 4 30 1 30 900

32 2 64 2 0 4 8 31 3 93 2 8 8 3

33 1 33 1 0 89 32 3 96 3072

34 2 68 2312 34 2 68 2312

35 1 35 1225 35 1 35 1225

37 2 74 2 7 3 8 36 2 72 2592

รวม 45 1221 34269 รวม 45 1220 33954
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1. หาค่ามัชพิมเลขคณิต (X)

£  f x
สฅร X. = ------------

2  f x
สตร X. -

5 1 "1 2 "2

1 2 2 1 1 2 2 0
45 45

= 2 7 . 1 3 = 2 7 . 1 1

2. หาค่าส่วนเบืยงเบนมาตรฐาน (S .D .)

สตร ท^)E X1 " ^  fx l ^
n l  ^n l "

4 5 ( 3 4 2 6 9 )  -  ( 1 2 2 1 ) '
4 5 ( 4 5 - 1 )

4 2 5 . 8 9 0 9

5 . 0 8 8

สตร
ท2 f x 2 " ( 2  f x 2 ) 2

ท2 (ท2- 1)

/  ^ 5 ( 3 3 9 5 4 )  -  ( 1 2 2 0 ) ' 
\ /  4 5 ( 4 5 - 1 )

V 1 9 . 9 6 4 6

4 . 4 6 8
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3 . ทคฝีอบค่าที ( t - t e s t )  ของกลุ่มทคลองและกลุ่มควบคุม

HO ะ yน1 >

2 7 . 1 3  -  2 7 . 1 1

[  ( 4 5 - 1 ) ( 2 5 . 8 9 0 9 ) + ( 4 5 - 1 ) ( 1 9 . 9 6 4 6 )  \> 1 . 1
/  4 5 + 4 5 - 2  1 45 45

0.02
J  2 2 . 9 2 7 8  X 0 . 0 4

0 .02
0 . 9 5 8

0.021



ตารางท ี  11 คะแนนสอบผลล ้ มฤทธทางการเ ร ี ยบว ิ ชาคแเ ตสาสตร ี  (ค 3 1 2 ) ของนั กเร ี ยน  

กลุ ่ มทคลองและกลุ ่ มควบคุ มหลั งการทคสอบจบแล้ ว 2 ลั ปดาห

72

กลุ ่ มทคลอง กลุ ่ มควบคุ ม

X1 f f x l f x l x 2 f f x 2 f x 2

11 1 11 121 14 1 14 196

17 1 17 2 8 9 15 1 15 225

18 1 18 324 16 3 48 768

19 1 19 361 17 1 17 2 8 9

20 3 60 1 2 0 0 18 1 18 3 24

21 4 84 1 7 64 19 2 38 722

22 2 44 968 21 2 42 8 8 2

23 3 69 1 5 8 7 22 2 44 968

25 4 100 2500 23 3 69 1 5 87

26 1 26 676 24 5 120 2 8 8 0

27 4 108 2916 25 1 25 625

28 4 112 3136 26 2 52 1352

29 2 58 1 6 82 27 6 162 4374

30 2 60 1 8 00 28 4 112 3136

31 2 62 1922 29 3 87 2523

32 3 96 3072 30 3 90 2700

33 4 132 4356 31 1 31 961

34 2 68 2312 32 3 96 3072

37 1 37 1369 34 1 34 1156

รวม 45 1181 32355 รวม 45 1 114 2 8 7 4 0
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1 .  หาค่ ามั ชรมเลขคณิ ต ( X)

สตร X-,
z  fx 1
^ 7 ~

1 1 8 1
45

2 6 . 2 4

สตร X,

2 .  หา ค ่ าส ่ วนเ บ ี ย ง เ บนมา ตร ฐาน ( ร . D. )

สตร
ท̂  2. f x 2 - ( 2- fx-^)2 

ท  ̂ (ท^- 1)

/  4 5 ( 3 2 3 5 5 )  -  ( 1 1 8 1 ) ' 
\  4 5 ( 4 5 - 1 )

3 0 . 9 1 6

5 . 5 6

สฅร ร ,
ท2 ^ fx 22 - ( 2  f x 2 ) 2

ท2 (ท2- 1)

/  4 5 ( 2 8 7 4 0 )  -  ( 1 1 1 4 ) ' 
 ̂ 4 5 ( 4 5 - 1 )

I 2 6 . 4 1 6
V

2 f x 2 
ท2

1 1 1 4
45

2 4 . 7 6

5 . 1 4
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Ho ะ M 1 = M

*1 -  *2

3 .  หคสอบค ่ าท ี  ( t - t e s t )  ข อ ง ก ลุ ่ม ห ค ล อ ง แ ล ะ ก ลุ ่ม ค ว บ คุม

1 .4 8
^ 2 8 .6 6 6  X 0 . 0 4

1 .4 8
1 .0 7

1 .3 8



ภาค«บวก ค.

ซหเรืยนส์าหรํบการเรืยนโคยใบัระยะเวลาเบกับบันหกการส์อน 
วิชาคผคชาส์ตรืÎ บ่มัธยมสิกษาป็หี 3 

เร ือง
ความบ่าจะเฟ้บนละส์ถติ
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บทเรียนสาหรับการเรียนโคยใต้ระยะเวลาสัน 

เร ีอง ความน่าจะเป็น
สันมัธยมคิกษาปึที 3 เวลา 5 คาบ

1. หลักการและเหตุผล

การเรียบการสอนคณิตคาสตรีระคับมัธยมคิกษาตอนต้น มีจุคประสงคเหือให้นักเรียน 
มีทักษะใบการคิคคานวถแหือใต้แก้ปัญหาต่าง ฯ ทีเกียวต้องกับขีวิตประจาวัน เร ือง "ความน่า 
จะเป ็น" เป็นเรืองหนงทีเกียวต้องกับขีวิฅประจาวัน ครูจะต้องสอนให้นักเรียนมีความเต้าใจ

I

ในสิงแวคล้อมรอบตัวและสามารถใต้ความรู้ทางคณิตคาสตรีนนมาคิคแก้ปัญหาอย่างมีเหตุผล 

สามารถ'ใต้เหตุผล'ในการแสคงความคิคเห็นอย่างมีระเทียบต้คเจนและรัคกุม การสอนของครู 
จะมีประสิทธิภาพสูง ถ้าหากครูม ีการนาเอานวัตกรรมต่าง  ๆ มา'ใต้ประกอบการสอนIหือ'ให้ 
นักเรียนมีพนฐานทีคิ สามารถนาความรู้ไปใต้!คัถูกต้อง บทเรียนสาหรับการเรียนโคยใต้ระยะ 
เวลาลัน จะช่วยให้น ักเรียนมีความรู้ความเต้าใจในเนอหา มีความคิดสร้างสรรค มีทักษะใน 
การคิคคานวทนหือใต้แก้ปัญหาไคัดียิงขน

2 . จคประสงคการเรียนรู้

เม ือ เร ียบ เร ือ ง "ความน่าจะเป ็น" จบแล้ว นักเรียนสามารถ
I  I

1 . บอกไค้เกียวก้บเหตุการฌทีน่าจะเป็นไปไค้
2 . ให้เหตุผลแสคงความน่าจะ เป็นของเหตุการณิไค้
3 . บอกความหมายการทคลองสุ่มไค้
k .  เขียนแสคงผลทงหมคทีอาจจะเกีคซนจากการทคลองสุ่มไค้
5 . บอกความหมายเหตุการณิไค้
6 . เขียนแสคงผลทงหมคซองเหตุการถ!ไค้
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7 . บอกสูตรการหาความน่าจะเป็นได้
8 . คานวญหาความน่าจะเป็นของเหตุการท!ใค  ๆ จากสูตรได้
9 . บอกคุผสมบัติของความน่าจะเป็นของเหตุการท!ใค  ๆ ได้

10. หาความน่าจะเป็นของเหตุกรรท์!ใด *1 โคยวิธีการทคลองได้

3 . แผนการสอบและกิจกรรมการเรียนการสอน

คาบที
ระยะเวลา

(นาที)
เนอหา

กิจกรรมการเรียน 
การสอบ

การจัคกลุ่ม

15

15

10

10

เหตุการถ!ทีน่าจะเ ป็น 
ไปได้และความน่าจะเป็น

1. นักเรียนสืกษาบท 
เรียนปฏิบัติการที 1

2 . นักเรียนเสนอผล 
การอภิปรายสรุป 
ซองแต่ละกลุ่ม

3 . ครูเล ่าประวัติของ 
ปาสกาลและแฟร้มาต่ 
พร้อมท้ังปัญหาที 
ปาสกาลและแฟร้มาต่ 
แก้ ธีงต่อมากลาย 
เป็นทฤษฎีความน่าจะ 
เป็นสมัยใหม่

น .  นักเรียนประเมินผล 
ตนเองจากแบบทคสอบ I

กลุ่มย่อย

กลมยอย

กลุ่มใหญ่

รายบคคล
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1
คาบที

ลาคับ 
กิจกรรม

กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน
สือการเรียน 

การสอน

1
เหต ุ- 1 ครูแบ่งกลุ่มนักเรียนออก นักเรียบนังเฟ้นกลุ่มตามที,'
การณ เฟ้นกลุ่มละ 9 คน พร้อม ครูแบ่ง
ทีน่าจะ หง'ให้เลือกหัวหน้ากลุ่ม
เฟ้นไป และผู้บันทีกข้อมูล
ไค้และ 2 ครูแจกบท 1 รียนปฏิบัติการที นักเรียนทีกษาบทเรียน บทเรียนปฏิบัติการ
ความ 1 และคอยคูการปฏิบัติงาน ปฏิบัติการที 1 และปฏิบัติ ที, 1
น่าจะ ของนักเรียบ ตามคาถ้งทีระบุไว้
เฟ้น 3 ควบคุมการเสนอผลทีไค้ ตัวแทนแต่ละกลุ่มของ ■

จากการทาบทเรียนปฏิบัติ- นักเรียนเสนอผลทีไค้
การที 1 จากการอภิปรายสรุป 

ของกลุ่มหน้าสันเรียน
b ครูอธิบายเทีมเติมถ้ามีข้อ นักเรียบช่วยกันสรุป

สงถ้ย

3 ครูเล่าประวัติของปาสกาล ห้งประวัติของปาสกาล ภาพของปาสกาล
และแฟร้มาฅผู้ริเงร่วมติค และแฟร้มาฅ และแฟร้มาต แผนที
ทฤษฎีของความน่าจะเป็น หรีอลูกโลก

1 เอกสารเสร ิม เร ือง
- ประวัติของความน่า

จะเฟ้น
6 ครูให้นักเรียนทาแบบทคสอบ ทาแบบทคสอบ I แบบทตสอบ
7 ครูแจกเฉลยแบบทคสอบ ตรวจแบบทดสอบ เฉลยแบบทคสอบ

I



7 9

บทเรียนปฦบตการท 1

เร ือง เหตุการณทีน่าจะเป็นไปไค้และความน่าจะเป็น

จ ุmJระสงก ่การเร ียนร ู้ นักเรียบสามารถ

1 . บอกไค้เกียวกับเหตุการณทีน่าจะเป็นไปไค้
2 . ให้เหตุผลแสคงความน่าจะเป็นของเหตุการณที่น่าจะเป็นไปไค้

ให้'นักเรียบพิจารผาสถานการณต่าง  ๆ และเหตุการณทีนั้าจะเป็นไปไค้ใน 
สถานการท!น้ัน  ๆ ค ้งฅ ัวอย่างข ้างล ่าง

สถานการณ เหตุการณทีน่าจะ เป็นไปไค้

1. รถฅคมากตรงลแยกคลองค้น ถ้านักเรียนเคินผ่านเค้นทางนี้น ่าจะค้องใข้
เ วลามาก
เ_หตุผล ถ้ารถติคยาวมากก่อนทีจะกีงสิแยก

คลองค้น น ักเร ียบค้องใข้เวลามาก
แน่นอน

2 . วันนี้เป็นวันออกสลากสยามมินทรี ถ้าท่านนี้อสลากนี้ไวัน่าจะเป็นไปไค้ที'ห่าน
อาจจะถูกสลาก
เหตุผุล ถ้าท่านซอสลากสยามมินทรีไว้

หลาย  ๆ ใบ น่าจะเป็นไปไค้ทีอาจ

จะถูกสลากนี้
3 . วันนี้อากาสร้อนมาก .  โ  อุณหภูมของอากาศบาจะสูง

บุหตุผุล อากาศร้อน วันน้ีอุณหภูมิของอากาศ
ค้องสูงแบ1บอน
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ปภิบ้ติการ

1. จากการทีนักเรียนไค้ภิกษาสถานการท!และเหตุการท!ทีน่าจะเป็นไปไค้ข้างตัน 
แล้วให้นักเรียนในแด,ละกลุ่มช่วยกันยกตัวอย่าง ในสถานการท!ต่าง  ๆ และเหตุการท!ทีน่าจะ 
เป็นไปไค้ในสถานการท!น้ัน  ๆ มีอะไรบ้างมากลุ่มละ 5 ตัวอย่าง และให้นักเรียนในกลุ่ม 
ร่วมกันอภิปรายให้เหตุผลสาหรับเหตุการท!นั้น  ๆ ค้วยว่ามีความน่าจะเป็นไปไค้มากน้อย 
เท ียงใค ให้นักเรียนบ้นทีกในแบบบันทีกทีแจกให้ (ใข ้เว ล า 15 นาที)

I

2 . ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มส่งตัวแทนมาเสนอตัวอย่างทีไค้ของแต่ละกลุ่มบน 
กระดานคา (ใข้เวลากลุ่มละ 3 นาที)
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แบบบันหึทเหตุการ[พฆ่าจะเฟ้นไปไค้ในสถานการณ์ต่าง ๆ

ลาคับ 
ที1

ส์ถานการพ

1------------------------

เหตุการณทีฆ่าจะ เฟ้นไปไค้

-เ--------------------------------

ความฆ่าจะเป็น 
ไปไค้มากหรือน้อย

1 วันน้ีทีมฟุตบอลไทยลงแข่งขัน 
กับทีมฟุตบอลอินโคนีเทีย ทีม 
ฟุตบอลไทยเฟ้นต่อทีมอินโค- 
นเทีย 5 ะ 3

ทีมฟุตบอลไทยอาจจะชนะหรือแพ้ 
หรือ เ ส์มอทีมฟุตบอลอินโคนี เ ทีย

ทีมฟุตบอลไทยฆ่าจะ 
ชนะ

2

3

k

5

:!
6

I!

----------------------------- -t
J
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ประวัติความน่าจะเป็น

ในป็ ค.fi. 1654 เชอวาสิเยร เคอ เมเร (Chevalier de Me're')
ขุนนางแห่งรา?เสานักฝรังเคสในสมัยค ร ืสติสตวรรษที 17 อันเป็นสมัยทีวงล้งคมสันสูงของ 
ฝรังเศสนิยมเล่นการพนันกันมากไค้หยิบยกข้อปัญหาบางประการเกียวกับการพนันขนถาม 
แบลติปาสกาล (Blaise Pascal) ปาสกาลไค้เขียนจคหมายติคฅ่อกับนิแยร เคอ 
แฟร์มาติ (Pierre de Fermat) จคหมายบโต้ตอบกันเทีอแก้ปัญหาของเมเรน้ีต่อมา 
กลายเป็นทฤษฎีความบ่าจะเป็นสมัยใหม่

ปัญหาของเชอวาลิเยรั เคอ เมเร ที'ไค้ทามเพอบเขาคือปาสกาลเป็นค้งน้ั 
ปัญหาแรก ในการทอคลูกเต่าควรพนันว่าจะออกหน้า 6 อย่างน้อย 1 คร้ัง ในการทอค 

ลูกเต่า 1 ลูก 4 ครง ถ้าหากทอดลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกัน 24 คร้ัง ควรจะ 
พนันว่าจะออกหน้า 6 ท้ัง 2 ลูกอย่างน้อย 1 คร้ังหรือไม,

เคอ เมเร ทราบจากประสบการdทาหากทอคลูกเต่า 1 ลูก ข้า  ๆ แล้ว ทุก  ๆ
4 คร้ัง โอกาสทีจะออกหัวอย่างน้อย 1 คร้ังนบ มีอยู่มาก แต่ปรากฎว่าเมือเขาพนันว่าจะ 
ออกคู่ 6 อย่างน้อย 1 คร้ังในการทอคลูกเต่า 24 คร้ัง แล้วเขามักแพ้พนัน

ปัญหาทีสอง ในการเล่นเกมชนิคหนิงทีมีผู้เล่นฝ่ายละคน เช่น ก กับ ข แต่ละคนมีโอกาส 
แพ้?]นะเห่า  ๆ กันเสมอ บุคคลที?)นะ 5 เกมก่อนจะเป็นผู้?!นะการแช่งข้นและ 
จะไค้รับเงินพนันท้ังหมด เมือเล่นไค้ 7 เกมเห่าน้ัน จาเป็นต้องยุติการแช่งข้น 
และไม,อาจแช่งขันต่อไปไค้ในขญะน้ัน ก ชนะ 4 เกม และ ซ ชนะ 3 เกม 
เขาควรจะแบ่งเงินกันอย่างไรจืงจะยุติธรรม

ปัญหาน้ัมีขีอว่า "Problème des pertis" ทีเรืยกเช่นน้ัปรากฎว่า ก ชนะไป 
4 เกม ส่วน ข ชนะไป 3 เกม การแบ่งเงินพนันน้ัน บางคนก็จะตอบว่าควรแบ่งตาม

Iอัตราส่วนจานวนเกมทีชนะกันแล้วจืงจะยุติธรรม กล่าวคือแบ่งให้ ก และ ข ในอัตราส่วน
I4 ะ 3 บางคนก็ติคถงจานวนเกมทีจะต้องเล่นให้ชนะจืงจะไค้เงินหนับกล่าวคือ แบ่งให้ ก 

และ ข ในอัตราส่วน 5-3 ะ 5-4 หรือ 2 ะ 1 ห่านเป็นผู้ฅัคสินห่านติคว่าใครถูกกันแน่
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เฉ ล ยป ัณห าแรก  เร าท ร าบ ว ่าค ว าม บ ่าจ ะ เป ็น ท ีจ ะ อ อ ก  6 ใ น ก าร ท อ ค ล ูก เต ๋า  1 ลูก แต่ละ

คร ั้งค ือ  g

ดังน้ันความน่าจะเป็นทีจะไม1ออก 6 ในการทอคลูกเต๋า 1 ลูก 1 คร้ัง = g 
เพราะฉะน้ันความน่าจะเป็นทีจะไม่ออก 6 ในการทอคลูกเต๋า 1 ลูก k  คร้ัง = (g)2*
เพราะฉะน้ันความน่าจะเป็นทีจะออก 6 อย่างน้อย 1 คร้ังใบการทอคลูกเต๋า 1 ลูก 4 คร้ัง 
= 1 - (g)2* = 0.516 โคยประมาณ

จะเห็นไค้ว่าความน่าจะเป็นทีจะออก 6 อย่างน้อย 1 คร้ังในการทอคลูกเต๋า 
1 ลูก 4 คร้ังน้ันสูงกว่า 0.5 เล็กน้อย การทีเดอเมเร สังเกตจากประสบการณสรุปเป็น 
ข้อยุติว่าควรพนันว่าจะออก 6 จึงถูกต้อง แต่ความจริงจะพนันว่าจะออกแต้มใค  ๆ อย่างน้อย 
1 คร้ังในการทอดลูกเต๋า 1 ลูก 4 คร้ังก็จะเท่ากันหมด

I  Iเมือคิดในทานองเดียวกันข้างบน เมือทอดลูกเต๋า 2 ลูก
ความน่าจะเป็นทีจะออก 6 ท้ํง 2 ลูกใบการทอด 1 คร้ัง = ~

เพราะฉะน้ันความน่าจะเป็นทีไม่ออกคู่ 6 ในการทอด 1 คร้ัง = ^

เพราะฉะน้ันความน่าจะเป็นทีไม่ออกค่ 6 เลยแม้แต่คร้ังเดียวใบการทอด 24 คร้ัง
1

เพราะฉะน้ันความน่าจะเป็นทีจะออกคู่ 6 อย่างน้อย 1 คร้ัง'ในการทอด .̂ 4 คร้ัง 
= 1 - ( แ ) z h  = 0.491 โดยประมาณ
ดังน้ัน Iคอเมt ร จึงแพ้พนันเมือพนันว่าจะออกคู่ 6 เป็นไปตามกฎเกณห็ทาง 

คณิตคาสตรน้บเอง

เฉ ล ยป ณทาท ีสอง คาต อ บ ข อ งป าส ก าล แล ะแพ รม าต ๋ ก ็ค ือผ ิดทงค ู่ ท าไ ม จ ึง เป ็น เช ่น น ั้น

สมมติว่าไต้เล่นเกมต่อไปอีก 2 เกม (ริ!งเป็นจานวนเกมเล่นต,'าสุคที ข อาจ 
ชนะการแช่งข้นไต้เงินพนันน้ังหมดไต้ และจะต้องมีการแพ้ชนะการแช่งข้นกันแน่  ๆ ) มีทาง 
เป็นไปไต้ต้งน้ั
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ก ชนะ ก ชนะ
ก ชนะ ข ชนะ
ข ชนะ ก ชนะ
ข ชนะ ข ชนะ
จะพบว่ามี 3 กรณีข้างบนน้ีที ก จะชนะการแข่งขันไค้เงินพนันไปหมด ส่วน ข 

จะชนะไค้!นกรณีเคยวเห่าบ้ํน ค้งน้ํนการแบ่งเงินพนันจงควรเฟ้นอัตราส่วน 3 ะ 1
I(จากวารสารคณีฅศาสตริ ปริมา 24 ฉบับที 248-249 พฤษภาคม - มิถุนายน 2322 หน้า 

37-41)
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แบบทดสอบเรืองเหตุการณทีน่าจะเป็นไปไค้
•  I I Iคากัง จงเลือกคาตอบทีถูกต้องทีสุดเพียงคาตอบเคียว โดยหาเครืองหมายกากบาท (X) 

ทับบนตัวอักษร ก หรือ ข หรือ ค หรือ ง (เวลา 10 นาที)
1. ธงทัยมถุง'ใบหนงปึง'ใส่ลูกบอลลืแคง 3 ลูก ลืฃาว 3 ลูก และลืเหลือง 3 ลูก ลูกบอล 

ท้ังหมดมีขนาดเท่ากัน ถ้าธงทัยตัดสิน'ใจหยิบลูกบอลขบมา 1 ลูก เหตุการณที,น่าจะเป็น 
ไปไค้ใบการหยิบลูกบอลของธงทัยฅรงกับข้อใด

ก. เหลือง ข. แดง
ค. ขาว ง. เหลืองหรือแดงหรือขาว

I  I I  ^2. ครอบครัวหนืงมีบุตร 2 คน เหตุการณทีเป็นไปไค้เกียวกับเพตุของบุตรท้ังสองคนตรงกับ 
ข้อใด (ข แทบเพคปาย ญ แหบเพสหญิง)

ก. ทุ!ทุ! ขทุ! ชุ!ช?]?! ข. ชช ชชุ! ทุ)ชุ)
ค. ปช ทุ)ทุ) ง. ชทุ) ทุ)ป

3. สาวิตรีมีปากกาลืแคง 2 ด้าม ลืนัาเงิน 3 ค้าม และลืเขียว 2 ด้าม ถ้าสาวิตรีเลือก 
หยิบปากกาขนมาพร้อมกับ 2 ด้าม เหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้ของสิปากกา 2 ด้าม ที 
หยิบขบมามีไค้กแบบ

ก. 3 แบบ ข. h แบบ
ค. 6 แบบ ง. 10 แบบ

h .  นักเรียนโยนเหรืยทุ)บาท 1 อัน 2 คร้ํงเหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้ของหน้าทีฃ้ืนจากการ 
โยน เหรืยชุ)บาทมีไค้กีแบบ

ก. 5 แบบ ข. 4 แบบ
ค . 3 แบบ ง . 2 แบบ
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5. ปราณีพูดว่าวันน้ีเฟ้นวันที 1 มกราคม นักเรียนคิดว่าเหตุการณทีน่าจะเ ฟ้นไปได้ในวันน้ี 
คือเหตุการพใด

ก. คนส่วนมากหยุดอยู่กับบ้านและถือว่าเฟ้นวันหยุด 
ข. คบส่วนมากจะทาบุพตักบาตรในวันน้ี 
ค. คนส่วนใหญ่ไปเคารพบรรพบุรุษทีนับถือ

Iง. ถูกทุกข้อทีกล่าวข้างตัน

เฉลยแบบหดสอบเรืองเหตุการพทีน่าจะเป็นไปไค้
1. ง
2. ก
3. ค
4. ข
5. ง
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• ระยะทลา กิจกรรมการเรียบคาบท เนอหา การจัคกล่ม(นาท) การสอน

2 การทคลองส่มและ
เหตุการณ์

10 1. ครูทคลองโยนเหรียญ กลุ่มใหญ่
บาท โยนลูกเตา หยิบ
ไพ่ ประกอบการถาม
ตอบ

15 2. นักเรียนกิกษาบทเรียบ กลุ่มย่อย
1 ปฎิบตการที 2
1 15 3. ครูใค้การถามตอบ' กลุ่มย่อย

นักเรียนแต่ละกลุ่มโคย
! •การลุ่มถามถึงผลทีไค้

จากการกิกษาบทเรียบ 
ปฎินัตการที 2

10 4. นักเรียนทาเอกสาร รายบุคคล
แนะแนว,ทางชุคที 1
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j  ลาค ับ 
คาบท

ก ิจกรรม
ก ิจก รรม ค ร ู ก ิจก รรม น ัก เร ียน

ล ือ ก า ร เร ีย บ  

การสอน

2

ก าร  1 คร ูท ค ลองโยน เห ร ียฌ บ าท ด กู ารโยน เห ร ียฌ บ าท

—

1•!

เห ร ีย Cฒ า ท

ทคลอง ห ล าย  ๆ ค ร ั้ง  และโยน ก า ร โ ย น ล ูก เต ่า  ก าร ล ูก เต ่า  ไพ่

สุ่มและ ล ูก เต า  1 ลูก ห ล าย ๆ ลุ่มหยิบไพ่ 1 ใบ 1 สาร ับ

เห ต ุ- ค ร ั้ง  และสุ่มหยิบไพ่ 1 ใบ

การท] ห ล าย  ๆ คร ั้ง

I 2 ค ร ูถ าม น ัก เร ียน ก ิงส ิงท ีค ร ู ตอ บ คาถามคร ู

ท ค ล อ งเก ิค ผ ล อ ะ ไ ร บ ้าง

3 ค ร ูอ ธ ิบ าย เห ิม เต ิม ถ ้า น ัก เร ียน ช ่วยก ัน ลร ุป ผล
j

น ัก เร ียบ ม ีข ้อ ส งก ัย การท คลอง

4 คร ูแบ ่งกล ุ่มน ัก เร ียน ออก
1

น ัก เร ียบ บ ัง เฟ ้น ก ล ุ่ม

เฟ ้นกลุ่มละ 9 คน พร้อม ตามท ีคร ูแบ ่ง

ท ั้งให ้เล ือกห ัวห น ้ากล ุ่มและ

ผู้บันหกข้อมูล
I

3 คร ูแจกบ ท เร ียน ป ฎ ิบ ้ตการ น ัก เร ียน ใน แต ่ละกล ุ่ม บ ท เร ียน

ที 2 ปฎ ิบตตามคาก ังท ีระบ ุ ปฎ ิป ้ตการ

ไว ้ไน บท เร ียบ ป ฎบ ัตการ ที 2
I ท ี 2 ร

)

6 ค ร ูใข ้ก ารถ าม ต อ บ น ัก เร ียน ใบ แต ่ละก ล ุ่ม !

น ัก เร ียน ใน แต ่ล ะก ล ุ่ม ล ืง ช ่วยก ัน ตอบ คาถามคร ู I

ผลท ี! ค ัจ าก ก าร ท าบ ท เ รียน !
I

ปฎิบ ่ตการท ี 2 _ J
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1คาบที ลาคับ 
กิจกรรม กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน สือการเรียน 

การสอน

(2 ต่อ) 7 ครูอธิบายเทีมเติม นักเรียนนักถามข้อสงนัย
8 ครูแจกเอกสารแนะแนว ทาเอกสารแนะแนวทาง เอกสารแนะแนว

4 4 1ทางชุดท1 ชุคท1 ทางชุดท 1
9 ครูแจกเฉลยเอกสาร ตรวจคาตอบ เฉลยเอกสาร

แนะแนวทางชุดที 1 แนะแนวทางชุด
ที' 1

10 ครูอธิบายเทีมเติม นักเรียนนักถามข้อสงนัย
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บทเรียนปลีบัตการห 2

เร ือง การทคลองสุ่มและเหตุการณ์ (ท ล า  1 5  นาที)

จ ฺคประสงคการเรียนร ู้ นักเรียบสามารถ

1 . บอกความหมายการทคลองลุ่มไค้
2 . เขียนแสคงผลหํ้งหมคทีอาจจะเกคฃนจากการทคลองลุ่มไค้
3 . บอกความหมายของเหตุการณ์ไค้
k .  เขียนแสคงผลหํ้งหมคของเหตุการณ์ไค้

ลีอการเรียนการสอน

l .  ล ูกเคา 2 ลูก
2 . เหรียญห้าสิบสตางค้ เหรียญบาท เหรียญห้าบาท
3 . กระคาษสืเหลียมขนาคเท่ากันสิแคง 3 แท่น ลีเทลีอง 2 แท่น ลีบาเงิน 

1 แผ่น ใส่อยู่ไนถุงกระคาษ

ปลีบตการ

หัวหน้ากลุ่มแบ่งนักเรียนในกลุ่มออกเฟ้น 3 กลุ่ม กลุ่มละ 3 อบ และกาหบคให้ 

เฟ้นกลุ่มทีหนง กลุ่มทีสอง กลุ่มทีสาม ตามลาคับ ให้กลุ่มทีหนงทาการทคลองที 1 กลุ่มที 
ฟ้องหาการทคลองที 2 และกลุ่มทีสามหาการทคลองที 3 และให้แต่ละกลุ่มบันหกผลการ 
หคลองลง'ในแบบบันทีกทีจัคไวํเไห้ ให้หัวหน้ากลุ่มเฟ้นผู้ประสานงาน
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การหคลองท 1
ให้นักเรียนทาการทคลองโยนลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกันหลาย  ๆ คร้ํง แล้วบันทีกว่า 

ลูกIตาหงายหน้าอะไรบ้างในการโยนแต่ละคร้ัง

การทคลองที 2
ให้นักเรียนทาการโยนเหรียญห้าสิบสตางต่ เหรียญบาท เหรียญห้าบาทพร้อมกัน 

หลาย  ๆ คร้ัง แล้วบันทีกว่าเหรียญหงายหน้าอะไรบ้างในการโยนแต่ละคร้ัง
Iการทคลองที 3

ให้นักเรียนหลับตาหยิบกระคาษสิเหลียมขนาคเท่ากันทีอยู่'ในถุงกระคาษคังน
1. ให้หยิบคราวละ 1 แผ่น
2. ให้หยิบคราวละ 2 แผ่นพร้อมกัน
3. ให้หยิบ 2 แผ่นโคยหยิบคร้ังแรก 1 แผ่น ก่อนจะหยิบแผ่นที 2 ให้คืนแผ่น 

แรกทีหยิบไค้ลงใบถุงก่อน
(แต่ละการทคลองให้เวลา 15 นาที)
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แบบบันทีกผลการทคลองที, 1 
(การโยนลูกเฅ๋า 2 ลูกพร้อมกัน)

คร้ํงที 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
ลูกเต้าลูกแรก 
หงายแต้ม
ลูกเต้าลูกทีสอง 
หงายแต้ม -

ครงที 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
ลูกเต้าลูกแรก 
หงายแต้ม
ลูกเต้าลูกทีสอง 
หงายแต้ม

สมมติว่าในการโยนคร้ํงที 1 ลูกเตาลูกแรกหงายแต้ม 2 ลูกเตาลูกทีสองหงาย 
แต้ม 4 นักเรียบสามารถแทนผลทีไต้จากการโยนต้วยคู่อันคับเฟ้น (2, 4)

จากการท่คลองโยนลูกเต้า 2 ลูกพร้อมกันหลาย *1 ครง นักเรียบหอจะสรุปผล 
ท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไต้จากการทคลองคร้ํงนโคยเขียนผลทีไต้!นรูปคู่อันดับไต้เฟ้นอังบ ..

จานวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไต้จากการโยนลูกเต้า 2 ลูกพร้อมกัน เท่ากับ__ จานวน
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นักเรียนสามารถIขียนแสดงผลทีงหมดในรูปตารางไค้เป็น

^ ลูกทีสอง 
ลูกทีหนง^X. 1 2 3 h 3 6

1 (1,1) (1,2)
2
3
b

5
6

จากผลทีงหมดทีอาจจะเกิดขนไค้จากการโยนลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน 1 คร้ํง 
นักเรียบสนใจเหตุการผค้งน

1. ลูกเต๋าท้ํงส่อ'งหงายแต้มเป็นจานวนเท่ากัน
เขียนผลท้ํงหมดทีอาจจะเกิดขนไค้ดังน .....................................

จานวนผลท้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไค้เท่ากับ ............................  จาบวน
2. ลูกเต๋าท้ํงสองหงายแต้มรวมกันเท่ากับ 7

เขียนผลท้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไค้ค้งบ้ี...........................................

จานวนผลท้ํงหมดทีอาจจะเกิดขนไค้เท่ากับ ............................  จานวน
3. ลูกเต๋าท้ํงสองหงายแต้มรวมกันแล้วหารด้วย 2 ไค้ลงตัว

เขียนผลท้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไค้ดังน ............................................

จ า น ว น ผ ล ท ํ ้ ง ห ม ค ท ี อ า จ จ ะ เ ก ิ ด ข น ไ ค ้ เ ท ่ า ก ั บ จ า น ว น
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แบบบันทีกผลการหคลองที2 
(โยนเหรียญ 3 เหรียญพร้อมกัน)

ถ้าเหรียญขนหัวแทนด้วย H และถ้าเหรียญขนก้อยแทนด้วย T

คร้ํงที 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15
เหรียญห้าสิบ 
สตางด้ 
เหรียญบาท 
เหรียญห้าบาท

คร้ํงที 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30
เหรียญห้าสิบ 
สตางด้ 
เหรียญบาท 
เหรียญห้าบาท

สมมติในการโยนเหรียญคร้ํงที 1 เหรียญท้ังสามขบหน้าด้งน้ี เหรียญห้าสิบสตางด้ 
ขบหน้า H เหรียญบาทขนหน้า T และเหรียญห้าบาทขบหน้า H สามารถเขียนผลทีได้
จากการโยนเหรียญ 3 เหรียญพร้อมกันได้เฟ้น HTH

จากการทคลองหลาย  ๆ ครง นักเรียบจะเขียนผลท้ังหมคทีอาจจะเกคขีนได้จาก 
การโยนเหรียญ 3 อันพร้อมกันได้เฟ้นด้งน้ี...........................................................

จานวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกคขนได้จากการโยนเหรียญ 3 อัน พร้อมกัน 1 ครงเห่ากับ . . .
จ า น ว น
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จากผลท่งหมคหอาจจะเกิดขนไค้จากการโยนเหรียญ 3 อันพร้อมกัน 1 คร้ัง 
นักเรียบสนใจเหตุการท!ดังน

1. เหรียญท้ํง 3 อันขนหัวหงหมด
เขียนผลหงหมดหีอาจจะเกิดขนไค้ค้งน ............................................
จานวนผลท้ํงหมคหีอาจจะเกิดขนไค้เท่ากับ ............................  จานวน

2. เหรียญหง 3 อันขนหัวอย่างนัอย 1 หัว
เขียนผลห้ํงหมคขีอาจจะเกิดขนไค้ค้งน ............................................
จาบวนผลห้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไค้เห่ากับ ............................  จานวน

3. เหรียญหง 3 อันไม่.ขบหัวเลย
เขียนผลท้ํงหมคหีอาจจะเกิดขนไค้ค้งน้ื............................................
จาบวนผลท้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไค้เท่ากับ ............................  จานวน



9 6

แบบบันทีกการทคลองที 3 
(หลับตาหยิบกระดาษสีใส่ถุง)

ถ้าหยิบไค้ทีแคงแทนด้วย ค หยิบไค้ทีเหลองแทนด้วย ล หยิบไค้ทีน้าIงนแทนด้วย น 
แบบที 1 หยิบคราวละ 1 แผ่น แบบที 2 หยิบครวละ 2 แผ่น แบบที 3 หยิบคราวละแผ่น

และใส่คบก่อนหยิบ 
แผ่นที 2

ครงที สีทีหยิบได้
1
2
3
4
5
6
7 -
8
9

10
11 -
12
13
น
13

^ 7ครังท สิทีหยิบได้
1
2
3
k

5
6
7
8
9

10
11
12
13
14
15
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การหคลองหยิบแบบที 1
จากการทคลองหลาย *1 คร้ํง นักเรียนจะเขียนผลท้ังหมคทีอาจจะเกคขนไค้จาก

การหยิบกระคาษคราวละ 1 แผ่นไค้ค้งน้ี ...........................................................
จานวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไค้จากการหยิบกระคาษคราวละ 1 แผ่น เท่ากับ .........
จานวน

การทคลองหยิบแบบที 2
จากการทคลองหลาย ‘ใ คร้ัง นักเรียนจะเขียนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขบไค้จาก

การหยิบกระคาษคราวละ 2 แผ่นพร้อมกันไค้ค้งน้ี ...................................................
จานวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไค้จากการหยิบกระคาษคราวละ 2 แผ่นพร้อมกันเท่ากับ... 
..............  จานวน

การทคลองหยิบแบบที 3
จากการทคลองหลาย «1 คร้ัง นักเรียนจะเขียนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขบไค้จาก 

การหยิบกระคาษ 2 แผ่น โคยหยิบคราวละแผ่น และใส่คืนก่อนหยิบแผ่นที "2 ไค้ค้งน้ี__

จานวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไค้จากการหยิบกระคาษ 2 แผ่น โคยหยิบคราวละแผ่นและ 
ใส่คืนก่อนหยิบแผ่นที 2 ไค้เท่ากับ ................ จานวน

จากจานวนผลท้ังหมคทีเกิคขนไค้จากการหยิบกระคาษสิในแค่ละแบบของการหยิบ 
นักเรียบสนใจเหตุการณค้งน้ี

1. ต้องการแผ่นสืแคงในการหยิบแบบที 1 
เขียนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไค้ค้งน ..

^  I  ^จาบวนผลท้ังหมคทีอาจจะเกิคขนไค้เท่ากับ จ า น ว น



2. ต้องการหยิบแผ่นสีให้ไค้สิต่างกันในการหยิบแบบที 2
เขียนผลห้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไต้ดังน ............................................
จานวนผลห้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไต้เท่ากับ ..........................  จานวน

3. ต้องการหยิบแผ่นสีใท้สิเหมือนกันในการหยิบแบบที 3
เขียนผลห้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไต้ดังน้ี............................................
จานวนผลห้ํงหมคทีอาจจะเกิดขนไต้เท่ากับ ............................  จาบวน

9 8
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เอกสารแนะแนวหางชุคที 1

เร ือง การทคลองสุ่มและIหตุการท! ( เว ล า  10 นาที)

การหดลองสุ่ม

คือการหดลองทีรู้ว่าผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนเฟ้นอะไรไค้บ้าง แต่ไม,ส่ามารถ 
หานายผลการทคลองล่วงหบ้าไค้

เหตุการณ์
I

คือผลบางตัวทีเราสนใจจากการหดลองสุ่ม

ตัวอย่าง
โยนลูกเต่า 1 ลูก 1 คร้ํง จงเขียนผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขบไค้จากการโยน 

ลูกเต่า พร้อมหงIขียบผลท้ํงหมดของเหตุการณ์ทีโยนลูกเต่าไค้จาบวนเฉพาะ

วิธีทา
การโยนลูกเต่า 1 ลูก 1 คร้ํง เฟ้นการทคลองสุ่มเพราะว่ารู้ผลท้ังหมดทีอาจเกิด 

ขบจากการโยนแต่ไม่สามารถหานายผลทีไค้จากการโยนลูกเต่าล่วงหน้าไค้
เขียนผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขนจากการโยนลูกเต่าไค้คือ 1, 2, 3, น ,  5, 6 
เขียนผลท้ังหมดของเหตุการณ์ทีโยนลูกเต่าไค้จานวนเฉพาะคือ 2, 3, 5
1) ให้นักเรียนพิจารถทว่าการทคลองต่อไปนเฟ้นการทคลองสุ่มหรือไม่เฟ้นการ 

ทดลองสุ่มโดยเขียนคาตอบไว้ท้ายข้อแต่ละข้อ
1.1 การออกรางว้ลส่ลากกินแบ,งร้จบาล .......................................
1.2 การคัดเลือกนักเรียบเข้าเรียนต่อในข้นมัธยมคืกษาฟ้ทีหนีง ...........
1 . 3  การทาข้อสอบของนักเรียน .................................................
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1.4. การIสียงเชียม? .............................................................
1.5 นักเรียนจับมือกับIหอน 5 คบ .............................................

2) ให้นักเรียนเชียนผลท้ังหมดทีอาจจะเกดขนไค้จากการหดลองสุ่มต่อไปน้ี
2.1 หยิบลูกแก้ว 2 ลูกพร้อมก้นจากขวดโหล?งมืลูกแก้วสีแดง สีห้า สีคา 

และสีชาวขนาดเท่า  ๆ ก้นอย่างละ 1 ลูก เชียบผลท้ังหมดทีอาจจะเกดขนไค้ดังน้ีลือ .......

2.2 คูการแข่งขับบาสเก็ดบอล?งจัดการแข่งข้นแบบพบก้นหมด เมือมืทีมเข้า
แข่งขัน 3 ทีม คอ ทีม A ทีม B และทีม C เชียบผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขนไค้จากการคู 
การแข่งขันไค้1ดังน้ีลือ .....................................................................................

2 .3  เลือกตัวอักษร 2 ตัว โดยเลือก 1 ต ัวจากคาว่า "สวย" และเลือก 
อีก 1 ต ัวจากคาว่า "สม" เชียนผลหั้งหมคทีอาจจะเกดขนไค้จากการเลือกตัวอักษร 2 ตัว 

ไค้ตังนี้1ลือ  

3) ให้นักเรียน L ชียนผลทั้งหมดทีอาจจะเกดขบไค้จากเหตุการฌทีกาหบคให้ต่อไปนี้ 
ทีไค้จากการทอดลูกเต่า 2 ลูกพร้อมก้น 1 ครํ้ง

3 .1  ไค้ผลบวกของแต้มทั้ง 2 ลูก เท่ากับ 7
เชียนผลทั้งหมดของเหตุการณไค้ค้งนี้ลือ ...............................................

3 .2  ไค้แค้มดีทั้ง 2 ลูก

เชียนผลทั้งหมดของเหตุการณไค้ค้งนี้ลือ.................................................
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เฉลยเอก๙ารแนะแนวทางป้คที 1 
เรือง การทคลองสุ่มและเหตุการณ

1) 1.1 เฟ้น
1.2 เฟ้น
1 .3 ไม่เฟ้น
1.4 เฟ้น
1.5 เฟ้น

2) 2.1 แคงฟ้'า แคงคา แคงขาว
ฟ้าแคง คาแคง ขาวแคง

2.2 AB AC BC หรือ
BA CA CB

2.3 สส์ ส์ม ว๙ วม ยส์

3) 3.1 (1,6), (6,1), (2,5
3.2 (1,1), (1,3), (1,5

(5,3), (5,5)

ฟ้าคา ฟ้าขาว คาขาว หรือ 
คาฟ้า ขาวฟ้า ขาวคา

ยม
, (5,2), (3,4), (4,3)
, (3,1), (3,3), (3,5), (5,1),
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1 ระยะทลา กจกรรมการเรียบ
—  
สือการเรียนคาบห เนอหา(นาที) การฟ้อน การฟ้อน

3
ความน่าจะเฟ้นของ
เหตุการณ

10 1. ครูแฟ้ดงการหมุนวงล้อ กลุ่มใหญ่
วงกลมประกอบการถาม I
ตอบ

15 2. นักเรียนสืกษาบทเรียบ กลุ่มย่อย
ปฎิบัตการที 3

10 3. ครูใฟ้'การถามตอบ กลุ่มย่อย
นักเรียนแต่ละกลุ่มถงผล
ทีไค้จาการทีกษาบหเรียบ 
ปฎิบ้ตการที 3

10 น. นักเรียบทาเอกฟ้าร รายบุคคล
แนะแนวทางชุคที 2

5 5. นักเรียนประเมินผล รายบุคคล
ตนเองจากแบบประเมิน

- ผล
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«j ลาคับ ลือการเรียนคาบ VI กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียบกิจกรรม การสอน

3
ความน่า 1 ครเฟคงการหมนวงล้อ คการหมบวงล้อพร้อมกับ วงล้อวงกลม
จะเป็น วงกลมประกอบการถาม ตอบคาถามครู
ของ คอบนักเรียนเกิยวกับ
เหค- ความน่าจะเป็นของการ
การท] สัฃองเข็มวงล้อ

2 ครูอธิบายเทีมเติม ข็วยกันสรุปเก่ียวกับการสั
ของเข็มวงล้อ

3 ครูแบ่งกลุ่มนักเรียนออก นัก เ รียนนัง เ ป็นกลุ่มตามที
เป็นกลุ่มละ 9 คน 
พร้อมท้ํงให้เลือกหัวหน้า

ครูแบ'ง

กลุ่มและผู้บันทึกข้อมูล
h ครูแจกบทเรียนปฏิบัติการ นักเรียบปฏิบัติตามคาล้งที บทเรียน

ที 3 ระบุใ1บทเรียนปฏิบัติการที 3 ปฏิบัตการที 3
5 ครูควบคุมการปฏิบัติงาบ นักเรียบในแต่ละกลุ่มร่วมกัน

ของนักเรียนในแต่ละกลุ่ม ทาบทเรียนปฏิบัติการที 3
6 . ครูใข้การถามตอบนักเรียน นักเรียบแต่ละกลุ่มตอบ

ในแต่ละกลุ่มถงผลทีไคัจาก คาถาม
การทาบทเรียบปฏิบัติการ
ที 3

7 ครูอธิบายเทีมเติม นักเรียนข้กถามข้อสงล้ย
8 ครูแจกเอกสารแนะแนว ทาเอกสารแนะแนวทาง เอกสารแนะแนว

ทางชุคที 2 ขุคที 2 ทางขุคที 2
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คาบที ลาคับ กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน สอการเรียน
i
I _ _ _ _  .

กิจกรรม การสอบ

(3 ต่อ) 9 ครูแจกเฉลยเอกสาร ตรวจคาตอบ เฉลยเอกสารแนะแนวI แนะแนวทางชุดที 2 ทางชุคที 2
10 ครูแจกแบบทดสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ
11 ครูแจกเฉลยแบบทดสอบ ตรวจคาตอบ เฉลยแบบทดสอบ
12 ครูอธิบายเพิมเติม นักเรียนข้กถามข้อสงสัย
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บทเรียนปฏิบัตการที 3
เรือง ความน่าจะเป็นขaงIหตุการ[ไ! (เวลา 15 นาที)

จุดประสงคการเรียนรู้
นักเรียนสามารถหาความบ่าจะเฟ้นของเหตุการณ์ทีผลแด่ละตัวของเหตุการณ 

น้ัน *1 มีโอกาสเกิดไค้เท่ากับ

ปฏิบัติการ
ให้นักเรียนแด่ละกลุ่มป่วยกันตอบคาถามด่อไปน้ัโคยการเติมคาตอบลงในตาราง

ให้สมบูรณ์
1. เขียนและหาจานวนผลน้ังหมคทีอาจจะเกิดขนไค้จากการทคลอง
2. เขียนและหาผลน้ังหมคทีอาจจะเกิดขนได้ของเหตุการณ์ทีสนใจ
3. หาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์ทีสนใจ

ลาดับ การทดลอง เขียนผล จานวน เหตุการณ์ทีสนใจ เขียนผล จาบวน ความน่าจะ
ที น้ังหมคที ผลน้ังหมด จากการทดลอง หงหมดของ ผลหงหมด เฟ้นของ

อาจจะ ทีเกิดขน เหตุการณ ของ เหตุการณ
เกิดขนได้ ทีสนใจ เหตุการณ ทีสนใจ

1 โยนเหรียญ 1 . ไดัห้วน้ัง
บาท 1 อัน 2 คร้ังใน
2 ครง การโยน

2. ได้หัวอย่าง
น้อย 1 คร้ัง
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ลาคับ 
ท่ี

การทคลอง 1ขียนผล 
ท้ังหมคหี 
อาจจะ 
เกิดขนได้

จานวน 
ผลท้ังหมด 
ทีเกิดขน

เหตุการ drทีสน,ใจ 
จากการทคลอง

เขียนผล 
ทั้งหมดของ 
เหตุการฌ์ 
ทีฟ้นใจ

จานวน 
ผลท้ังหมด 
ของ
เหตุการณ

ความน่าจะ 
เป็นของ 
เหตุการณ 
ที๙น'ใจ

2 หยิบลูกบอล 
สีแดง 1 ลูก 
จากกล่อง 
บรรจุลูกบอล 
สิแดง 5 ลูก 
และสีชาว 

3 ลูก

1. หยิบไค้
ลูกบอลสีแดง

2 . หยิบไม่ได้ 
ลูกบอลสีแดง

3 โยนลูก1ตา 
1 ลูก 
1 ครง

1. ล ูกเตาหงาย 
แต้ม 3

2 . ล ูกเตาหงาย 

แต้มน้อยกว่า 

3
3 . ล ูกเตาหงาย 

แต้มคู,
น .  ล ูกเตาหงาย 

แต้ม 7
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ลาคับ การทดลอง เขียนผล จานวน เหตุการณ์ทีสนใจ เขียนผล จานวน ความน่าจะ
ท่ี ท้ังหมดท ผลท้ังหมด จากการหดลอง ทั้งหมดของ ผลท้ังหมด เฟ้นของ

อาจจะ ทีเกิดขน เหตุการท! ของ เหตุการณ์
เกดขนได้ ทีสนใจ เหตุการณ์ ทีสนใจ

4 หลับตาหยิบ 1. หยิบไค้
แผ่นกระดาษ กระคาษทีม
ขนาดเท่ากัน หมายเลข
1 ใบ จาก เฟ้นจานวน
กระดาษ 11 ท่ี
ใบทีมีหมาย- 2 . หยิบได้หมาย-

เลข 1 , 2 , 3 , เลขเฟ้น
4 , . . . , 1 1 จานวนเฉพาะ
กากับไว้ ทีเฟ้นจาบวนคู,

I 3 . หยิบได้หมาย-
j
; เลขทีอย่ 

*
ระหว่าง 2 กับ

I 10

5 หยิบลูกหิน 1 1 . หยิบได้ลูกหินสี
ลูก จากถุง แดง
ขีงมีลูกหินสี 2 . หยิบไม่ได้สีขาว
ขาว 3 ลูก 3 . ผลท้ังหมดที
สีน้าเงิน 4 อาจจะเกิดขน
ลูก สีแดง 5 ได้จากการหยิบ
ลูก และสี
เหลือง 2 ลูก



จากตารางทีนักเรียนไค้ช่วยกับเติมให้สมบูรณ นักเรียนจะสรุปไค้ว่า

1 . ความบ่าจะเป็นของเหตุการณใค ฯ เท่ากับ ......................................................
หารค้วย ........................................................................

2 . ความน่าจะเป็นของเหตุการณใค  ๆ จะเป็นจานวนใคจานวนหนงตงแต่

1 0 8
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เอกสารแบะแนวหางป้คที 2

เรือง ความน่าจะเป็นของเหตุการกู่] (เวลา 10 นาที)

คาลัง จงหาความน่าจะเป็นของเหตุการกู่]ทีไค้จากการทดลองต่อไปนี้ โคยการเติมคาตอบ 
ในช่องว่างทีเว้นไว่โห้ถูกค้อง

1) มีบัตร h ใบ มีหมายเลขกากับเป็น 1, 2 , 3, 4 ในกล่อง หลับตาหยิบบัตร 
จากกล่อง 2 ใบพร้อมกัน จงหาความน่าจะเป็นของเหตุการกู่]ต่อไปนี้

1.1 บัตรน้ีง 2 ใบนี้นเป็นเลขคี

วิธีทา เขียนผลน้ีงหมคทีอาจจะเกิดข้ืบไค้จากการหยิบบัตร 2 ใบ พร้อมกันไค้ค้งนี้..............
ขีงมี ..............  . . .  จานวน เขียนผลหงหมคของเหตุการกู่}ทีหยิบบัตรน้ีง 2 ใบเป็น
เลขค ีไค ้ค ้งน ี้............................................................... ขีงมี .......................... จานวน
/ ,  ความน่าจะเป็นทีบัตรน้ีง 2 ใบเป็นเลขคีเท่''กับ .................................................

1 .2  บัตรน้ีง 2 ใบไม1เป็น เลขคีหงคู่

วิธีหา เขียนผลหงหมดทีบัตรน้ีง 2 ใบไม่เป็นเลขคีนี้งคู่ไค้ค้งนี้..............................................

ขีงมี ................  จาบวน/1 ความน่าจะเ ป็นทีบัตรน้ีง 2 ใบไม่เป็น เลขคีทงคู่เท่ากับ .....................................

2) ครอบครวหนงมีลูก 3 คบ ความบ่าจะเป็นทีครอบคร้านจะมีลูกหงหญิงและ?เาย 
เห่ากับเท่าไร
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วิธีหา Iขียนผลทํ้งหมดทีอาจจะเกิดขบไค้จากการมีบุตร 3 คน ของครอบครัวนี้ไค้ดังน, 

ขีงมี .........................  ............. จานวน
เขียนผลทั้งหมดของเหตุการณทีครอบครัวนี้จะมีลูกทั้งหญิงและชายไค้ค้งนี้

ขีงมี '.........................  ............... จานวน
ความน่าจะเฟ้นทีครอบครัวนี้จะมีลูกทั้งหญิงและชายเห่ากับ ........................
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เฉลยIอกสารแนะแบวหางชฺดที 2 

เร ือง ความน่าจะเป็นของเหตุการท์]

1 ) 1.1
เข ียน ผลท ั้งห ม ดท ีอาจจะเก ิร)ขน ไค ้จากการห ย ิบ บ ัต ร 2 ใบ พร ้อมก ันไค ้ค ้งน ี้ 1 2 ,  1 3 ,

น ,  2 3 ,  2 4 ,  34 ข ีงม ี 6 จาบวน

เข ียน ผลห งห มดของเห ต ุการณ ท ีห ย ิบบ ัตรท ั้ง  2 ใบ เฟ ้น เล ข ค ีไ ค ้ค ้ง น ื้ 13 ข ีงม ี 1 จานวน 

‘ 1 ค ว า ม น ่า จ ะ เ ฟ้นทีบัตรทั้ง 2 ใบ เฟ ้น  เล ข ค ีเท ่าก ับ  ใ

1 .2
เข ียนผลท ั้งหมดท ีบ ัตรท ั้ง 2 ใบ ไม ่เฟ ้น เล ข ค ีท ั้งค ู่ไ ค ้ด ังน ี้ 1 2 ,  1 4 ,  2 3 ,  2 4 ,  34 

ข ีงม ี 5 จาบวน

1 ’  , ค ว าม น ่าจ ะ เ ฟ้นทีบัตรทั้ง 2 ใบไม1เฟ ้น เล ข ค ีท ั้งค ู่เท ่าก ับ  I

2 )  เข ียน ผ ล ท ั้งห ม ด ท ีอ าจ จะ เก ิด ข น ไค ้จ าก ก ารม ีบ ุต ร  3 คน ขอ งครอบ คร ัวไค ้ค ้งน  

ช?เข ชชก) ชญช ก!ชช ชก)ท! ก!ชก! ท!ท!ช ทุ!ท!ท) ข ีงม ี 8 จานวน 

เข ียน ผลท ั้งห มดของเห ต ุการฌ ท ีครอบคร ัวน ี้จะม ีล ูกท ั้งห ท ุ!•ท เละชายไค ้ด ังน ี้ 

ชชชุ! ชทุ!ช ญชช ชก!ท! ท!ชก! ทุ!ทุเช ข ีงม ี 6 จานวน 

/  ,  ความน ่าจะเฟ ้น ท ีครอ บ คร ัวน ี้จะม ีล ูกท ั้งห ท ุ!งและชายเท ่าก ับ  g
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แบบหค๙อบเรืองความน่าจะเป ็นธองเหตุการณ์

คาลัง จงเลือกข้อทีถูกต้องทีสุคเทียงคาตอบเดียว โดยหาเครืองหมายกากบาท ( x )  
ทับบนตัวอักษร ก หรือ ข หรือ ค หรือ ง ( เ วลา  5 นาที)

I  ;

1.  ความน่าจะเป็นทีจะสร้างเลข 2 หลักทีเป็นจานวนคู,โคยแฅ่ละหลักเลขไม่ข้ากันจาก 
ตัวเลขโคค 1, 2 , 3 เท่ากับข้อใค

I

ก * 3 ข- 6 ค - 3 «- I
ข้อสอบคณิตคา๙ตร้ ค 312 มีจานวน 3 ข้อ นักIรยนทุกคบต้องหาข้อสอบ 2 ข้อ ความ 
น่าจะ เป็นทีนัก Iรียนจะต้องตอบข้อสอบข้อแรกและ Iลือกหาข้อทีเหลืออีก 1 ข้อ เท่ากับข้อใด

ก - 3 ข - 3 ค- 6 «- ?
โยนลูกเตา 1 ลูก 2 ครํ้ง ความน่าจะเป็นทีผลรวมของแต้มของลูกเตาทีไต้จากการโยน 
2 ครํ้ง ไม่เกิน 3 เท่ากับข้อไค

ก - 36 ฃ - 36 ค - 36 < • 36

มีตัวอักษรภาษาอังกฤษ a b c d e f  g อยู่ในกล่อง ล่มหยิบตัวอักษรน
I

มา 1 ตัว ความน่าจะเป็นทีจะหยิบไต้สระเท่ากับข้อใค

ก - 7 ’ • f " •  7 «- ?
คบุหลชวนเทีอน 3 คน ไปเทียว แต่ยังไม่ไต้ร้บคาตอบว่าจะไปหรือไม่ไป ความน่าจะ 
เป็นทีคนุพลจะมีเทีอบไปเทียวตัวยอย่างน้อย 1 คน เท่ากับข้อใค

■ - I -  1 «- I
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เป ้ลุยแบบทดสอบเรืองความน่าจะเป็นของเหตกุารdj

1. ก 
ข. ข 
3. ค 
น. ข
3. ง



คาบที
ระยะท ล า 

(นาที)
1นอหา

กิจกรรมการเรียบ 
การสอน

การจัดกลุ่ม

4 การคานวณหาความ
บ่าจะเป็นในทางทฤษฏี

20 1. นักเรียบสืกษาบหเรียน กลุ่มย่อย
ปฏิบฅการที 4

10 2 . ครู'H 'การถามตอบนักเรียน กลุ่มย่อย
แต่ละกลุ่มถึงผลทีไค้จาก
การสืกษาบทเรียนปฎนัคิการ
ที b

10 3 . น ักเรียนทาเอกสาร รายบุคคล
แนะแนวทางชุคที 3

10 4 . นักเรียบประเมินผลตนเอง รายบุคคล
จากแบบประเมินผล
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f ลาคับ
-----------------------------1

ฟ้อการเรียน
คาบท กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน

กิจกรรม การสอน

4 1 ครูแบ่งนักเรียนออกเป็น นักเรียนบังเฟ้นกลุ่มทีครูแบ่ง
:!

กลุ่มละ 9 คน พรักมทง
ให้1ลือกหัวหน้ากลุ่ม

2 ครูแจกบทเรียบปฏิบ้ตการ นักเรียนแต่ละกลุ่มแข่งข้นก้น บทเรียนปฏิบัติการ
ที h ตอบปัญทาในบท เ รียนปฏิบตก าร 

ที h โดยรีบออกมาเขียน
j  11

คาตอบของโจทยปัญหาทีงหมด
บนกระคานดา 11

3 ครูเฉลยคาตอบของโจทย ตอบคาถามครู
น้[บหาโคยวิธีการถามตอบ i
นัก i รียบกิงวิธีแก้ปัญหาh ครูอธิบายเพิมเติม ข้กถามข้อสงนัย j

5 ครูแจกเอกสารแนะแนว ทาเอกสารแนะแนวทาง เอกสารแนะแนว
1

ทางชุคที 3
1

ขุคที 3 ทางขุดท 3
6 ครูแจกเฉลยเอกสาร ตรวจคาตอบ เฉลยเอกสารแนะ

1
แนะแนวทางขุดที 3 แนวทางขุดที 3

7 ค-รูอธิบายเทีมเติม ข้กถามข้อสงส์ย
8 ครูแจกแบบทคสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ
9 ครูแจกเฉลยแบบทดสอบ ตรวจคาตอบ เฉลยแบบทดสอบ

10
1

ครูอธิบายเพิมเติมถ้ามีข้อ ช่วยก้นสรุปการคานวณหา 1i
สงส์ย ความน่าจะเฟ้นในทาง 1

ทฤษฎี
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บทเรียนปภิปัพการที่ h

เร ือง โจทยปัญหาการคานวญความน่าจะเป็นในหางทฤบฏี ( ท ล า  20 นาที) 

จ ุดประสงต๋การเรียนรู้

นักเรียบสามารถแก้โจทยปัญหาความน่าจะเฟ้นไค้

ปภิปัฅิการ

1. หัวหน้ากลุ่มแต่ละกลุ่มแบ่งให้เมือบในกลุ่มรู้บผิค?เอบโจทยปัญหา 1 ปัญหา ต่อ 
2 คน สาหรับปัญหาที 1 ถึง k  และปัญหาที 5 สาหรับหัวหน้ากลุ่มเอง เมือทุกคนแก้ปัญหา 
แล้ว ให้ร่วมกไเอภิปรายผลทีผู้แก้ปัญหาไค้ทาว่าทุกคนยอมรับหรือไม่ว่าถูกต้อง เมืออภิปราย 
เสร็จแล้ว ให้ส่งตัวแทนออกมาเขียนคาตอบของปัญหาทํ้งหมดบนกระดานคา โดยแต่ละกลุ่ม

I

แข่งขันก้นทาให้เร็วทีสุค
2 . นักเรียบทุกคนต้องสามารถอธิบาย วิธีแก้โจทยปัญหาใบแต่ละข้อไค้

ปัญหาที__1

มืลูกบอล 5 0  ลูก อยู่รวมก้นใบกล่องโคยมืหมายเลขกากับไว้ไม่ข้าก้นจาก 1 ธีง 
50 ล้าหยิบลูกบอลออกมา 1 ลูก ความน่าจะเฟ้นทีจะไค้ลูกบอลมืหมายเลขเฟ้นจานวนทีถอค 
กรณ'ห์ทีสองไค้เฟ้นจาบวนเต็มเท่ากับเท่าใด

ปัญหาที 2

โยนลูกเต๋า 1 ลูก 2 ครง ความน่าจะเฟ้นทีผลทีไค้จากการโยนไค้แต้มเฟ้น 
จานวนทีมื ห . ร . ม .  เฟ้นจานวนเฉพาะ เท ่าก ับเท ่าใด
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l)ญหาที 3

มีตู้ไปรษผีย 2 ตู้ สาหรับทีงจดหมาย 3 ฉบับ ความน่าจะเฟ้นทีจะทิงจดหมายทํ้ง 
3 ฉบับลงในตู้เคียวกัน เท ่าก ับเท ่าใค

ปัญหาที k

มีก้านธูป 5 ก้าน ทีงยาว 2 , 3 , à ,  5 และ 6 หน่วยตามลาคับ สุ่มหยิบก้านธูป 
มา 3 ก้าน ความน่าจะเฟ้นทีก้านธูป 3 ก้านทีสุ่มหยิบมาบน ประกอบก้นเฟ้นค้านของ 
สามเหลยม'ใคั เท ่'1ก้บฃ้อใค

ปัญหาที 5

สาธิต ดารง ธงข้ย ย ืนเข ้าแถวเออาหาร ความน1'1จะเฟ้นทีดารงยืนอยู่ข้าง 
ธงข้ย เท ่าก ับเท ่าใด
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เอกสารแนะแนวทางปุคที 3

เร ือง การคานวก]หาความน่าจะเฟ้นในทางทฤษฎี ( ท ล า  10 นาที)

ทวามน,-จ ะ IIIน»องI1™ า ฬ '๒  ๆ - วานวน»a y t t ท ;,t u » Iทุท.j l | k 1
จานวนผลหงหมดทีอาจจะเกิคขนไค้

คากัง จงหาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์จากโจทย์ปัญหาต่อไปน โคยการเฅ ิiJคาตอบใน 
ช่องว่างให้สมบูรณ์

1) กล่องใบหนืงมีลูกกวาค สิขาว สิแคง ส ีเข ียว สิเหลือง และสีกัม อย่างละ
I

1 เ ม็ค ฉัตรปัยสุ่มหยิบลูกกวาคมา 2 เ ม็ค ความน่าจะเฟ้นทีฉัตรปัยค้องหยิบไค้ลูกกวาค 
สีแคงรวมอยู่ค ้วยทุกครั้งเท่ากับเท่าไร

วิธีทา เขียนผลทั้งหมคทีเกิดขนไค้จากการสุ่มหยิบลูกกวาคมา 2 เม็ดไค้ค้งบี้ ......................
...........................................................................................  ขีงมี .................  ___  จานวน
เขียนผลทั้งหมดของเหตุการณ์ทีฉัตรปัยหยิบไค้ลูกกวาคสีแคงรวมอยู่ด้วยทุกครั้งไค้ดังบี้
...........................................................................................  ขีงมี ............... . ___  จานวน

ท ่. ความน่าจะเฟ้นทีฉัตรปัยค้องหยิบไค้ลูกกวาคสีแคงรวมอยู่ด้วยทุกครั้ง เท่ากับ . .

2) มีมะม่วงในกระจาด 10 ผล เฟ ้นมะม่วงเน ่าเส ีย 2 ผล ถ้าจะหยิบมCม่วง 
1 ผล จงหาความน่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้

2 .1  มะม่วงดี
2 .2  มะม่วงเน ่า

I

วิธีทา 2 .1  ความน่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้มะม่วงดีเท่ากับ .................................................
2 .2  ความน่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้มะม่วงเน่าเท่ากับ ............................................
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3) รายงานข่าวเก ียวก ับรถคว่า ขีงมีผู้โดยสารทํ้งหมด 5 คน มีผู้ได้รับบาคเจ็บ 
สาหัส 2 คน ปรากฏว่าในจานวนผูโดยสารทั้งหมดนมชาวต่างประเทครวมอยู่ด้วย 2 คน 
ความน่าจะเป็นทีผู้บาดเจ็บสาหัสทั้ง 2 คน จะเป ็นชาวต่างประเทส เท ่าก ับเท ่าใด

วิธีหา เขียนจานวบผู้บาดเจ็บสาหัส 2 คน ได้ท้ังหมด ......................... จานวน
, '1 ความน่าจะเป็นทีผู้บาดเจ็บสาหัสทั้ง 2 คน จะเป ็นชาวต่างประเทสเท่ากับ . . .

4) ถุงใบหนีงมีลูกหินขนาดเท่'1กัน 5 ลูก เป็นสิแดง 2 ลูก สิชาว 3 ลูก หยิบ 
ลูกหินจากถุง 1 ลูก ความน่'1จะเป็นของเหตุการฌทีจะหยิบได้

4 .1  ลูกหินสีแดงเท่ากับเท่าใด
4 .2  ล ูกหินสีเขียวเท่ากับเท่าใด

วิธีทา 4 .1  ความน่าจะเป็นทีจะหยิบได้ลูกหินสิแดงเท่ากับ ......................................................
4 .2  ความน่าจะเป็นทีจะหยิบได้ลูกหินสีเขียวเท่ากับ ....................................................

5) ทอดลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกัน จงหาความน่าจะเป็นทีจะทอดลูกเต่าได้ผลบวกหรือ 

ผลต่างของแต้มเท่ากับ 5

วิธีทา เขียนจานวนผลทั้งหมดทีได้จากการทอดลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกันได้เท่ากับ 
............................................  จานวน
เขียนผลทั้งหมดของเหตุการณทีทอดลูกเต่าได้ผลบวกหรือผลต่างของแต้มเท่ากับ 5 ได้
ด้ง น .........................................................................................................................................
...................................................................................  ชืงมี ................................... จานวน
1'. ความน่าจะเป็นทีจะทอดลูกเต่าได้ผลบวกหรือผลต่''งของแต้มเท่ากับ 5 เท,ากับ
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เฉลยเอกส่ารแนะแนวทางขุคที 3

1) เขียนผลทั้งหมดทีเกิดขนไค้จากการส่มหยิบลูกกวาดมา 2 เม็ดไค้ดังน ขาวแดง
ขาวเข ียว ขาวเหลือง ขาวต้ม แดงเข ียว แดงเหลือง แดงต้ม เข ียวเหล ือง เขียวต้ม 
เหลืองต้ม ขีงม็ 10 จานวน
เขียนผลทั้งหมดของเหตุการณทีฉัดรค้ยหยิบไค้ลูกกวาดลืแคงรวมอยู่ด้วยทุกครงไค้ค้งน 
ขาวแดง แดงเข ียว แดงเหลือง แดงต้ม ขีงม็ 4 จานวน

| \  ความน่าจะเฟ้นทีฉัฅรค้ยต้องหยิบไค้ลูกกวาดลืแคงรวมอยู่ด้วยทุกครงเท่ากับ
4 _ 2

T5" = 5

2) 2 .1  ความบ่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้มะม่วงดีเท่ากับ ~  = I
2 .2  ความบ่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้มะม่วงเน่าเท่ากับ I

3) เขียนจานวนผู้บาดเจ็บส่าหัส์ 2 คนได้ท้ังหมด 10 จานวน
f  ความน่าจะเฟ้นทีผู้มาดเจ็บส่าหัส่ทั้ง 2 คน จะเฟ ้นขาวต่างประเทคเท่ากับ y -

4) 4 .1  ความน่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้ลูกหินลืแดงเท่ากับ —

4 .2  ความน่าจะเฟ้นทีจะหยิบไค้ลูกหินลืเขียวเท่ากับ Yo = 0

5) เขียนจานวนผลทั้งหมดทีไค้จากการทอดลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกันไค้เท่ากับ 36 จานวน
I

เขียนผลทั้งหมดของเหตุการณทีทอดลูกเต่าไค้ผลบวกหรือผลต่างของแต้มเท่ากับ 5 ไค้ 
ดังน (1 * 4 ) , ' ( 4 , 1 ) ,  ( 2 , 3 ) ,  ( 3 , 2 ) ,  ( 1 , 6 ) ,  ( 6 , 1 )  ขีงมี 6 จานวน 
.*> ความน่าจะเฟ้นทีจะทอคลกเต่าไค้ผลบวกหรือผลต่างของแต้มเท่ากับ 5 เท่ากับ
À  . 1
36 6
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แบบทค๙อบการค',านวณหาความน่าจะเป็นในทางทฤษฎี ( เ วลา  10 นาที)

คา£ ง ให้นกเรียนเติมคาตอบทีถูกต้องลงในช่องว่างทีเว้นไว้ให้ใบแต่ละหมายเลข

1) บ้านหลังหทีงมีประตูทั้งหมค 3 ประตู ส ุชาติต ้องการเตินเข้าประตูและเตินออกจาก
I

ประตู จงหาความน่าจะเป็นทีสุชาติเตินเข้าประตูและออกจากประตู โคยไม่ให ้เข ้า 
ออกประตูเคียวกัน
จานวนผลทั้งหมคทีสุชาติอาจจะเคนเข้าและเตินออกจากประตูเห่ากับ (1 ) ..................
จานวน
จานวนผลทั้งหมดของเหตุการณ์ทีสุชาติเตินเข้า-ออกประตูโคยไม่เข้าออกประตูเคียวกับ 
เห่ากับ (2 )  ......................  จานวน

I

/ ,  ความน่าจะเป็นทีสุชาติเตินเข้า-ออกประตูโคยไม, เข้าออกประตูเคียวกันเท่ากับ

(3 )  

2 ) มีบัตรชมละครอยู่ 6 ใบ เป็นบัตรใบละ 300 บาท 1 ใบ บัตรใบละ 3 0 0  บาท 2 ใบ 
บัตรใบละ 200 บาท 2 ใบ บัตรใบละ 100 บาท 1 ใบ จงหาความน่าจะเป็นในการ 
สุ่มหยิบบัตรคูละคร 1 ใบ ให้ไคใบละ 200 บาท หรือ 100 บาท
จาบวนผลทั้งหมคทีสุ่มหยิบบัตรคูละครหนีงใบเห่ากับ (4 ) ..................................  จานวน
จานวนผลทั้งหมคทีสุ่มหยิบบัตรคูละครหนีงใบไคใบละ 200 บาท หรือใบละ 100 บาท 
เท่ากับ (5 )  ......................... จานวน

/ ,  ความน่าจะเป็นในการสุ่มหยิบบัตรคูละครหนีงใบให้ไคใบละ 200 บาท หรือใบละ 
100 บาทเท่ากับ (6 ) .....................................
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เจลุยแบบทคสอบการคานวท]หาความน่าจะเป้นใฆหางทฤษฦ

1) (1 )  9 จานวน
(2 )
(3 )

6 จานวน
6 _ 2 
9 = 3

2) (4 )  6 จานวน
(5 ) 3 จานวน

< 6 >  I  -  1
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คาบที
ระยะเวลา 

(บาที)
Iบอหา

กิจกรรมการเรียน 
การสอน

การจัดกลุ่ม

5 การคานวณหาความบ่า 
จะเป้นในหางปกิบ้ต

15

10

1. นักเรียนทีกษาบทเรียน 
ปฎีบ้ตการที 5

2 . นักเรียนแต่ละกลุ่ม 
เสนอผลทีไค้จากการ
ทีกษาบทเรียนปฎิบตการ 

ที, 5 !
3 . ครูใค้การถามตอบ

นักเรียนเกียวกับความ 
น่าจะเป้นทีหาไค้จาก I
ทฤษฎีเปรีฒเทียบกับที I 
หาไค้จากการปฎิกัต

กลุ่มย่อย 

กลุ่มย่อย

กลุ่มย่อย
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I—  - 1
บ่ **«J 1 ลาคับ สอการเรยน

คาบท กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน
กิจกรรม การสอน

5
! การ 1 ครูแบ่งนักเรียนออก นักเรียนนังเฟ้นกลุ่มตามทีครู
I คานวผ เฟ้นกลุ่มละ 9 คน แบ่ง 1

หาความ พร้อมทํ้งให้เลือก

I บ่าจะ หัวหน้ากลุ่ม

j 1ฟ้บ'ใน 2 ครูแจกบทเรียน นักเรียนปฏิบัติการตามคากัง บทเรียนปฏิบัติการ
หาง ปฏิบัติการที 5

1
ทีระบุไ'ทนบท 1 รียบปฏิบัติการ ท่ี 5

ป/]บิต ท 5
3 ควบคุมการปฏิบัติงาน นักเรียนแต่ละกลุ่มย่อยปฏิบัติ

ของนักเรียบแต่ละกลุ่ม ตามคากังทีระบุไว้
ย่อย

4 ควบคุมการเสนอผล หัวหน้ากลุ่มเสนอผลการ
การทคลองของแต่ละ ทคลองบนกระคานคา
กลุ่ม

5 ครูให้การถามตอบ ตอบคาถาม
! นักเรียนลืงผลทีไค้

• 1 จากการทคลองของ
แต่ละกลุ่มเปรียบเทียบ

' ; กับทีหาความบ่าจะเฟ้น

ตามทฤษฎี
6 ! ครูอธิบายเทีมเติมถ้า ย่วยกันสรุปความน่าจะ เฟ้น

มีห้อสงนัย ของเหตุการณ์ทีคานวท!ไค้
จากทฤษฎีและคาบวบไค้จาก
การปฏิบฅ 1
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บทเรียบปฦนัดิการที 5

เร ือง การคานวณหาความน่าจะเฟ้นในทางปฦบต ( เวลา  25 นาที) 

จดประสงคการเรียนรู้

นักเรียบสามารถหาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณทีไค้จากการปฎินัต

ฟ้อการเรียนการสอน

เหรียญบาท ลู กเตา ลูกปิงปอง

ปฺฏิบุ้ดิการ

ให้นักเรียนในแต่ละกลุ่มแบ่งเฟ้นกลุ่มย่อย 3 กลุ่ม โคยแบ่งเฟ้นกลุ่มละ 3 คน 
ให้เฟ้นกลุ่มทีหนีง กลุ่มทีสอง กลุ่มทีสาม ตามลาคับ แล้วให้ทาการทคลองต่อไปบ1,

1. โยนเหรียญบาท 1 อัน 40 ครํ้ง (สาหรับกลุ่มทีหนีง)
2 . โยนลูกเต ่า 1 ลูก 40 ครํ้ง (สาหรับกลุ่มทีสอง)
3 . ลุ่มหยิบลูกปิงปอง 1 ลูกจากถุงชีงบรรจุลูกปิงปองสืแคง สืขาว และฟ้เหฟ้อง 

อย่างละ 1 ลูก จานวน 40 ครีง (สาหรับกลุ่มทีสาม)
ให้นับทีกผลการทคลอง 1, 2 และ 3 ลงในแบบนับทีกทีจัคไว้ให้

4 . เมือนักเรียนแต่ละกลุ่มทาการทคลองเสร็จแล้ว ให้หัวหน้ากลุ่มเชียบผลการ
I

ทคลองทีไค้ของกลุ่มบนกระคานคา



ก า ร ท ค ล อ ง ท ี  1 โ ย น เ ห ร ี ย ญ บ า ท  1 อัน 4 0  คร ํ ้ ง

ครงที 1 2 3 k 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 รวม

หหัาทีขน
เ

หัว
น้อย

ครํ้งที 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 รวม

หน้าทีขน
หัว
น้อย

ความน่าจะเฟ้นทีเหรียญขนหัว ผลหํ้งหมคทีเหร ียgเขนหัวจากการทคลอง 
จานวนครงทหาการทคลอง

r m m h  จ ท ป ็น ร ่เห ;ย 1.  Ï นก'a ย = «ล '? ง ^ « in  «» ยช ุน ุท ัพ - ;W ..รุ».;rca ง
จานวนครํ้งิทีทาการทคลอง



ก า ร ท ค ล อ ง ท ี  2 โ ย น ล ู ก เ ต า  1 ลูก 4 0  ค ร ง

ะ J ครงทI 1 2 3 b 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 9 20 รวม

จานวนครง 

ของแต้มที
I

หงาย
I----------------------

1
2
3

------------- j

4
------------ฯI

I
5

-------------1
II

6
b  «J ครงท 21 22 23 2 b 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 รวม I

จานวนครง 

ของแต้มท 

หงาย
i__________

1 I

2
!
I

3
“ ๆ

4
5
6 127
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ค ว าม น ่าจ ะ เป ็น ท ีล ูก เต าห งาย แ ต ้ม ค ู่ = จาน วน ผ ล ท ํ้งห ม ค ท ีล ูก เต ้าห งายแ ต ้ม ค ู่จ าก ก ารท ค ล อ ง 
จาน วน ค รงท ีท าก ารท ค ล อ ง

ค ว าม น ่าจ ะ เป ็น ท ีล ูก เต ้าห ง าย แ ต ้ม  5 =
จาน วน ค ร ํ้งท ีท ค ล อ งแ ล ้ว ล ูก เต ้าห งายแ ต ้ม  5

; ะ j  # "
จาน วน ค รงห ท าก ารท ค ลอ ง



การทคลองที 3 สุ่มหยิบลูกปิงปอง 1 ลูกจากถุงทีงบรรจุลูกปิงปองสิแคง สิเหลือง และสิขาวอย่างละ 1 ลูก 40 ครั้ง

ครงที . 1 2 3 4- 3 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 รวม

สิลูกปิงปอง
I ทีหยิบไค้

แคง
เหลือง
ขาว

29ครั้งที 21 22 23 24 25 26 27 28 30 31 32 33 3 k 35 36 37 38 39 40 รวม

สิลูกปิงปอง 
ทีหยิบไค้

แคง
เหลือง
ขาว
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ความน่าจะเป็นทีหยิบไค้ลูกปิงปองสีแคง จานวนครั้งทีทคลองแล้วหยิบไค้ลูกปิงปองสีแคง
โ* โ- ะโ;{  ~  โโ- "จานวนครงททาการทคลอง

ความน่าจะเป็นทีหยิบไค้ลูกปิงปองสิเหสิอง =
จานวนครั้งทีทคลองแล้วหยิบไค้ลูกปิงปองสีเหลือง

• , 1 ะ * .  *จานวนครงททาการทคลอง

1 1, «j ^ จานวนครงหทคลองแล้วหยิบไค้ลูกปิงปองสีขาว
ความนาจะเบนทหยบไค้ลกบงปองลขาว = ------------------------ g -T T -------- “------------------11 จานวบครังหทาการทคลอง
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บทเรียนสาหรับการเรียนโคยใข้ระยะIวลาสัน 

เร ือง สถิติ

สับมัธยมติกษาป็ที 3 เวลา 6 คาบ

1 .  ห ล ัก ก าร แ ล ะ เห ตุผล

เร ือ งส ถ ิต ิเฟ ้น เน อ ห าห น งใน ว ิช าค ณ ิต ส าส ต ร ์ ค 3 1 2  ระด ับส ันม ัธยมติกษาฟ ้ท ีสาม 

ตามหลักส ูตรส ันม ัธยมต ิกษาตอนต้นพ ุทธด ักราช 2 3 2 1  ต ิง ม ีร าย ล ะ เอ ีย ด ข อ ง เน อ ห า ด ัง ป ร าก ฏ
I

ในบทที 7 ของหน ังส ิอแบบเร ียบคณ ิตสาสตร ์ ค 3 1 2  จ ัด ท าโด ยส ถ าบ ัน ส ่งเส ร ิม ก ารส อ น  

ว ิท ยาส าส ต ร ์แ ล ะ เท ค โน โล ย ี ก ระ ท รวงต ิก ษ าธ ิก าร  เน อ ห าท ีจ ัค ให ้น ัก เร ียน ค ือ  ต า ร า ง แ จ ก แ จ ง  

ความ อ ี ค ่าก ล างข อ งข ้อ ม ูล  ต ิง เฟ ้น การป ูพ น ฐาน ใน การต ิกษ าว ิช าส ถ ิต ิใน ระด ับ ส ูงต ่อ ไป  เพ ร า ะ  

สถ ิต ิเฟ ้นว ิชาท ีม ีบทบาทในท ุกวงการ เช ่น  ก ารต ิก ษ า เส รษ ร ูถ ิจ  ก ารแพ ท ย ์ ฯลฯ ม ีก าร ย ก ต ัว เล ข  

ส ถ ิต ิต ่าง ๆ  ข น อ ้างอ ิงห ร ือ เอ ีย ว ข ้อ ง เส ม อ  ต ิงแ ส ด งให ้เห ็น ว ่าส ถ ิต ิม ีบ ท บ าท แ ล ะ เก ียว ข ้อ งอ ย ่าง  

ม าก ใน ต ิว ิต ป ระจาว ับ  ด ังน น อ ีงม ีค วาม จ าเฟ ้น อ ย ่างย ีงท ีค ร ูจะ ต ้อ งป ูพ น ฐ าน ใน ก ารส อ บ เร ือ งส ถ ิต ิ 

ใ ห ้น ัก เร ีย น เฟ ้น อ ย ่างด ี การส อน ของคร ูจงจะม ีป ระส ิท ธ ิภาพ ส ูง ห าก ค ร ูม ีก ารน าน ว ัต ก รรม ต ่าง  ๆ  

ม าใข ้ป ระกอบ การส อน เท ีอให ้น ัก เร ียบ ม ีพ น ฐาน ท ีค ื ส า ม า ร ถ น า ค ว า ม ร ู้จ า ก ก า ร เร ีย น เร ือ ง ส ถ ิต ิ 

เฟ ้น พ น ฐาน ใน การเร ียน ระด ับ ส ูงต ่อไป  บ ท เร ีย น ส าห ร ับ ก าร เร ีย น โ ค ย ใ ข ้ร ะ ย ะ เว ล าล ัน  จะช ่วย 

ใ ห ้น ัก เร ีย น ม ีค ว าม เข ้า ใ จ ใ น เน อ ห า  ส าม ารถ น าค ว าม ร ู้เก ีย วก ับ ส ถ ิต ิม าแ อ ้บ ัฌ ห าได ั

2 .  จ ุด ป ร ะ ส ง ค ่ก าร เร ีย น ร ู้

เม ือ เร ีย บ เร ือ ง  "ส ถ ิต ิ"  จบแล ้ว น ัก เร ีย บ ส าม าร ถ
I  I

1 . ส ร ้าง ต าร างแ จ ก แ จ งค ว าม อ ีข อ งข ้อ ม ูล ท ีเฟ ้น จ าบ ว น เต ็ม  แ ล ะ ไม ่เฟ ้น จ าบ ว น เต ็ม

ไต้
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2 . หาค1'!ป้อyที๙ค ค่ามากทีสุด ขอบล่าง ขอบบน ความกว้างของอันตรภาคสัน 
จุคถีงกลางสันไค้ เมือกาหนคตารางแจกแจงความถีของข้อมูลให้

3 . สร้างสิ๙โทแกรมและรูปหลายเหลียมของความถีไค้ เมือกาหนดตาราง
I

แจกแจงความถีของข้อมูลให้
k .  หาค่ากลางของข้อมูล คือค่าเฉลียเลขคณิต ฐานนิยม มัธยฐาน ของข้อมูลที 

ไม่แจกแจงความถีไค้
I

5 . สร้างตารางแจกแจงความถีสะสมของข้อมูลไค้
6 . หาค่าเฉลียเลขคณิต ฐานนิยม และมัธยฐานของข้อมูล ทีแจกแจงความถีที 

ไม่อยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
7 . หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลทีแจกแจงความถี ทีอยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
8 . บอกไค้ว่าฐานนิยมและมัธยฐานจะอยู่ในช่วงอันตรภาคสันใคของข้อมูล ที 

แจกแจงความถีในรูปของช่วงคะแนนไค้
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3 . แผนการฟ้อนและกิจกรรมการ Iรียนการสอน

คาบที
ระยะท ล า 

(นาที)
1นอหา

กิจกรรมการเรียบ 
การสอน

การจัคกลุ่ม

1 การสร ้างตาราง
แจกแจงความถี

5
1

1. ครูอธิบายเกียวกับข้อมูลดิบ กลุ่มใหญ่
และข้อมูลสถิติ -

20 2 . นักเรียนดิกษาบทเรียน กลุ่มย่อย
ปฏิบัติก ารที 1

10
1

3. นักเรียนเสนอผลทีได้จาก กลุ่มย่อย
การดิกษาบทเรียน 
ปฏิบัติการที 1

15 k .  น ักเรียนทาเอกสาร รายบุคคล
แนะแนวหางชุคที 1

I
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• ลาคับ สือการเรียน
คาบท กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน

กิจกรรม การสอน

1
การ 1 ครูอธิบายเกียวกับ บังครูอธิบายเมือสงกัยไต่ถาม

สร้าง ข้อมูลดิบและข้อมูล

ตาราง สกิดิ

แจกแจง 2 ครูแบ่งนักเรียบออก นักเรียนนังเป็นกลุ่มตามทีครู
1

ความถี เป็นกลุ่มละ 3 คบ แบ่ง

3 ครูแจกบทเรียนปฏิบัต- ดิกษาบทเรียนปฏิบัติการที 1 บทเรียบ
การที 1 ปฏิบัดิการที 1

k ครูใข้การถามตอบผลที ตอบคาถามครู
ไค้จากการปฏิบ้ติตาม 
บทเรียนปฏิบัติการที 1

3 ครูอธิบายเพิมเติม ข้กถามข้อสงสัย
6 ครูแจกเอกสาร หาเอกสารแบะแนวทาง เอกสารแนะ

แนะแนวทางซุคที 1 ชุคที 1 แนวทางชุดที 1

7 ครูเฉลยเอกสาร
•

บังครูเฉลย เมือสงกัย
แนะแนวทางชุคที 1 ก็ไต่ถาม



บทเรียนปฏิบัติการห 1

เร ือง การสร้างตารางแจกแจงความถี ( เ ว ลา  20 บาที)

135

จ ฺคประสง/!การเรียนรู้

นักเรียนสามารถ
1. สร้างตารางแจกแจงความถีไค ้ เมือกาหนคข้อมูลติบให้
2 . บอกจานวนอันตรภาคข้น ค่าน้อยทีสุค ค่ามากทีสุค ขอบล่าง ขอบบน 

ความกว้างของอันตรภาคข้น จุคถีงกลางข้นไค้ เมือกาหบคตารางแจกแจงความถีให้

ปฏิบัติการ า ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันทาข้อมุล ทีกาหบคให้ใหม่ ตามข้ันตอนต่อไปนี้

ข้ันตอน

1. ให้นักเรียนจัคเรียงข้อมูลทุกตัวใหม่ จากจานวนน้อยไปหาจาบวนมาก

2 . เขียนข้อมูลทีจัคเรียงไคไนข้อ 1 ให้อยู่ในรูปตาราง

I

ข้อมูลทีกาหนคให้ I
I

ข้อมูลเกียวกับขนาดรองเท้าผ้าใบของนักเรียน 3 0  คน ปรากฏว่านักเรียบ 
สวมรองเท ้าผ ้าใบเบอว่ต ่าง  ๆ ค้งนี้

3 6  37 38 39 1*2 1*0 1* 1 1*2 37 37
1*0 39 1*0 37 1*2 37 38 1*2 37 1*2

3 8  1*2 3 9  1*1 3 9  1*0 1*2 1*1 3 8  1*2
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ผลทีได้จากการปฎิบตตามขั้นตอน 1 คือ

ผลทีได้จากการปฎิป้ตตามขั้นตอน คือ

เบอรีรอง เท ้า จานวนนักเรียน

)------

ปฦบัตรการ 2 กาหนคคะแนนสอบวิชาคณิตสาสตรีของนักเรียบ 5 0  คน เป็นด้งนี้

85 75 6 0 77 70 66 90 70 70 77
81 76 78 40 6 0 85 70 45 77 63
81 74 83 72 75 96 56 96 74 74
72 58 76 79 71 86 79 86 69 49
72 82 68 50 47 69 79 69 6 0 64

I ^  jy
ให้นักเรียนแต่ละกลุ่ม ช่วยกันทาข้อมูลทีกาหนค1ให้ใหม่ ตามลาคับข้ันตอนต่อไปน
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ขนตอน

1. คะแนนสูงสูดของข้อมูลชุคน้ีคือ ...............................................................................
2 . คะแนนตำสูคซองข้อมูลชุดนี้คือ ...............................................................................
3 . คะแนนสูงสูคลบด้วยคะแนนต่าสูคได้เท่ากบ .........................................................
4 . ผลของข้อ 3 หารด้วย 6 ได้เท่ากับ ...................................................................
5 . ทาผลของข้อ 4 ให้เฟ้นจานวนเต็มโคยการนัคขั้นจะได้เท่ากับ .......................

I 1
6 . เริมนับจากคะแนนตาสูดใบข้อ 2 ตามลาคับให้ได้จานวนทีนับต่อมาเท่ากับผลที

ได้ในข้อ 3 ผลทได้คือจากคะแนนต1าสูดจะต้องนับถีงจานวน .........................
และนับเข่นนี้ไปเรือย  ๆ ผลทีได้ทงหมดเฟ้นตังนี้

7 . นาผลทไค้ไนข้อ 6 ใส่ในตารางในข่องข่วงคะแนน และให้หาว่าคะแนนแต่ละ 
ตัวจะอยู่ในข่วงคะแนนใค โคยทาการฃีครอยคะแนนและนับรอยขีดทีไค้ไต่ใน 
ข่องความถ ผลทได้ขั้งหมดตามขั้นตอน 7 เฟ้นตังน้ีคือ

ช่วงคะแนน รอยขีด ความถี
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ปุฎิบ้ตุการ_3 ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มเติมตัวเลขลงในตารางให้ถูกต้อง โดยการปฏิบัติตาม
ลาคับขนตอนต่อไปบี้

ข้ํนตอน

1. ให้'นักเรียนยกเอาช่วงคะแนนและความถี่ที่'ไค้ในข้อ 7 มาใส่ในตารางในช่อง 
ช่วงคะแนนและความถี่

2 . ให้นักเรียนหาค่าน้อยทีสุคและค่ามากทีสุคของแต่ละช่วงคะแนน เช่น ถ้าช่วง 
คะแนนเน้น 40-49  ค่าน้อยทีสุด คือ bo ค่ามากทีสุดคือ 49

3 . ให้นักเรียนหาขอบล่างของแต่ละขน โดยนาเอาคำน ้อยทีสุดของอันตรภาคเน น น

บวกคำมากทีสุคของอันตรภาคนันทีตู่',ากว่าหมีงนัน หารด้วย 2 เข่น มีช่วงคะแบบ
เน้นตังบี้ 3 0 - 3 9 , 40-49  ขอบล่างของช่วงคะแนน 40-49  หาไค้จาก 
40 + 39----- Y 2 2  = 3 9 .3

4 . ให้นักเรียนหาขอบบนของแต่ละนับ โดยนาเอาค ่ามากท ีสุดของอันตรภาคช่นนน 
บวกค่าน้อยทีสุคของอันตรภาคบี้นที๙งกว่าหมีงเบ หารด้วย 2 เช่น มีช่วงคะแนน 
เน้นตังบี้ 4 0 -4 9 , 50-59 ขอบบนของช่วงคะแนน 40-49  หาไค้จาก 

^ 5 = 4 9 .5
5 . ให้นักเรียนหาจุคถีงกลางนับของแต่ละนัน โดยเอาค่าน้อยทีสุคของนันนน บวก 

ค่ามากทีสุคของ,สันนูน หารด้วย 2 หรือขอบล่างของนันนั้น บวกขอบบนของนับ 
บี้นหารด้วย 2

คะแนน ความถี ค่าน้อยทีสุด ค่ามากทีสุด ขอบล่าง ขอบบน จุคถีงกลางนับ

I

_
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เอกสารแนะแนวทางชุคที 1

เร ือง ทารสร้างตารางแจกแจงความถีและบอกส่วนต่าง  ๆ ของคารางแจกแจงความถีไค้
( เว ล า  1 5  นาที)

คาสัง ให้นักเ รืยนตอบคาถามเ กียวกับข้อมูลทีกาหนดให้ดังนี้

ข้อมูลเกยวกับอายุการใข้งานของแบตเฅอรืรถยนต์เป็นทีของรถยนค่ 40 ดัน เป็นดังนี้
2 .2 4 .1 3 .5 4 .5 3 .2 3 .7 3 .0 2 .6
3 .4 1 .6 3 .1 3 .3 3 .8 3.1 4 .7 3 .7
2 .5 4 .3 3 .4 3 .6 2 .9 3 .3 3 .9 3.1
3 .3 3.1 3 .7 4 .4 3 .2 4 .1 1 .9 3 .4
4 .7 3 .8 3 .2 2 .6 3 .9 3 .0 4 .2 3-5

ให้ถูกต้องสมบูรท!โดยการเติมคาตอบลงในช่องว่างทีเวันไว้ไห้
1. ข้อมุลทีมีค่าด่าสุคเท่ากับ .................  ข้อมุลทีมีค่าสูงสุคเท่ากับ ............................
2 . พิสัยเท่ากับ ....................................................................................................................
3 . ถ ้าต้องการสร้างตารางแจกแจงความถีของข้อมูลนี้ โคยให้มีความกว้างของ

ทุกข้นเท่ากับ 0 .5  ตารางทีสร้างไต้จะมีจานวนอันตรภาคข้นเท่ากับ ..........  ข้น

4 . ช่วงคะแนนทีแบ่งได้ไนแต่ละข้น โคยการเรียงคะแนนจากน้อยไปมาก โคยให้ค่า
ค่าสุดของอันตรภาคข้นแรกเท่ากับ 1 .5  เขียนไต้เป็นช่วง  ๆ ดังนี้ 1 .5 - 1 .9 ,  
2 . 0 - 2 .4 ,  ...................................................................................................................

5 . สร้างตารางแจกแจงความถีของข้อมูลทีกาหนคให้ไต้เป็นต้งนี้

อาย ุการใข ้งาน (ที) รอยขีค ความถี
1 .5 - 1 .9
2 .0 - 2 .4
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6 . ให้เอาอายุการใ?!'งานและความถีหีไค้จากข้อ 5 มาใส ่ตารางข ้างล ่าง แล ้วห า  

ค่าทีน้อยทีส์ค ค่ามากทีฟ้ค ขอบล่าง ขอบบน จุคกงกลางข้นของแค่ละ?[น

อายุการใข ้งาน (ที)
1

ความถ ค่าน้อยทีส์ค ค่ามากทีสุค ขอบล่าง ขอบบน จุดกืงกลาง?เน
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1 ระยะท ล า กิจกรรมการเรียน
—  

การจัดกลุ่มคาบห เนอหา
i
L

(นาท) การสอน

— "
2 การสร้างสิส'โทแกรม

และรูปหลายเหลียม
j! ของความลี
i1 25 1 . ครูอธิบายเกียวกับ กลุ่มใหญ่
1

การสร้างฮิสโทแกรม
1

และรูปหลายเหลียม

1 ของความลี ข้อแตกต่าง
ของฮิสโทแกรมกับ

1 แผนภูมิแท่ง

1 15 2 . น ักเรียบหาเอกสาร รายบุคคล
แนะแนวหางชุดห 2

- 10 3 . นักเรียบทาแบบประเมิน รายบุคคล

__________
ตนเองจากแบบทคสอบ



1 7T  1ลาคับ
“

ล ีอการเร ียน
คาบท กิจกรรมคร กิจกรรมนักเรียบ

กิจกรรม การสอน

2
การ 1 ครูอธิบายเลียวกับ ฟังครูอธิบายสงส์ยข้กถาม แผนภูมิตาราง
สร้าง วิธีสร้างสิส'โทแกรม แจกแจงความลี
สิสโท- และรูปหลายเหลียม ของข้อมูล
แกรมรูป ของความลีจาก
หลาย แผนภูมิตารางแจกแจง

1
เหลียม ความลีของข้อมูล
ของ 2 ครูอธิบายเลียวกับความ ฟังครูและตอบคาถามของ แผนภูมิแสดง
ความถี แตกต่างของฮิสโทแกรม ครู สงกัยข้กถาม แผนภูมิแท่งของ

กับแผนภูมิแท่งโคยการ ข้อมูล

ถามตอบนัก เรียน

3 ครูแจกเอกสาร ทาเอกสารแนะแนวทาง เอกสารแนะแนว
1

แบะแนวหางชุคที2
1

ชุดท 2
1

ทางชุคที 2
k ครูเฉลยเอกสาร ตอบคาถามครู

แนะแนวทางชุดห 2
โดยการถามตอบ
นักเรียน

5 ครูแจกแบบทคสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ
6 ครูแจกเฉลยแบบ ตรวจคาตอบ เฉลยแบบทดสอบ

หดสอบ
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เอกฟึารแนะแนวทางชฺคที 2

เร ือง การ๙ร้างรสโทแกรมและรฺปหลายเหลียมของความถี (ท ล า  1 5  นาที) 

คาส์ง จากตารางแจกแจงความถีทีกาหนดให้ต่อไปนี้

1
คะแนน ความถ

3-5 2
6-8 4
9-11 8

12-14 1

15-17 5

ให้นัก Iรืยนทาตามขั้นตอนต่อไปนี้

1 . หาจุคถีงกลางขั้นของแต่ละขั้น ทีเรืยงคะแนนจากน้อยไปมากไค้เฟ้น
4 ,

2 . หาขอบล่างและขอบบนของแต่ละขั้นไค้ค้งนี้
ข้ันที 1 ขอบล่างเท่ากับ 2 .5  ขอบบนเท่ากับ , 5 .5
ข้ันที 2 ขอบล่างเท่ากับ ..........  ขอบบนเท่ากับ ..........
ข้ันที 3 ขอบล่างเท่ากับ ..........  ขอบบนเท่ากับ ..........
ข้ันที 4 ขอบล่างเท่ากับ ..........  ขอบบนเท่ากับ ..........
ข้ันที 5 ขอบล่างเท่ากับ ขอบบนเท่ากับ



1 น

3 . ให้นักเรียนสร้างอิสโทแกรม โคยให้’มาตราส่วนซนแกน'นอน 1 ชม. แทน 
ความกว้างเท ่าก ับ 3 และมาตราส่วนบนแกนตํ้งให้ 1 ชม. แทนความถี่ 1

I

ความถีA

-จ-------------------1------- 1------- 1------- 1------- 1--------*------- 1------- 1------- > ค ะ แบน
- 0 .5  0-05 .55

! ! ! 
k .  จากอิสโทแกรมทีไค้ในห้อ 3 .ให้สร้างรูปหลายเทถียมของความถี ลงใน

อิสโทแกรมของห้อ 3
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แบบหคสอบการ๙ร้างตารางแจกแจงความถ ี การบอกส่วนด่าง  ๆ
ของตารางการสร้างฮิสโหแกรมและรูปหลายเหลียมของความถี ( ท ล า  10 นาที)

ค,'ไลัง 1. จงเข ียนเคร ืองหมาย X  หรือ X  หน้าข้อความต่อไปบี้

.................  1 .1  การสร้างตารางแจกแจงความถีของข้อมูล คือการจัคข้อมูลรวบรวมมา
ให้อยู่เฟ้นกลุ่ม

.................. 1 .2  ใบการเขียนช่วงคะแนนหรือช่วงอันตรภาคข้น มีหลักโคยห้วไปว่า คะแนน
ตำสุดของข้อมูลต้องอยู่ในอันตรภาคสับแรก และคะแนนสูงสุดของข้อมูล 
ต้องอยู่ในอันตรภาคข้นสูงสุด น้าจัดเรียงคะแนนจากน้อยไปมาก

.................. 1 .3  การสร้างตารางแจกแจงความถีของข้อมูล ต้องรูพลัย จานวนอันตรภาคข้น

จะทาให้สามารถหาความกว้างของแต่ละอันตรภาคข้นไค้

.................. 1 .4  ในการสร้างตารางแจกแจงความถี จาเฟ้นต้องให้ข้อมูลหรือคะแนนที่มี
ค่าน้อยถีสุด เฟ้นค่าต,0าสุดของอันตรภาคข้นแรกเสมอ

.................. 1 .5  ถ้าช่วงคะแนนของข้อมูลเฟ้นดังบี้ 4 0 -4 9 , 5 0 -5 9 , 6 0 - 6 9  ความกว้าง
ของแต่ละอันตรภาคข้นเท่ากับ 9

.................. 1 .6  ขอบบนของแต่ละอันตรภาคสันถีจัคช่วงคะแนนเฟ้นจานวนเต็ม สามารถหา
ไค้โดยเอาคะแนนมากสุดสันนนบวกกับ 1

.................. 1 .7  จุดถีงกลางบี้บ'ใดๆ หาไค้จากผลบวกของค่าน้อยถีสุคของสันนน กับค่า
มากถีสุดของข้นน้ํน หรือเท่ากับครืงหนงของผลบวกขอบล่างกับขอบบน

.................  1 .8  การเขียนสิสโทแกรมสามารถเขียนไค้โคยใข้ขอบล่าง ขอบบนของแต่ละ
อันตรภาคข้น หรือโคยใข้จุคถีงกลางข้นของแต่ละอันตรภาคสัน

.................  1 .9  พนถีซองรูปหลายเหลียมของความถีถีสร้างจากรูปสิสโทแกรมจะมีบี้นที,
เท่ากับบี้นถีของรูปลีเหลียมมุมฉากทังหมดในอิสโทแกรม 

.................  1 .10  ในการเขียนรูปหลายเหลียมของความถีจาเฟ้นต้องเขียนอิสโทแกรมก่อน
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2 . ให้ตารางแจกแจงความถีต่อไปบ ตอบคาถามโคยการเติมคาตอบในป่องว่าง 
ให้ถูกต้อง

2 .1  ค่าน้อยทีสุคของอันตรภาคสันที 3 เท่ากับ .
2 .2  ขอบบนของอันตรภาคสันที4 เท่ากับ ..........

ขอบล่างของอันตรภาค$ นที 4 เท่ากับ . . .
2 .3  ความกว้างของอันตรภาคต้นทุก!น เท่ากับ
2 .4  จุคถีงกลางสันของอันตรภาคสันที 2 เท่ากับ

คะแนน ความถี

15-19 2
10-14 5

5-9 3
0-4 4
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เฉลยแนบหค๙อบการสร้างตารางแจกแจงความถี การบอกส่วนค่าง ๆ
I I

ของตาราง การสัางส ิ๙โทแกรม และรูปหลายเหลียมของความถี

X  1.1 
X  1 .2

^ /  1 . 3
X  1 . b

X  1 - 5  
X  1. 6  

X  1 . 7

X  1-8

> x  1 -9
X  1 .10

2 .
2 .1  3
2 .2  4 . 5 ,  - 0 . 5
2 . 3  5
2 . 4  12
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คาบ VI
ระยะท ล า

1นอหา
กิจกรรมการเรียน

การจัดกล1ม
(นาท) การสอน

3 การหาค่าเฉลียเลขคผิฅ
1

ของข้อมูลทีไม่แจกแจง
ความถีและแจกแจง

I
ความถี

20 1. นักเรียนทาบทเรียบ กลุ่มย่อย
ปฎิบ้ตการที 3

20 2 . น ักเรียนทาเอกสาร รายบุคคล
แนะแนว'ทางขุคที 3 1

10 3 . นักเรียนทาแบบ รายบุคคล
ทคสอบประเมิน '

1
ตนเอง

1
;______________ เ
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1
คาบที

ลาคับ
กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน

ทีอการเรียน
กิจกรรม การสอน

3
การหา 1 ครูแบ่งกลุ่มนักเรียนออก นัก เ รียบนัง เฟ้ นกลุ่มต ามที
ค่าเฉทีย เฟ้นกลุ่มละ 3 คน ครูแบ่ง
เลขคผิฅ 2 ครูแจกบทเรียนปฏิบัติการ กิกษาบทเรียนปฏิบัติการ บทเรียนปฏิบัติ-
ของข้อ- ที 3 ที, 3 การที 3
มูลทีไม่ 3 ครูถามผลทีนักเรียนไค้ ตอบคาถามครู I

แจกแจง จากการกิกษาบทเรียน I

ความที ปฏิบัติการที 3 I
และ 4 ครูอธิบายเทีมเต ิม ข้กถามข้อสงนัย

i1i
แจกแจง 5 ครูแจกเอกสาร ทาเอกสารแนะแนวทาง เอกสารแนะแนว
ความที แนะแนวทางชุคที 3 ชุคที 3 ท างช ุค ท 3

6 ครูเฉลยเอกสาร ตอบคาถามครู เมือสงนัย
แนะแนวทางโดยการ ก็ไต่ถาม
ถามตอบนักเรียบ

7 ครูแจกแบบหดสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ
8 ครูแจกเฉลยแบบทดสอบ ตรวจคาตอบ เฉลยแบบทดสอบ
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บทเรียนปฦปัติการที 3

เร ือง การหาค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมลทีไม่แจกแจงความถีและแจกแจงความถี่
( เว ล า  20 นาที)

จ ฺคประสงà การเร ียน ร ู้

นักเรียนสามารถ
1. หาค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมูลทีไม่แจกแจงความถีไค้
2 . หาค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมูลทีแจกแจงความถี่ไค้

ถีอการเรียนการสอน

เอกสารแนะแนวทาง

ปฦนัติการ

ให้นักเรียนในแต่ละกลุ,มหาเอกสารแบะแนวทาง โคยการเติมคาตอบให้ถูกต้อง 
สมบูรณิในช่องว่างทีเว้นไว้

เอกสารแนะแนวทาง
กาหนดคะแนนสอบวิชาคณิตคาสตรี ค 3 1 1  ของนักเรียนหงหมคค้งนี้

85 75 6 0 77 6 0 66 70 90 70 77
81 76 68 40 70 85 45 70 77 43
81 74 83 72 75 70 96 56 74 64
72 58 76 79 71 58 86 79 69 49
72 82 68 50 4 7 71 69 79 6 0 64

ใข้ข้อมูลข้างบนนี้ตอบคาถาม
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1. มีคะแนนของนักเรียนทีเข้าสอบคณิตสาสตรี ค 311 เท่ากับ ........................................  คน
2 . ผลบวกของคะแนนสอบทุกจานวนเท่ากับ .................................................................................
3 . ผลบวกของคะแนนสอบในข้อ 2 หารด้วยจานวนนักเรียบในข้อ 1 จะได ้เท ่าก ับ...............
4 . นักเรียนสร้างตารางแจกแจงความถีของคะแนนสอบให้,มีท่งหมต 6 อันตรภาคข้น โคย 

กาหนคอันตรภาคข้นแรกเทีน 40-49  จะสร้างตารางได้ช่วงคะแนนด้งนี้ คือ
4 0 -4 9  , .......... .. • * —  > .......... » ............> ............

5 . ตารางแจกแจงความถีทีสร้างได้จากข้อ 4 ประกอบด้วยช่วงคะแนน และความถี1ทไนคังน้ี 
(ไม่ต้องคูช่องอน ๆ)

ช่วงคะแนน ความถี จุดกึงกลางข้น จุดกึงกลางข้น X ความถี

40-49 5 4 4 .5 4 4 .5  X 5 = 2 2 2 .5
50-59 4 5 4 .5 5 4 .5  X 4 = 2 1 8 .0

รวม 50

6 . หาจุดกึงกลางข้นทุกข้นของตารางในข้อ 5 และใส่ผลหีได้ไวไนตารางข้อ 5
7 . หาผลคูณของจุดกึงกลางข้นนี้น กับความถีของข้นน้ีนในทุก  ๆ อันตรภาคข้น ใส่ผลทีไดไว้ 

ในตารางข้อ 5
8 . หาผลบวกของผลคูณของจุดกึงกลางนี้นนี้บ กับความถีของขเบบนในทุก  ๆ อันตรภาคข้นได้ 

เท่ากับ .................................................  (ใส,ผลทีได้นี้ใบตารางข้อ 5 ด้วย)
I

9 . ผลบวกทีได้ไนข้อ 8 หารด้วยคาตอบของข้อ 1 มีค่าเท่ากับ ............................................ ..
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10. ผลทีหาไค้ในข้อ 3 กับผลทีหาไค้ในข้อ 9 Iร ียกว ่า ...........................................................
I

(ค ่าเฉลยเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนิยม) ของข้อมูล
11. ผลทีหาไค้ในข้อ 3 กับผลทีหาไค้ในข้อ 9 ................................... (ต ่างก ัน, ไม่ต่างกัน)
12. ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลไค้จาก .........................................................................................
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เอกสารแนะแนวทาง?เคที 3

เร ือง การหาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมล (ท ล า  15 นาที)

คากัง เติมคาตอบลงในช่องว่างทีเว้นไวให้ของแต่ละคาถาม

1. จงหาค่าเฉลยเลขคณิต?เองข้อมูลทีไม่แจกแจงความถีต่อไปน
I

1.1  ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล 52 , 4 2 , 57 , 53 , 4 4 , 39 , 33 , 35 เท่ากับ

1 .2  ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล 5 , 7 , 4 , 8 , 7 , 11 , 7 , 4 , 10, 8 เท่ากับ

1 .3  ข้อมูลขุคหทีงมี 5 อยู่ห้าตัว มี 6 อยู่หกตัว มี 7 อย ู่เจ ็ดต ัว มี 8 อยู่แปดตัว 
และมี 9 อย ู่เก ้าต ัว ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลขุดนี้เท่ากับ ..............................

2 . จงหาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลทีแจกแจงความถีต่อไปนี้
I  I

2 .1  ตารางแจกแจงความถีของจานวนเงินค่าปร,บหนังสือของห้องสมุดแท่งหนง

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียบ จานวนเงิน X จานวนนักเรียน

5 20

10 32

15 18

23 22

28 8

รวม 100

ค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมูลขุคนี้ เท่ากับ



2 . 2  ต า ร า ง แ จ ก แ จ ง ค ว า ม ถ ข อ ง จ า น ว น ว ั น m จ ็ บ ! ( ๅ ย ช อ ง น ั ท เ ร ี ย บ

จานวนวัน จาบวนนักเรียน จุคกืงกลางข้น จุคกีงกลางข้น X จานวนนัก เรียน

1 9 - 2 0 1
17-18 3
15-16 4
13-14 9
11-12 12

9-10 8
7 -8 6
5-6 4
3-4 2
2-2 1
รวม 50

ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลขุคน1, เท่ากับ
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แบบทคฟึรบIรืองการหาค่าIฉลียเลขคณิต 
( เว ล า  10 นาที)

ค','ไกัง จงเติมคาตอบทีถูกต้องลงในท้ายข้อแต่ละข้อที่เว้นไว้ไห้

1. ถ้าคาเฉลียเลขคณิตของน้าหนักของนักเรียนข้นมัธยมสิกษาฟ้ที่ 3 เฟ้น 40 กิโลกรัม
จะหาน้าหนักของนักเรียนแต่ละ คน'ในน้ีนเ รียบนี้ ไต้หรีอไม่ ( ................................... )

2 . ใน 12 วัน ลสิตาเก็บเงินใส่กระปุกออมสินไต้รวมห่งสิน 60 บาท ในวันที, 13 ลสิตา
จะต ้องเก ็บเง ินให ้ใต ้เห ่าไร ค่าเฉลียเลขคณิตจึงจะเหิมขน 2 บาท ( ....................... )

3 . เจ้าของคอกหมูข้งน้าหนักหมู 10 ตัว เทือนาไปขาย ปรากฏผลต้งนี้

น้าหนัก (ก ก .) 29 33 47 42
จานวนหมู (ต ัว) 1 4 3 2

ค่าเฉลยเลขคณิตของน้าหนักหมูเท่ากับ .............................. กิโลกรัม

4 . ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล 13, 9 , 18, X, 20 มีค่าเห่ากับ 17 ดังนน 
X มีค่าเห่ากับ ............................................

5 . จากตารางแจกแจงระคับคะแนนเฉลียฃองนักเรียนต่อไปนี้

1
คะแนนเฉลย จาบวนนักเรียบ
1 .4 0 -1 .4 4 4
1 .4 5 -1 .4 9 3
1 .5 0 -1 .5 4 7
1 .3 5 -1 .3 9 5
1 .6 0 -1 .6 4 6
1 .6 5 -1 .6 9 5

รวม 30

ค่าเฉลียเลขคณิตของระคับคะแนนเฉลยเห่ากับ
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เจลุยแบบหค๙อบเรองการหาค่าเฉลียเลขคณิต

1 . ไม่ไค้
2 . 31
3 . 3 8 .6
น .  25
5 . 1 .5 5 5
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«I ระยะท ล า กิจกรรมการเรียน
การจัคกล่มคาบท เนอหา

(นาท) การสอน

4 การหาค่ามัธยจุานฃอง
I ชุ้อุมูลุ

25 1 . นักเรียนทาบทเรียน กลุ่มย่อย
ปฎิบ้ตการที 4

10 2 . นักเรียนเสนอผลที กลุ่มย่อย
ได้จากการกิกษา 
บทเรียนปฎินัตการ
ที 4

15 3 . นักเรียนทาแบบ รายบุคคล
ทดสอบประเมิน
ตนเอง
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คาบที
ลาคับ 

กิจกรรม
กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียบ

สือการเรียน 
การสอน

4
กรหา 1 ครูแบ่งกลุ่มนักเรียน นักเรียนบังเฟ้นกลุ่มตาม
ค่า ออกเฟ้นกลุ่มละ 3 คน ทีครูแบ่ง
มุ้ธยฺฐาน 2 ครูแจกบทเรียน ทีกษาบทเรียบปฏิบตการ บทเรียนปฏินัติ-
ของ ปฏิบ้ตการที 4 ที 4 การที 4
ข้อมูล 3 ครูใข้การถามตอบ ตอบคาถามครู

นักเรียนกีงผลทีไค้
จากการทีกษาบทเรียน
ปฏิบัติการที 4

4 ครูอธิบายเหิมเติม ข้กถามข้อสงกัย

3 ครูสรุปเกียวกับการหา ตอบคาถามครู
มัธยฐานของข้อมูลโคย ตอบคาถามครู

ใข้การถามตอบ
6 ครูแจกแบบทคสอบ หาแบบทคสอบ แบบทดสอบ
7 ครูแจกเฉลยแบบ ตรวจคาตอบ เฉลยแบบหดสอบ

ทดสอบ
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บทเรียนปภิบ้ติการที b

Iร ือง การหามัธยฐานของข้อมล ( เว ล า  2 5  นาที)

จ ุดประสงค่การเร ียนรู้

นักเรียบสามารถ
1. หาค่ามัธยฐานของข้อมูลทีไม่แจกแจงความถีไค้
2 . หาค่ามัธยฐานของข้อมูลทีอยู่ในรูปตารางแจกแจงความถี ทีคะแนนไม่ไค้แบ่ง 

เฟ้นช่วงคะแนนไค้
3 . บอกไค้ว่าตาแหบ่งของมัธยฐาน อยู่ในช่วงอันตรภาคช่นใค สาหรับข้อมูลทีอยู่ 

ในรูปตารางแจกแจงความถี ทีแบ่งคะแนนออกเฟ้นช่วงคะแนน

ฟ้อการเรียนการสอน

เอกสารแนะแนวทาง

ปฦปัติการ

ให้นักเรียบในแต่ละกลุ่มหาเอกสารแนะแนวทาง โดยการเติมคาตอบหรือข้อความ
ให้ถกต้อง
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เอกส์ารแนะแนวทาง

1. ให้นักเรียนพิจารททข้อมูลต่อไปนี้ แล้วเติมคาหรือข้อความลงในป่องว่าง 

53 , 31 , 6 7 , 53 และ 36
1 .1  นักเรียบเรียงข้อมูลจากน้อยไปมากไค้คังนี้ คือ ...........................

1 .2  ผลจากข้อ 1 .1  ข้อมูลทีอยู่ตรงกลางคือ ...................................................................
1 .3  ผลจากข้อ 1 .1  ข้อมูลทีอยู่ตรงกลางอยู่ตาแหน่งที (ตัวที') ...................................

เมือนับจากข้ายไปขวา
1 .4  มืจาบวนข้อมูลทีอยู่ทางข้ายมือและทางขวามือของข้อมูล ทีเฟ้นผลล้พธของข้อ

1 .2  เฟ้นจาบวน ................................  (เท ่าก ัน , ไม ่เท ่าก ัน)
2 . ให้นักเรียบพิจารถกข้อมูลต่อไปนี้ แล้วเติมคาตอบหรือข้อความลงในป่องว่าง

52 , 42 , 57 , 4 4 , 39 , 33 , 35 , 53
2 .1  นักเรียนเรียงข้อมูลนี้จากน้อยไปมากไค้ค้งนี้ คือ ......................................................

2 .2  ผลจากข้อ 2 .1  จานวนข้อมูลทีอยู่ตรงกลาง พิงมืจานวนข้อมูลทีอยู่ทางข้ายมือกับ 
จานวนข้อมูลทีอยู่ทางขวามือ เฟ้นจานวนเท่ากัน มีจานวนมากทีสุคเท่ากับ

................................... ตัว
2 .3  จานวนข้อมูลทีเฟ้นผลล้หข้ของข้อ 2 .2  คือ ข้อมูลทีมืค่าเท่ากับ ..............................

I

2 . h  ผลบวกของข้อมูลทีเฟ้นคาตอบในข้อ 2 .3  เท่ากับ ....................................................
I

2 .5  นาผลล้พฟ้ที'ไค้ในข้อ 2 .4  มาหารค้วย 2 จะไค้เท่ากับ ..........................................
!  I  J

2 .6  ข้อมูลทีเฟ้นผลล้พป่ข้อ 2 .5  จะเฟ้นข้อมูลทีอยู่ตรงตาแหน,งทีทาให้ มีจานวนข้อมูล 
ทีอยู่ทางข้ายมือ กับจานวนข้อมูลทีอยู่ทางขวามือ ของข้อมูลตัวนี้เฟ ้นจานวน____

I

.............................. (เท ่าก ัน , ไม ่เท ่าก ัน) เมือเรียงข้อมูลจากน้อยไปมาก
3. ผลล้พข้ทีนักเรียนหาไค้จากข้อ 1 .2  และข้อ 2 .5  เร ียกว ่า ...............................................

(ค ่าเฉลียเลขคณ ิต, มัธยฐาน) ของข้อมูล
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4 . ถ้าข้อมูลชุดหนึงมี N จานวน ถ้า N เฟ้นจานวนคื นักเรียนคิดว่าตาแหบ่งชองมัธยฐาน
ของข้อมูลอยู่ตาแหบ่งที่ -  .................. (จ ร ิง , ไม ่จร ิง) และถ้า N เป็น
จานวนคู, นักเรยนคิดว่าตาแหบ่งของมัธยฐาน ของข้อมูลอยู่ตรงกลางระหว่างตาแหบ่ง 
ท่ี Iก ับตาแหบ่งท ี่ ( |  + 1 ) ............................................  (จ ร ิง , ไม ่จร ิง)

5 . จากตารางแจกแจงความถี ของค่าอาหารกลางวันในแต่ละวันของนักเรียน 100 คน 
ให้นักIรียนเติมคาหรีอข้อความลงในช่องว่าง

จานวนเงิน (บาห) จานวนนักเรียน (คน)
1

ความถีสะสม

10 11 11
12 12 ว ั^ - 23
15 16  - - ----- — -
20 23 ^ ^ — „__"
25 17 -
30 11 -
40 10 -----------  -
รวม 100

_________________ น

5 .1  ตัวเลขทีน ักเรียนจะต้องเติมลงใบช่องว่าง เรียงตามลาดับจากบนลงมาล่างได้ 
ตังนคอ-39, . . . . .  . . . . .  . . . . .  . . . .

5 . 2  ตารางทีนักเรียนเติมให้สมบูรผด้วยผลในข้อ 5 .1  ม ีท ีอเร ียกว่าตารางแจกแจง
.............................  (ความถี, ความถีสะสม) เป็นการรวมความถีของข้อมูลจาก
ข้อมูล ......................... (น้อย, มาก) ไปหาข้อมูล ...............  (น ้อย, มาก)

5 .3  ตาแหบ่งของข้อมูลทีมีจาบวนข้อมูล ทีอยู่หางข้ายมีอกับจานวนข้อมูลทีอยู่ทางขวามีอ
เป็นจานวนเห่ากันมากทีสุค คือตาแหน่งที .................  กับตาแหน่งที ....................



5 .4  ให้นักI รียนเอาผลทีไค้ข้อ 5 .1  ใส่ในช่องความถีสะสมให้ถูกค้อง ทีงจะใส่ไค้ 
เร ียงตามลาคับจากบนมาล่างค้งบี้ 11 , 2 3 , ____, ____ , ____ , ____ ,

5 .5  คะแนนทีอยู่ตรงกลางจะอยู่ในช่วงคะแนน (หรืออันตรภาคข้น) ..............................
6 . ค่ามัธยฐานของข้อมูลชุดหนง คือ .............................................................................................

1 6 2
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แบบหด๙อบเรืองม ัธยฐาน 
( ท ล า  1 5  ฆาหี)

I I I

ค าก ัง  จ ง เต ิม ค าต อ บ ท ีถ ูก ต ้อ ง ล ง ใ น ช ่อ ง ว ่าง ท ีท ้น ไ ว ใ ห ้

1 .  ค ่าม ัธยฐาน ขอ งข ้อม ูล  5 ,  7 ,  4 ,  8 ,  7 ,  1 1 ,  7 ,  4 ,  1 0 ,  8 เห ่า กับ ......................
2 . ค ่าม ัธยฐาน ขอ งข ้อม ูล  4 1 . It, 3 8 . 5 ,  4 0 . 1 ,  3 7 . 3 ,  3 8 . 7 ,  3 5 . 2 , 4 3 . 9 , 3 9 - 3

เห ่าก ับ  .................................................................................................................................................................

3 .  ค ่าม ัธยฐาน ข อ งข ้อม ูล  6 ,  4 ,  2 ,  1 2 ,  3 เห ่าก ับ  .....................................................................

4 .  ตาแหน,งม ัธยฐาน ของข ้อม ูลจาน วน  4 0  จาบวน อ ย ู่ต ร งก ล างร ะ ห ว ่างต าแ ห บ ่งท ี ...............

ก ับตาแหน่งท ี .....................................................................................................................................................
I

5 .  ตาแห บ ่งม ัธยฐาน ของข ้อม ูลจาน วน  1 5  จานวน อยู่ตาแหน1ง ท ี......... .. ........................................

6 .  ข ้อ ม ูล ช ุด ห น ีง เร ียงจาก น ้อ ยไป ม าก ค ือ  2 ,  3 ,  4 ,  X , 6 ,  7 ถ ้าค ่าม ัธยฐ าน ข อ งข ้อ ม ูล

ช ุดน ี้เห ่าก ับ  5 ค ่าข อ ง X เห ่าก ับ  ..........................................................................................................

7 .  จ า ก ต า ร า ง แ จ ก แ จ ง ค ว า ม ถ ีข ้า ง ล ่า ง

คะแนน จานวนคน

2 4

3 12
4 7
5 7

รวม 30

ค่ามัธยฐานของคะแนนเห่ากับ



8 . จากตารางแจกแจงความถีข ้างล ่าง

•<1คะแนน ความถ

3-5 3
6-8 9
9-11 11

12-1 h 5
15-17 2

รวม 30

ค่ามัธยฐานของคะแนนอยู่'ในอันตรภาคข้นหีมีท่วงคะแนน Iท่ากับ
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เฉลยแบบหคลอบเรืองมัธยรทน

1 . 7
2 . 39
3 . h

h .  ตาแหน,งห 20 กับตาแหบ่งที 21
5 . ตาแหน1งห 8
6 . 6

7 . 3
8 . ช่วงคะแนน 9-11
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1

คาบที
ระยะเวลา

เนอหา
กิจกรรมการเรียน

การจัดกล'ม
(นาท) การสอน

5 การหาค่า*ทนนิยม
..... .........

ของข้อมล
20 1. นักเรียบหาบทเรียบ รายบุคคล

ปฎิบ้ฅการที 5
15 2 . ครูอธิบายผลทีนักเรียน กลุ่มใหญ่

ไค้จากการทีกษาบทเรียน 
ปฎินัตการที 5

15 3. นักเรียนทาแบบทดสอบ รายบุคคล
ประเมินตนเอง
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คาบที
ลาคับ 

กิจกรรม
กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียบ

สือการเรียน 
การสอบ

5
การหา 1 ครูแจกบทเรียน กิกษาบทเรียนปฎิป้ตการ บทเรียนปฦบ้ฅการ
fp  ฐาน- ปฏิป้ฅการที 5 i  5 i  5

บ «ฝบ่ยมของ 2 ครูถามตอบนัก1รยน ตอบคาถามครู
ข้อมูล

1 1
เกียวกับผลทีไคัจากการ
กิกษาบทเรียนปฎิบ้ฅการ
ที' 5

3 ครูอธิบายเพิมเติม เมือนักเรียนสงส์ยก็
ไต่ถาม

k ครูให้นักเรียนสรุป ตอบคาถามครู
เกียวกับค่าฐานนิยมของ

II ข้อมูล

5
ครูแจกแบบทคสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ

‘ ครูเฉลยแบบทคสอบ ตอบคาถามครู

L  J________ I
โคยการถามตอบ
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บทเรียนปฏิบัติการที 5

เร ือง การหาค ่าฐานนิยมของข้อมล ( เ วลา  20 นาที)

จ ุคประ๙งà  ก าร เร ียน รู้

น ักเรียนสามารถ
1. หาฐานนิยมของข้อมูล

2 . หาฐานนิยมของข้อมูล 
รูปช่วงคะแนนไค้

3 . บอกไค้ว่าฐานนิยม อยู่ในช่วงอันตรภาคข้นใด เมือกาหนคตารางแจกแจง 
ความถี ทีอยู่ในรูปช่วงคะแนนให้

ถีอการเรียนการสอน

เอกสารแนะแนวทาง

ปฏิบัติการ

ทีไม่อยู่ในรูปตารางแจกแจงความถีไค้
ทีอยู่ในรูปตารางแจกแจงความถี ทีคะแนนไม่อยู่ใน

ให้นักเรียนแต่ละคบหาเอกสารแนะแนวทางโคยการเติมคาหรือข้อความให้ถกต้อง



1 6 9

เอกสารแนะแนวทาง

1. ให้นักเรียบพิจารณาข้อมูลทีกาหนคให้ต่อไปนี้

23 25 26 25 28 24 24 21 23 2 6

28 26 24 23 24 32 25 27 24 22
จงใข้ฅอบคาถามแต่ละข้อต่อไปนี้
1 .1  ข้อมูล 21 มีจานวน ......................  ตัว

ข้อมูล 22 มีจานวน ......................  ตัว
ข้อมูล 23 มีจานวน ......................  ตัว
ข้อมูล 24 มีจานวน ......................  ตัว
ข้อมูล 2 3  มีจานวน ......................  ตัว
ข้อมูล 2 6  มีจาบวน ......................  ตัว
ข้อมูล 27 มีจาบวน ......................  ตัว
ข้อมูล 28 มีจานวน ......................  ตัว
ข้อมูล 32 มีจานวน ......................  ตัว

1 .2  ข้อมูลหมีจานวนข้ามากทีสุค คือข้อมูลทีมีค่าเท่ากับ ....................
2 . ให้นัก เรียบพิจารณาข้อมูลทีกาหนคให้ต่อไปนี้

8 , 2 , 9 , 1, 16, 5 , 7 , 11, 9 , 1, 14, 12, 9 , 0 , 8 , 4 
จงใข้ตอบคาถาม แต่ละข้อต่อไปนี้
2 .1  ข้อมูลทีมีจานวนข้ากันมากทีสุด มี ...........................  จาบวน
2 .2  ค่าของข้อมูลทีเฟ้นผลลัพข้ข้อ 2 .1  เท่ากับ ................................

3. ให้นักเรียนพิจารณาข้อมูลทีกาหนคให้ต่อไปน
1, 3 , 5, 3, 4 , 2 , 4 , 6 , 7 , 1, 9 , 10 
จงใข้ตอบคาถามต่อไปนี้
3 .1  ข้อมูลทีมี'จานวนข้ากันมากทีสุคมี ......................  จานวน

I

3 .2  ค่าของข้อมูลทีเฟ้นผลลัพธข้อ 3.1 เท่ากับ ................................
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4 . ให้นัก Iรียนพิจารถทข้อมูลทีกาหนดให้ต่อไปน้ี
1 ,1 , 2 ,2 ,  3 ,3 , 5 ,5
จงใข ้ตอบคาถามแต่ละข้อต่อไปน้ี

I I
4.1 ข้อมูลทีมีจานวนข้ากันมากทีสุดมี .....................  จานวน
4 .2  ค่าของข้อมูลทีเฟ้นผลลัพธข้อ 4.1 เท่ากับ ........................................................

5. ตารางแจกแจงความถี แส์คงค่าอาหารกลางวันใบหนีงวันของนักเรียน 100 คน เฟ้น 
คังน้ี

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียบ

10 11
12 12
15 16
20 23
25 17
30 11
40
_  _

10

จงใข้ตอบคาถามต่อไปน้ี
5.1 จากตารฯงแจกแจงความถี อันตรภาคข้นทีมีจานวนนักเรียนมากทีสุค คืออันตรภาคน้ีน

ท ี................................................. พิงมีจาบวนนักเรียบเท่ากับ ...............................
5 .2  ผลจากข้อ 5.1 ข้อมูลทีมีจาบวนนักเรียนมากทีสุค คือข้อมูลทีนักเรียนจ่ายค่าอาหาร 

เท่า กับ ............................................
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6. ตารางแจกแจงความที ของคะแนนสอบวิชาสถิติ ของนักเรียน 100 คน เป็นดังน้ี

คะแนน จานวนนักเรียน

30-39 11
40-49 12
50-59 16

60-69 23
70-79 17
80-89 11
90-99 10

จงใข้ตอบคาถามต่อไปนี้
6 .1 จานวนนักเรียนทีมากทีสุคเท่ากับ ..............  ทีงอยู'ในอันตรภาคน้ีนที ...................
6 .2  คะแนนในช่วงทีมีนักเรียนสอบไค้เป็นจานวนมากทีสุค คือช่วงคะแนน ...................

7. ผลลัพนัข้อ 1 .2  ผลลัพธข้อ 2 .2  ผลลัพช่ข้อ 3 .2  ผลลัพธข้อ 5 .2  และผลลัพป็ข้อ 6 .2
มีทีอเรียกว่า .......................... (ค่าเจลียเลขคณิต, ค่ามัธยจาน, จานนิยม) ของข้อมูล

านนิยมของข้อมูลชุคหบึงคือ ...............................................................................................
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แบบทคสอบเรืองฐานนิยมของข้อมูล 
( เวลา 10 นาที)

I I I
คากัง จงเติมคาตอบหรือข้อความทีถูกต้องลงในช่องว่างทีเว้นไว้

1. ฐานนิยมของข้อมูล 2, 2, 3, 9, 9 , 8 , 1 6 , 2 , 13, 2 , 4 , 2 เท่ากับ

2. ฐานนิยมของข้อมูล a,  b, b , b , c,  c,  c ,  d , d , f เท่ากับ ...................
3. ฐานนิยมของข้อมูล 4 1 .4 , 3 8 .5 , 4 0 .1 , 37 -3 , 3 6 .7 , 3 5 .2 , 4 3 .9 , 39.3

เท่ากับ ...................................
4 . ฐานนิยมของข้อมูล 10, 12, 12, 14, 14, 16 เท่ากับ ...................................
5. จากตารางแจกแจงความถีต่อไปนี้

คะแนน จานวนนักเรียบ
3 6
4 12
5 8
6 12
7 7
8 5

รวม 50

ค่าฐานนิยมจากตารางนี้ เท่ากับ
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6. ตารางแจกแจงความถีสะสมต่อไปบ

ช่วงคะแนน ความถี ความถีสะสม

20 -  29 12 12
30 -  39 — 31

1O-ะ* 11 42
50 -  59 75
60 -  69 25 100

รวม

ให้นักเรียนเติมจานวบหีขาคหายไปในตารางก่อน เสร็จแล้วตอบคาถามต่อไปน
6.1 ความถีในช่วงคะแนน 30-39 เท่ากับ ................... และความถีในช่วงคะแนน

50-59 เท่ากับ .................................
6 .2  ความถีหมากสุดอยู่'ใบช่วงอันตรภาคนับ ขงเท่ากับ ............................................
6 .3  ฐานนิยมของข้อมูลจากตารางแจกแจงความถี อยู่ในช่วงอันตรภาคข้น............



m

1
คาบที

ระยะทลา
เนอหา

กิจกรรมการเรียน
การจัดกลุ่ม

(บาท) การสอน

6 ทบทวนเกียวกับค่า
กลางท้ํงสามคือ 
ค่าเฉลียเลฃคลิเต
มัธยฐาน จานนิยม

20 1. นักเรียนทาบหเรียน กลุ่มย่อย
ปฎิบ้ตการที 6

15
1

2. นักเรียนเสนอผลที'ใต้ กลุ่มย่อย
จากการคืกษาบทเรียน 
ปฎิบ้ติการที 6

15 3. นักเรียบทาแบบทคสอบ รายบุคคล
ประเมินตนเอง
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1 ลาคับ คือการเรียน
คาบท กิจกรรมครู กิจกรรมนักเรียน

กิจกรรม การสอน

6
ทบทวน 1 ครูแบ่งนักเรียนเนิบ นักเรียนนังเนินกลุ่มตาม
1กียวกับ กลุ่มละ 3 คน ทีครูแบ่ง
ค่ากลาง 2 ครูแจกบทเรียน คืกษาบทเรียนปภูบ้ตการ บทเรียนปฎิบฅการ
ท้ํงสาม ปฎิบ้ตการที 6 ที1 6 ที, 6
คือ ค่า 3 ครูถามนักเรียนกิงผล ตอบคาถามครู
1ฉลีย ทีไค้จากการคืกษา
1 ลฃค ni ต บทเรียนปฎิบัตการที 6
มัธยฐาน 4 ครูอธิบายเทีมเติม เมือนักเรียนสงกัยก็
ฐานนิยม ไต่ถาม

5 ครูสรุปโดยการถาม ตอบคาถาม
1

ตอบนักเรียนเทียวกับ
ค่ากลางทั้งสาม

6 ครูแจกแบบทดสอบ ทาแบบทดสอบ แบบทดสอบ
7 ครูเฉลยแบบทดสอบ ฟังครูเฉลยเมือสงนัย

ก็ไต่ถาม
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บทเรียนปฦปัติการที 6

เรือง ทบทวนเทียวกับค่ากลางท้ังสาม คือ ค่าเฉมืยเลขคณิต มัธย5าน ฐานนิยม
(เวล า 20 นาที)

จุดประสงคการเรียนรู้

นักเรียบสามารถ
1. บอกได้ว่าควรใข้ค่ากลางใดเนันตัวแทนข้อมูลชุดบน
2. หาค่ากลางหง 3 ชนิด ได้เมือกาหนคข้อมูลให้ชุดหนิง

มือการเรียนการสอน

เอกสารแนะแนวทาง

ปฦบ้คการ

ให้นักเรียนแค่ละกลุ่มทาเอกสารแนะแนวทาง โดยการเติมคาดอบข้อความให้
ถูกต้อง
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1อกสารแนะแนวทาง

คาสั’ง ให้นักเรียนตอบปัญหาโจทยต่อไปน้ี

1. ชาย 4 คน ทางานไค้เงินเดือน  ๆ ละ 2 ,1 1 1 , 3 ,5 0 0 , 4 ,000 และ 10,000 บาท
1.1 ค่าเฉลียเลขคณิตของเงินเดือน เห่ากับ .................................................................
1 .2  ฐานนิยมของเงินเดือน เห่ากับ ...............................................................................
1 .3  มัธยฐานของเงินเดือน เห่ากับ ...............................................................................
1 .4  จากค่ากลางทํ้ง 3 ชนิคหีนักเรียนคานวท]ไค้ ค่ากลางทีนักเรียนคิคว่าเนิบตัวแทบที 

เหมาะสมสาหรับข้อมูลชุคน้ีดือ ค่ากลาง ..................... ...........................................
2. ชาย 7 คน แต่ละคนมีรายไค้ฅ่อนิ เนิบค้งน้ี 24,000 บาท, 3 ,0 0 0 ,0 00  บาท,

35,000 บาท, 50,000 บาท, 18,000 บาท, 40,000 บาท และ 32,000 บาท
2.1 ผลบวกของรายไค้ของ 7 คน เห่ากับ ...................................................................
2 .2  ค่าเฉลียเลขคณิตของรายไค้ของ 7 คน เท่ากับ ...................................................
2 .3  เรียงข้อมูลเทียวกับรายไค้ของ 7 คน จากมากไปน้อยไค้ค้งนี้............................

2 .4  ผลจากข้อ 2 .3  มัธยฐานของรายไค้ของ 7 คน เท่ากับ ...................................
2 .5  นักเรียนคิดว่าค่ากลางทีหาไค้ในข้อ 2 .2  กับ ข้อ 2 .4  ค่ากลางทีเหมาะทีสุค

สาหรับเนินตัวแทนของข้อมูลชุคน้ี ดือค่ากลาง .............. .........................................
3. ในกลุ่มข้อมูลต่อไปน้ีค่ากลางใค ระหว่างค่าเฉลียเลขคณิตหรือมัธยฐาน จะเนินตัวแทน

I
ข้อมูลไค้ดีทีสุด

I
3.1 ข้อมูล 6, 4 , 2, 12, 3 ตัวแทนข้อมูลทีดื ดือ ...................................................
3 .2  ข้อมูล 45, 5 1 , 47, 65, 36 ตัวแทนข้อมูลทีดื ดือ ..........................................
3 .3  ข้อมูล 21, 28, 24, 9, 23 ตัวแหนข้อมูลทีดื ดือ ............................................
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4. จงตอบคาถามโคยใกัตารางแจกแจงความถีต่อไปนี้

1‘ฝคะแนน ความถ

10 2
9 0
8 3
7 0
6 2

4.1 ค่าเฉลยเลขคท!ต เท่ากับ ...................
4 .2  ค่ามัธยฐาน เท่ากับ ............................
4 .3  ค่าฐานนิยม 'เท่ากับ ............................
4 .4  เปรียบเทียบค่ากลางหํ้งสามได้,คังน้ี คือ

ค่าเฉลียเลฃคท!ต .......................... (เท ่าก ับ, ไม่เท่ากับ) ค่ามัธยฐาน
ค่ามัธยฐาน ................................... (เท ่าก ับ, ไม่เท่ากับ) ค่าฐานนิยม



จงตอบคาถามโดยใข้ตารางแจกแจงความถีต่อโปน

ช่วงคะแนน ความถ

1 -  3 2
4 - 6 1
7 - 9 4

10 -  12 15
13 -  15 10
16 -  18 5
19 -  21 3

5.1 ค่าเฉลียเลขคณิตมีค่า เท่ากับ ............................
5 .2  มัธยฐานของข้อมูลอยู่'ในช่วงอันตรภาคสัน เท่ากับ 

านนิยมของข้อมูลอยู่ในช่วงอันตรภาคกัน เท่ากับ
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แบ น ห คส อบ เท ียวก ับ ค ่ากลางข องข ้อ มูล 

( เ ว ล า  10 นาที )

คากัง จงเติมคาตอบทีถูกต้องลงในช่องว่างทีเว้นไว้ให้ 

โจทยสาหรับตอบคาถามข้อ 1-3
จากการให้นักเรียนทาข้อสอบ แบบถูกผิคจาบวบ 10 ข้อ นักเรียน 15 คนทาข้อสอบผิคต้งน้ี 

2, 1, 3, 0, 1, 3, 6 , 0 , 3, 3, 6, 2, 1, 4 และ 2

1. ค่าเฉลียเลขคณิตของการทาข้อสอบผิค เท่ากับ .................................................................
2. ค่ามัธยฐานซองการทาข้อสอบผิค เท่ากับ ..........................................................................
3. ค่าฐานนิยมของการทาข้อสอบผิค เท่ากับ ..........................................................................
4 . ข้อมูลชุดหนิงมี 3 จานวน คานวผหาค่าฐานนิยมไต้เท่ากับมัธยฐาน ? งเท่ากับ 18 และ 

มีค่าเฉลียเลขคณิตเห่ากับ 30 นิถ้ยของข้อมูลชุคนเท่ากับ ..............................................
5. ข้อมูลชุดหนิงมี 10 จานวน หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลชุคนไต้เท่ากับ 5 และค่า 

มัธยฐานของข้อมูลเท่ากับ 4 .5  ถ้านา 2 บวกเข้ากับข้อมูลแต่ละตัวในชุคน ข้อมูลทีไต้ 
ใหม่จะมีค่าเฉลียเลขคณิตเท่ากับ ................  และค่ามัธยฐานเท่ากับ ............................



181

บันทึกการ๙อนสาหรบการIรียนโคยให้ระยะเ วลาปกติ 

เรือง "ความน่าจะเป็น" ระคับสันมัธยมทึกษาป็ทึ 3 เวลา 8 คาบ

คาบทึ 1

เรือง เหตุการณทึน่าจะเป็นไปไค้

จฺคประสงค้การเรียบรู้'

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียนฟ้ามารถ

1. บอกไค้เกียวกับเหตุการณ์ทึน่าจะเป็นไปไค้
2 . ในสถานการณ์ต่าง  ๆ บอกไค้เกียวกับเหตุการณ์ทึน่าจะเป็นไปไค้ และ 

เหตุการณ์ทึไม่น่าจะเป็นไปไค้

เนอหา

1. กาหนคฟ้ถานการณ์ต่าง  ๆ ให้ จากฟ้ถานการณ์นบทึจารถทว่าเหตุการณ์ทึ 
น่าจะเป็นไปไค้มีอะไร ตัวอย่างเป่น

สถานการณ์ 1 วันน้ีห้องห้ามืคครม เมฆลอยต,0าลมเริมห้คแรงและมีเกียงห้าร้อง 
เหตุการณ์ทึน่าจะเป็นไปไค้ฟ้าหรับสถานการณ์น้ีคือ ฝนอาจจะตก หรือฝนอาจจะไม่ตก

จากสถานการณ์ 1 เหตุการณ์ "ฝนจะตก" เป็นเหตุการณ์ทึเป็นไปไค้มาก ค้งน้ีน 
ถ้าเราออกนอกบ้านเราก็ต้องนาร่มหรือเนี้อกันฝนไปค้วย

สถานการณ์ 2 การจราจรทึกีแยกคลองตันรถติดเสมอ ถ้านักเรียนเตินหางไป 
โรงเรียนโคยผ่านเล้นทางนี้ เหตุการณ์ทึน่าจะเป็นไปไค้คือ ถ้านักเรียนออกจากบ้านห้า 
นักเรียนต้องให้เวลาเตินทางไปโรงเรียนมาก หรือนักเรียนอาจจะไปไม่หันโรงเรียน
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สถานการณ์ 3 วันน้ีเป็นวันออกสลากกินแบ่งรัฐบาล ถ้าใครซอสลากกินแบ่งรัฐบาล 
ไว้ เหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้คือ อาจจะถ ูกหร ือไม ่ถ ูกสลากกินแบ่งก็ ไค ้

2. เหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้ จากการโยนเหรียญบาท 1 อัน คือเหรียญขนหน้า 
หัวหรีอถ้อย ถ้าโยนเหรียญบาท 2 อัน เหตุการณ์ทีน่จะเป็นไปไค้คือ เหรียญขนหน้า หัวหัว 
หัวถ้อย ถ้อยหัว ถ้อยก้อย เหตุกาารณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้จากการหลับตาหยิบฝานบียรี ปีงมีผา 
เปปรี! 2 ฝา ฝาโค้ก 3 ฝา ใส่อยู่ในถุงกระคาษ โคยหยิบมา 2 ฝาพร้อมกัน จะหยิบไค้ ฝา 
เปปรี! 2 ฝา ฝาโค้ก 2 ฝา หรือฝาเปปรี!กับฝาโค้กอย่างละ 1 ฝา

โจทย่พิเสษห้ายหัวโมง

1. วันน้ีทีสนามสุภซลาค้ยมีการแข่งหันฟุตบอลยิงส์คัพระหว่างไทยกับจีน เหตุการณ์ 
ที่น่าจะเฟ้นไปไค้ของผลการแข่งหันเป็นอะไรไค้บ้าง

2 . นักมวยไทยเป็นต่อนักมวยเกาหลี 3 ะ 2 เหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้มาก 
เทียวกับการซกของนักมวยไทยเป็นอย่างใด

ลีอการเรียนการสอน

1. เหรียญบาท เหรียญห้าบาท
2 . ถุงกระคาษบรรจุฝาเบียรีไวั

กิจกรรมการเรียนการสอน 

ขนนา

1. ครูใหัการถาม-ตอบ หักถามเหตุการณ์ต่าง  ๆ ในรี!วิฅประจาวัน 

ข้ันสอน

2. ครูยกตัวอย่างสถานการณ์ต่าง  ๆ ตัวอย่าง แล้วใหัการถามตอบ 
เหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปไค้จากสถานการณ์นนแล้วเขียนลงบนกระคานคา
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ลาดับที สถานการณ์

-;
เหตุการณ์

1* .. T
อาจจะเฟ้นไป : อาจจะเฟ้นไป 

ได้มาก ได้น้อย

1 ขพะบ้ี'ท้องห้ามืคครม เมฆลอย 
ต่าลมเริมห้คแรงและมีเทียง 
ห้าร้อง

ฝนตก ร /

2 ว้นนั้เฟ้นวันเงินเดือนออก เครือง ATM มี '
ผู้ให้บริการมาก ร/

3 ขพะน้ัท้องห้าแจ่มใน ฝนตก ร /

แสคงแคคจ้า
i 1

3 . ครูให้นักเรียนยกตัวอย่างสถานการพต่าง  ๆ 5-6 ตัวอย่าง แล้วให้อภิปราย 
ว่าในสถานการพน้ันมีเหตุการณอะไรได้บ้าง และเหตุการณ์นั้นอาจจะเฟ้นไปไค้มากหรืออาจจะ 
เฟ้นไปได้น้อย

4. ครูกาหนดสถานการณ์ต่าง  ๆ ให้นักเรียนบนกระดานคา แล้วให้นักเรียนทุกคบ 
ลองทาว่ามีเหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไปได้อะไรบ้างจากสถานการณ์นั้น และอาจจะเฟ้นไปไค้มาก 
หรืออาจจะเฟ้นไปได้น้อย เมือทาเสร็จแล้วให้นักเรียนช่วยกันเฉลยคาตอบ ครูอธิบายเหิมเติม 
ถ้าส์งล้ย

5. ครูแจกเหรียญห้าบาทและเหรียญบาทอย่างละ 1 เหรียญกับถุงกระคาษบรรจุ 
ฝาเทียร 1 ถุงต่อนักเรียน 5 คน แล้วให้นักเรียนแต่ละกลุ่มปฎิบ้ตด้งบ

1. ให้โยนเหรียญ 1 อัน (เหรียญใคก็ได้) หลาย ค «รง แล้วคูว่า 
เหตุการณ์ทีน่าจะเฟ้นไปได้หงหมคจากการโยนเหรียญมีอะไรบ้างจคบ้นทีกไว้

2. ให้โยนเหรียญ 2 อัน หลาย  ๆ ครํ้ง คูเหตุการณ์ทีน่าจะเป็นไป'ไค้ 
ทงหมคจคบ้นทีกไว้
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3. ให้หลับตาหยิบฝาเนียรในถุงกระดาษพีแจกให้ มาพร้อมกัน 2 ฝา 
หลาย  ๆ คระง ก่อนหยิบคร้ังใหม่ ให้ใส่ 2 ฝานบคืนในถุงก่อน ดูเหตุการณทีน่าจะเฟ้นไปได้ 
ท้ังหมค

4. ครูถามเหตุการผพีน่าจะเฟ้นไปได้ท้ังหมด ของการปฏิบัติห้อ 1 ถึง 3 
ของแต่ละกลุ่ม ว่ามีเหตุการผอะไรบ้าง โคยครูเขียนบนกระดานดา

6. ครูเขียน'โจทยให้'นักเรียนบนกระคานคา แล้วให้นักเรียนพิจารผาเกียวกับ 
เหตุการผพีน่าจะเฟ้นไปได้ ของแต่ละเหตุการผ์ว่า มีความน่าจะ เฟ้นไปได้มากน้อยเพียงใด 
โดยครูถามคาตอบนักเรียบ

1. ถุงใส่เงินใบหนีงมีธนบัตรใบละสิบบาทอยู่ 20 ใบ ใบละยีสิบบาทอยู่ 
40 ใบ และใบละร้อยบาทอยู่ 5 ใบ เขย่าถุงแล้วหลับตาหยิบธนบัตรขนมา 1 ใบ นักเรียน 
คิดว่าน่าจะหยิบได้ธนบัตรขนีดใคมากนีสุค เพราะเหตุใด

2. สมมติว่าคุผแม่ของนักเรียน เอสลากสินแบ่งรัฐบาลมา 1 ฉบับ นักเรียน 
คิดว่าเฟ้นไปได้หรือไม, ทีคุผแม่'จะถูกรางวัลทีหนีง

ข้ันสรุป
I

7. ครูให้การถาม-ตอบ ให้นักเรียนสรุปห้อควรลังเกฅ สาหรับเหตุการณทีน่าจะ 
เฟ้นไปได้ และเหตุการณพีไม่น่าจะเป็นไปได้
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การวัดและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. ท้งเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียบตอบคาถามไค้ประมาณ 80%
2 . ท้งเกตจากการร่วมกิจกรรมและปฏิบัติ 2 . นักเรียบร่วมทากิจกรรมและปฏินัติตาม

ตามคาบังทให้'กา
1 1

คาท้งทีให้ทาไค้ประมาณ 9 0%
3. ทาโจทย์พิเศษท้ายนัวโมง 2 ข้อ 3. นักเรียนตอบไค้ประมาณ 80%
4. ดูจากการทาแบบกิกหัค 6.1 ข้อ 1 ,2 4. นักเรียนทาไค้ประมาณ 90%
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คาบที 2

เรือง ความน่าจะเป็น

จคประสงค์การเรียนรู้

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียบสามารถ

1. ไค้คาว่า "ความน่าจะเป็น" ในเสิงคณิตคาสตรีไค้
I

2. ไค้จานวนบอกความน่าจะเป็นทีจะเกิดเหตุการพไค้
3 . บอกประโย?เบ์เบองตันของการหาความน่าจะเป็นของ เหตุการพไค้

เนอหา

ตัวอย่างที 1

มืวงล้อหมุนอันหนีง สิงบนวงล้อมืหมายเลข 0 ถึง 8 ดังรูป

I
ถ้าต้องการหมุนให้ไค้เลขทีมากกว่า 3 จะหมุนไค้เลข 4 , 3, 6 , 7, 8

I
ล้าต้องการหมุนให้ไค้เลขทีน้อยกว่า 3 จะหมุนไค้เลข 0, 1, 2 
ตัวเลขบนวงล้อมืจานวนท้ังหมด 9 ตัว



ความน่าจะเป็นทีจะหมุนให้1!ค ้Iลฃทีมากกว่า 3 เท่ากับ I
Î ! ^

ความน่าจะเป็นทีจะหมุนให้ใค้เลฃทีน้อยกว่า 3 เท่ากับ I
I

ความน่าจะเป็นทีจะหมุนให้!ค้เลข 3 เท่ากับ ^
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ต ัวอย ่างท ี2

ขายคนหนีงฟ้อมยิงนีบ เขาบบว่าในการยิงทุก  ๆ 100 ครั้ง เขายิงถูกเห ้า 93 คร้ัง 
ความน่าจะเป็นทีชายคนนี้ยิงผิคเห้า เท่ากับเท,าใค

วิธีห้า ความน่าจะเป็นทีชายคนนี้ยิงถูกเห้า = = 0 .93

ในการยิงทุก ฯ 100 คร้ัง ชายคนน้ียิงไม1ถูกเห้า = 100 - 93
= 7 คร้ัง

1’ . ความน่าจะ เป็นทีชายคนน้ียิงไม'ถูก เห้า 0 .07

โจทย่พิเคษห้ายฟ้วโมง

1. ในการหมุนวงล้อ 1 ครั้ง ซึงบนวงล้อมมีหมายเลข 0 ถง 9 ความน่าจะเป็น 
ทีหมุนวงล้อไค้ จานวนคู'ทีเป็นจานวนเฉพาะเท่ากับเท่าไร

I
2. ถุงใบหนีงมีตัวอักษรภาษาอังกฤษอยู่ 7 ตัว คือ a, b, c , d , e , f ,  g 

หลับตาหยิบอักษรขนมา 1 ตัว ความน่าจะเป็นทีจะหยิบไค้ ตัวอักษรภาษาอังกฤษทีเป็นส์ระ 
เท่ากับเท่าไร

ารเร ียนการ๙อน

วงล้อหมุน ภาพปาลกาลและแฟรมาฅ แผนทีหรือลูกโลก เอกส์ารแนะแนวทาง
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กิจกรรมโทรเรียนการสอน

ข้ันนา

1. ครูเล่าประวัติของปาสกาลและแฟร่มาต ผู้รีรงร่วมกันคิคทฤษฎีของความน่าจะ 
เป็น โคยให้ภาพของปาสกาลและแฟร่มาฅ ประกอบการเล่าเรือง และให้แผนทีหรือลูกโลก 
แสคงทีเกิคของปาสกาลและแฟร่มาฅ ขีงเกิคทีเมืองเชอร่มองที (Chermont) และเมือง 
ทูเลาส์ (T ou louse) ตามลาคับ ในประเทศฝรังเศส

ข้ันสอน

2. ครูยกตัวอย่างที 1 ให้นักเรียนบอกเหตุการฌทีน่าจะเป็นไปไค้จากการหมุน 
วงล้อแล้วครูเขียนคาถามและคาคอบ ลงในตารางบนกระคานคา

ต้องการหมุน ตัวเลขทีหมุนได้

เลขทมากกวา 3 h, 5, 6, 7, 8
เลขทีน้อยกว่า 3 1 , 2
เลขทีเป็นจานวนคี 1 , 3, 5, 7

{
ความน่าจะเ ป็น

5
92
9h9

]

-I!

3. ครูยกตัวอย่างที 2 ให้การถามตอบแสคงวิธีทาทีถูกต้อง
Ih. ครูแจกเอกสารแนะแนวทางแล้วให้นักเรียนทุกคนลองทา เมือทาเสร็จแล้ว 

ให้นักเรียบ?รวยกัน เฉลยคาตอบ ครูอธิบายเพิมเติมล้าสงล้ย

ข้ันสรุป

6. ครูให้การถาม-ตอบ ให้นักเรียนสรุปความน่าจะเป็นของเหตุการพใค  ๆ
หาไค้อย่างไร
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การวัคและประเมินผล

7
การวัคผล การประเมินผล

1. สังเกตจากการตอบคาถามของนักเรียบ 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาณ 80%
•

2. ดูจากการทYโจทยหิเศษท้ายนัวโมง 2. นักเรียบทาโจทยหิเศษท้ายนัวโมงไค้
2 ข้อ 80%

3. ดูจากการทาแบบทีกท้ค 6 .2  ข้อ 1 , 2 3 . นักเรียบทาแบบมีกหัคไค้ประมาณ 80%k. ดูจากการทาแบบมีกหัคเหิมเติม h. นักเรียนทาแบบฝ็กหัคเหิมเติมไค้ประมาณ
3 ข้อ 75%

5. ดูจากการทาเอกสารแนะแนวทาง 5. นักเรียบทาเอกสารแนะแนวทางไค้
ประมาณ 80%

แบบมีกท้คเหิมเติม

1. ความน่าจะเป็นทีทีมฟุตบอลไทยจะ?!นะทีมจีนเป็นเท1าใค (ถ้าทั้ง 2 ทีมมี 
ความสามารถเท่ากัน)

2. ทอดลูกเตา 1 ลูก 1 ครง จงหาความน่าจะเป็นทีลูกเตาจะหงายแต้มคู,
3. ในการหมุนวงล้อวงกลม ชืงมีหมายเลข 0 ถืง 8 กากับอยู่แต่ละท่อง รีเงมี 

ระยะระหว่างท่องเท่ากัน 2 ครง จงหาความน่าจะเป็น ของตัวเลขทีไต้จากการหมุน 2 คท้ัง 
เฟ้นจานวนคู่
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เอกสารแนะแนวหางประกอบการเรียนคาบที 2 

เรือง ความน่าจะเป็น

คาลัง จงหาความน่าจะเป็นต่อไปน,

1. กล่องใบหนีงบรรจุคูปองแทนเงินสดชนิด 1 บาท ชนิด 5 บาท ชนิด 10 บาท และชนีค 
20 บาท หลับตาหยิบคูปองขนมา 1 ชนิด ความน่าจะเป็นทีจะหยิบไค้
1.1 คูปองชนิด 1 บาท เท่ากับ ....................................................................................
1 .2  คูปองชนิด 10 บาท เท่ากับ .................................................................................
1 .3  คูปองชนิด 20 บาท เท่ากับ .................................................................................
1 .4  คูปองชนิด 1 บาท และชนิด 10 บาท เท่ากับ ...................................................

2 . ทอดลูกเต่า 1 ลูก 1 ครั้ง ความน่าจะเป็นทีจะทอดลูกเต่าไค้
2.1 แต้มเป็น 5 เท่ากับ ...............................................................................................
2 .2  ไค้แต้มไม่เกิน 4 เท่ากับ ......................................................................................
2 .3  ไค้แต้มอยู่ระหว่าง 2 กับ 5 เท่ากับ ...................................................................
2 .4  ไค้แต้มเป็นตัวประกอบทังหมดของ 6 เท่ากับ .....................................................

3. กรมอุตุนิยมวิทยาไค้พยากรณอากาศสาหรับกรุงเทพฯ ว่าวันน้ีจะมีฝนตก 70% ของพนที
ท้ังหมด จงหาความน่าจะ เป็นต่อไปน้ี
3.1 ฝนจะตกใบกรุงเทพมหานครเท่ากับ ...................................  (ตอบในรูปทคนิยม)
3 .2  ฝนจะตกในกรุงเทพมหานครเท่ากับ ...................................  (ตอบในรูปเคษส่วน)
3 .3  ฝนจะไม่ตกใบกรุงเทพมหานครเท่ากับ ..............................  (ตอบในรูปเศษส่วน)
3 .4  ฝนจะไม่ตกในกรุงเทพมหานครเท่ากับ ..............................  (ตอบในรูปทศนิยม)

4. มีวงล้อหมุนอันหนิง นิงบนวงลัอมีหมายเลข 1 กิง 6 ถ้าหมุนวงลัอน้ี 1 ครั้ง จงหา 
ความน่าจะเ ป็นที
4.1 แต้มทีไค้จากการหมุนวงลัอน้ีเป็นจานวนคู่เท่ากับ ............................................
4 .2  แต้มทีไค้จากการหมุนวงลัอน้ีไม่เกิน 3 เท่ากับ ..............................................
4 .3  แต้มทีไค้จากการหมุนวงลัอน้ีน้อยกว่าหรือเท่ากับ 6 เท่ากับ ..........................
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คาบที 3

เรือง การหคลองสุ่ม

จคประสงต่การI รียุบรู้

Iมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถบอกการกระทา ทีเฟ้นการทคลองสุ่มไค้

เนอหา

ให้นักเรียนทีจารถท การเล่นต่อไปนี้ว่า มีการไค้เปรียบเสืยเปรียบกันหรือไม่ ฅาม
กติกาทีฅ้ัง

ผู้เล่น 2 คบ ไค้ลูกเต่า 1 ลูก ใส่ในถ้วยแก้วเขย่าแล้วเทออก ในการเล่นผู้เล่น 
ต้องทอดลูกเต่าคนละครั้ง ผลการแข่งขันมี ชนะ เสมอ แท้ ค้งต้คสินตามกติกาต่อไปน้ี

กติกาที 1

แต้มทีไค้ ผลการแข่งขัน
1 1

คนทีหบง คนทีสอง
1 1

คบทีหนง Jคนทสอง

.1,3,5 1 ,3 ,5 ชนะ แท้

2 ,4 ,6 2 ,4 ,6 แท้ ชนะ !
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กติกาที 2

แต้มทีไค้
I

ผลการแข่งขัน
J  4

คนทีหนืง Jคนทสอง คนทีหนืง
1

คนทีสอง

2 1,2 ชนะ แพ้

1 ,3 ,4 ,5 3 ,4 ,5 ,6 แพ้ ชนะ
6

หมายเหตุ ใบกรณีอืบ  ๆ ทํ้งกติกา 1 และกติกา 2 ถือว่าIสมอกัน

จากกติกาการแข่งขัน จะเห็นว่าการเล่นของผู้เล่นทั้งสอง ตานกติกาที 1 ผู้เล่นมี 
โอกาสจะชนะเท่ากัน ส่วนการเล่นของผู้เล่นทั้งสองตามกติกาที 2 ผู้เล่นมีโอกาสจะชนะไม่ 
เท่ากัน การหาความน่าจะเป็นของเหตุการณี ช่วยให้เราตัดสินใจไค้ดีขบ ว ่าเราเส ิยเปร ียบ 
หรือไค้เปรีฒ

การทีผู้เล่น 2 คน ใขัลูกเตา 1 ลูก ใส่ในถ้วยแก้วเขย่าแล้วเทออก เขาทราบ 
ว่า ลูกเตาจะหงายแต้มอะไรไค้บ้าง แต่เขาไม่สามารถทยากรณีไค้ว่า ลูกเต่าจะหงายแต้ม

I
อะไร จากการเทลูกเต่าออกจากถ้วยแก้ว และเนืองจากการเทลูกเตาออกจากถ้วยแก้ว 
เป็นการกระทาทีไม่ต้องอาค้ยความชานาท) เรียกการกระทาหมีลักษณะเข่นนี้ว่า การทคลองสุ่ม 
ผลลัพธ์ท้ังหมดทีไค้ จากการเทลูกเต่าออกจากถ้วยแก้ว จะไค้ว่าลูกเต่าจะหงายแต้ม 1, 2, 
3, 4, 3 หรือ 6

โจทย่หิเสษห้ายขัวโมง

ให้นักเรียนพิจารณาว่า การกระทาต่อไปน้ีเป็นการทคลองสุ่มหรือไม'
I

1. นพดลหยิบถุงเท้า 1 สิ จากถุงกระดาษพิงมีถุงเท้า สิขาว สิคา สืนัาตาล 
และสิเทาอย่างละ 1 คู่
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2. เอมอรหยิบดินสอมา 1 แท่ง จากกล่องดินสอ ขังบรรจุดินสอชนิดและสิเคียว 
กัน

ล่อการเรียนการสอน

ลูกเตา ถ้วยแก้ว แผนภูมิกติกา เอกสารแนะแนวทาง

กิจกรรมการเรียนการสอน

ข้ันนา
1. ครูทบทวนเกิยวกับเหตุการณทีน่าจะเป็นไปไค้ โคยการถาม-ตอบ 

ข้ันสอน

2. ครูติดแผนภูมิกติกาบนกระคานคา แล้วครูเรียกนักเรียนออกมาหน้าขั้นเรียน
I

2 คน เทือมาเล่นเกมโคยครูแจกลูกเตา 1 ลูก กับถ้วยแก้ว 1 ใบไห้นักเรียบ แล้วให้ 
นักเรียน 2 คนข้ันเล่นให้เทือนคู โคยการเทลูกเตาออกจากถ้วยแก้วคนละครั้ง หาให้เทือน

If I I
คูหลาย  ๆ ครั้ง และให้นักเรียนอีกคนหน่ง จคผลทีไค้จากการเทลูกเต๋า ออกจากถ้วยแก้ว 
ของแต่ละคน และผลของการแข่งขันของแต่ละคน ตามแผนภูมิกติกาที 1 และกติกาที 2 ใน 
ตารางบนกระดานคา

.....
.. ะ แต้มของคนที 1

—T------------------------—I
I แต้มของคนที 2
I

r  -------------------- I
ผลการแข่งขัน 

คนที 1 I คนที 2

1 1

!

3 ชนะ แพ้ I
2 3 h แพ้ ชนะ

• •
- • • • •

L
• • • •



2.1 ให้นักเรียนท้ังหมคทีนังคูการ เล่นเกมของเทือน 2 คน พิจารณาว่า 
มีการไค้เปรียบเกียเปรียบก้นหรือไม่ ตามกติกาการแข่งขันกติกาที 1 หรือ กติกาที 2

2 .2  ครูใขัการถามตอบว่าผลทีไค้จากการเทลูกเต๋าออกจากถ้วยแก้ว 
ของเทือน 2 คนน้ํน ลูกเต๋าหงายแต้มอะไรบ้าง จากคาตอบของนักเรียน ครูป้ีให้ 
นักเรียนเห็นว่า เป็นผลทั้งหมคทีไค้จากการเทลูกเต๋าออกจากถ้วยแก้ว

2 .3  ครูถามนักเรียบว่า นักเรียนฟ้ามารถบอกไค้ก่อนหรือไม่ว่า ลูกเต๋าที 
เทือน 2 คน เทออกจากถ้วยแก้วจะหงายแต้มอะไร จากคาตอบของนักเรียน ครูสรุป 
ให้นักเรียนห้งว่า นักเรียนไม่ฟ้ามารถทยากรณผลทีไค้จากการเทลูกเต๋า ออกจากถ้วยแก้ว 
ล่วงหน้าไค้

3. ครูแจกเอกฟ้ารแบะแนวทาง แล้วให้นักเรียนทุกคนลองทา เมีอทาเฟ้ร็จ 
แล้ว ให้นักเรียนช่วยก้นเฉลยคาตอบ ครูอธิบายเพิมเติมถ้าส์งล้ย

ขน๙รูปk. ครูให้นักเรียนสรุปเกียวก้บการทคลองสุ่ม 

การวัคและประเมินผล

I การวัคผล
f____ ____________

การประเมินผล
j

1. สังเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาณ 80%
2. สังเกตจากการร่วมกีจกรรมของนักเรียบ 2. นักเรียนร่วมกิจกรรมไค้ประมาณ 90%
3. คูการทาโจทยพิเศษห้ายขัวโมง 2 ข้อ 3. นักเรียนทาโจทยพิเศษห้ายข้วโมงไค้ 100%1
1». คูจากการทาแบบมีกห้คเพิมเติม 5 ข้อ h. นักเรียนทาแบบกิกห้คเพิมเติมไค้ประมาณ

00 O ไ^

5 . คูจากการทาเอกฟ้ารแนะแนวหาง 5. นักเรียนทาเอกสารแนะแนวหางไค้

............................... - - - J
ประมาณ 80%



195

แบบกิกหัดเหิมเติม

หิจารผาว่าการทคลองต่อไปนี้ เป็น̂  หรือ ไม1เป็น การทดลองสุ่ม

1. การออกรางวัลสลากกินแบ่งร้ฐบาล
2. การคัดเลือกนักเรียนเข้าเรียนต่อในข้นมัธยมลืกษาป็ที 1
3 . การทาข้อสอบของนักเรียน h. การเลืยงเชียมหิ
5. นักเรียนจับมือกับเทือบ 5 คน

ปักเหาทีควรเน้น

การทดลองสุ่มทีสนใจบน ผลทีเกิดจากการทคลองสุ่มมีโอกาสเกิดไค้เท่า ‘า กับ
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Iอกสารแนะแนวหางประกอบการเรียบคาบที 3 

เรือง การหคลองสุ่ม

คาลัง ให้นักเรียนพิจารททการกระทาในแต่ละข้อต่อไปน และตอบว่าเป็นการทคลองสุ่มหรือ 
ไม,เป็น โดยการเขียนคาตอบไว้ไนวงเล็บของแต่ละข้อ

1. การเลือกตัวแทนนักเรียน ม .3 จานวน 5 คน โดยการจับฉลากจากนักเรียน 600 คน
(_____________ )

2. การวัคความยาวของโฅะนักเรียนในห้องหนีง (_____________ )
3. การฝากเงิน 30,000 บาท กับธนาคารแบบฝากประจา 1 ป็ (_____________ )
4. สุชาติ อาณัฅ สุรพล วิงแข่งข้นกัน กรรมการจะคัดเลือกเอาเฉพาะผู้ทีไค้ทีหนีง

และทีสองเท่าน้ัน (_____________ )
3. ในการสอบวิชาคณิตคาสต“J ข้อสอบเป็นแบบปรนัย แต่ละคาถามจะมีคาตอบให้เลือก 

4 คาตอบ ถ้านักเรียนไม่รู้คาตอบก่อน นักเรียนจะมีการเลือกตอบไค้หลายแบบ
(_____________ )

6. สมคนีงทาการปาเป๋า 2 ครั้ง (_____________ )
7. โรงงานแท่งหนีงทาการสารวจสินค้าชนิดเคียวกัน 10 สิน พบว่าสินค้าอยู่ในสภาพดี

สุ่มหยิบสินค้าน้ีมา 1 สิน (____________ )
I •

8. การเลือกมหาวิทยาลัยเพือเรียบต่อในระดับอุคมดีกษา โดยการสอบดัดเลือกทีจัคโดย
ทบวงมหาวิทยาลัย (_____________ )

9. ผลการออกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว ของสลากกินแบ่งร‘ฐบาล (____________ )
10. ยอดจาหน่ายการขายขนมใบ 1 ลัปคาห ของร้านทิพย (____________ )
11. มีบัตรหมายเลข 2 จานวน 4 บัตร ลักษณะของบัตรเป็นแบบเคียวกัน หยิบขนมา 1 บัตร

(____________ )
12. การโยนของลงจากทีสูงลงบนพน (____________ )

การเกิดของเด็ก (____________ )1 3 .
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น .  ผลการสอบวิชาคณิตคาสตร์ของคารง (____________ )
15. กระจาคใบหนีงมไข่ไก, 5 ฟ่อง ไข่เฟ้ค 10 ฟอง หลับตาหยิบไข่มา 3 ฟ่อง

(____________ )
16. คอกเบยทได้จากธนาคารเมือฝากเงินครบ 2 ปึ (____________ )
17. การประมูลราคาเมือก่อสร้างอาคารเรียน (____________ )
18. การซอขายหุ้นในตลาคหลักทร้หยิ (____________ )
19. ส่มหยิบไพ่ 2 ใบ จากไพ่หนีงสารับ (____________)
20. ครูให้โจทบนัญหานักเรียนทาในห้อง (____________)
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คานที น
Iรือง การทคลองสุ่ม (ต่อ)

จุคประลงค้การเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถเขียนผลทั้งหมค ทีอาจจะเกิคขนจากการ 
ทคลองส่ม'ใต้

เนอหา

ตัวอย่างที 1
โยนเหรียญ 1 อัน 1 ครั้ง จงเขียนผลทั้งหมคทีไตัจากการโยนเหรียญ

วิธีทา

ผลท้ังหมคทีไตัจากการโยนเหรียญ 1 อัน 1 ครั้ง คือ หัว หรือ ก้อย 

ตัวอย่างที 2

ทอคลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง จงเขียนผลทีงหมคทีไค้จากการทอคลูกเต๋า 

วิธีทา

ผลท้ังหมคที'ไค้'วากการทอดลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง คือ ลูกเต๋าหงายแต้ม 1, 2, 
3, 4 , 5 หรือ 6

ตัวอย่างที 3

โยนเหรียญบาท 1 เหรียญ และเหรียญห้าบาท 1 เหรียญพร้อมก้น จงเขียนผล 
ท้ังหมดที'ไค้วากการโยนเหรียญ 2 เหรียญน

วิธีทา
ในการโยนเหรียญ 1 เหรียญ ผลทีอาจจะเกิคขนคือ หัวหรีอก้อย
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ถ้าให้ H แทนหัว และให้ T แทนถ้อย

ผลทีอาจจะเกิดขนไค้ 
จากการโยนเหรียญบาท

ผลทีอาจจะเกิดขนไค้ ผลทีอาจจะเกิดขนไค้
จากการโยนเหรียญห้าบาท จากการโยนเหรียญทั้ง 2 เหรียญ

ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนจากการโยนเหรียญ 2 เหรียญ ทีแสดงด้วยแผนภาพข้างบน 
ฟ้ามารถใข้คู่อันดับ เขียนผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขนไค้ โดยให้ฟ้มาขีกดัวทีหนงของคู่อันฒั แทน 
ผลทีอาจจะเกิดขนจาก เหรียญบาท ฟ้มาขีกฅัวทีส์องของคู่อันดับแทนผลทีอาจจะ เกิดขนจาก เหรียญ 
ห้าบาท ดังน้ัน จะไค้ผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขนไค้คือ (H,H), (H ,T), (T ,H ), (T,T)

ดัวอย่างที b

โยนลูกเต๋า 1 ลูก 2 คร้ัง จงเขียนผลทั้งหมดทีไค้จากการโยนลูกเต๋า 

วิธีหา

โยนลูกเต๋าครั้งที่ 1 โยนลูกเต๋าครั้งที 2 ผลทีไค้จากการโยน 2 คร้ัง

1,6
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โยนลูกเต่าครั้งที 1 โยนลูกเตาครงที 2 ผลทีไค้จากการโยน 2

โจทย่พิเศษท้ายท้วโมง

จงเขียนผลทงหมคทีอาจจะเกิดขั้นไค้จากการทคลองลืมต่อไปนี้
1. การปาเท้า 2 ครั้ง ว่าปาลูกหรือปาไม่ถูกเท้า
2 . มีตะกร้าผงขีงมีแบบและขนาคเคียวกัน 5 ใบ เฟ้นสิแคง 2 ใบ สิเขียว 

2 ใบ และสิเหลือง 1 ใบ หลับตาหยิบตะกร้ามา 2 ใบ
I

3. การสารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีมีบุตร 3 คน

ลือการเรียนการสอน

เหรียญบาท เหรียญท้าบาท ลูกเต่า แผนภูมิแสดงโจทยตัวอย่าง ไพ่ 1 สารับ

กิจกรรมการเรียนการสอน 

ข้ันนา
I

1. ครูทบทวนการกระทาทีเฟ้นการทคลองลืมโดยใท้วิธีการถามตอบ 

ข้ันสอน

2. ครูติดแผนภูมิตัวอย่างที า แล้วใท้การสาธีฅประกอบการถามตอบให้นักเรียน 
เขียนผลหงหมดทีอาจจะเกิดขั้นจากการโยนเหรียญ

คร้ัง
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3 . ครูติดแผนภูมิตัวอย่างที 2 แล้วให้การสาธิตประกอบการถามตอบ ให้ 
นักIรียนเขียนผลทั้งหมด ทีอาจจะเกิดขนจากการทอดลูกเต๋า

4 . ครูติดแผนภูมิตัวอย่างที 3 แล้วให้การสาธิตประกอบการถามตอบ โดยครู 
เขียนผลทั้งหมดทีอาจจะเฟ้นไปไค้ จากการโยนเหรียญ 2 อันบนกระดานคา และเรียก
นักเรียน 1 คน ออกมาเขียนผลทั้งหมคทีอาจจะเกิดขนจากการโยนเหรียญ 2 อันน้ัน โดย 
ให้แผนภาพต้นไม้ ถ ้าน ักเรียบเขียนไม่ไค้ ครูเขียนให้นักเรียนคู

3 . ครูติดแผนภูมิตัวอย่างที 4 แล้วให้การสาธิตประกอบการถามตอบ ให้ 
นักเรียนเขียนผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขบไค้จากการทอดลูกเต๋า 1 ลูก 2 ครง

6 . จากตัวอย่างที 1 ตัวอย่างที 2 ตัวอย่างที 3 และตัวอย่างที 4 ครูให้
นักเรียนช่วยกันสรุปว่า ผลทั้งหมดทีอาจจะเฟ้นไปไค้จากการทดลองสุ่มทั้นไค้มาจาก "การ 
ทดลองกระท าสิงท้ัน  ๆ หลาย  ๆ ครง" ถ้านักเรียนสรุปไม่ไค้ครูสรุปให้

7 . ครูแจกเอกสารแนะแนวทาง แล้วให้นักเรียนทุกคนลองทา เม ือทาเสร็จแล้ว 
ครูแจกIฉลยให้นักเรียนตรวจ ถ้ามืห้อสงล้ยให้ห้กถาม

ขนสรุป

8 . ครูสรุปเรืองการทคลองสุ่ม โดยการถามตอบนักเรียน 

การวัคและประเมินผล

I
การวัคผล การประเมินผล

'
1. กังเกตจากการตอบคาถามชองนักเรียบ 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาท] 80°/,

2 . ก ังเกตจากการทาเอกสารแนะแนวทาง 2 . นักเรียนทาเอกสารแนะแนวทางไค้
ประมาท] 8 0 %

1
3 . คูการทาโจทยพิเสษท้ายห้วโมง 3 ห้อ

1
3. นักเรียนทาโจทย่พิเสษห้ายห้วโมงไค้

ประมาท] 7 5 %
!
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I อกสารแนะแนวหางประกรบการเรียนคาบที น

ค','ไกัง ให้นักเรียบเขียนผลทั้งหมค ทีอาจจะเกิดขนได้จากการทดลองส่มต่อไปนี้

1 . ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนได้จากการโยนเหรียญ 2 เหรียญ 1 ครั้ง คือ 
HHH HHT THH HTH TTH THT HTT TTT

2 . ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนได้จากการทอดลูกเต่า 2 ลูก 1 ครั้ง คือ

3 . ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนจากการโยนเหรียญ 1 เหรียญ 3 ครั้ง คือ

น .ผลท ั้งหมดท ีอาจจะเก ิดขนจากการทยิบไพ ่ 1 ใบ ออกจากไพ่ 1 สารับคือ

5 . หยิบไพ่ 2 ใบ จากไพ่ น ใบ ขีงประกอบด้วย A โพดา A โพแดง 
A ข้ามหลามตัด และ A คอกจิก โดย
5 .1  หยิบ 2 ใบพร้อมกัน ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนได้ คือ ...............

5 .2  หยิบไพหละใบ โดยไม่ใส่คืนก่อนจะหยิบใบทีสอง ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนได้คือ
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5 .3 หยิบไพ่ทีละใบแล้วใส่คืน ก่อนจะหยิบใบทีฟ้อง ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนไค้คือ

6 . ถุงใบหนีงมีลูกบอลสีขาว 5 ลูก สีคา 2 ลูก สุ่มหยิบลูกบอลขนมา 1 ลูก ผลท้ํงหมคที 
อาจจะIกิคขนไค้คือ ...............................................................................................................

7 . ถุงใบหนีงมีลูกบอลสีขาว 5 ลูก สีดา 2 ลูก สุ่มหยิบลูกบอลขนมา 2 ลูก พร้อมกัน ผล 
ทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนไค้ คือ ........................................................... 1.................................

8 . มีนักเรียบ 3 คน ฟ้มัครเฟ้นประธานชุมนุมคณิตฟ้าฟ้ตรี และ 2 คน สมัครเป็นเหร้ญณิก 
ของชุมนุมคณิตฟ้วส์ตรี ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนไค้ฟ้าหรับการ เลือกประธานชุมนุม 
คณิตคาฟ้ตรี และเหรัญญิกของชุมนุมคณิตฟ้าฟ้ตรี คือ .........................................................

ร . ในการล้มภาษณินักเรียนหนีงดนลืงวันเกิดว่าเขาเกิดวันอะไร ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิด
ขนไค้จากคาตอบของเขา คือ ..............................................................................................

10. ในการเล่นเกมอย่างหนีงจะโยนเหรียญ 1 ครั้ง และจะโยนเหรียญทั้นอีกดรั้งหนีงล้า 
ครั้งแรกโยนเหรียญไค้หัว และจะโยนลูกเต๋า 1 ครั้ง ถ้าครั้งแรกโยนเหรียญไค้ก้อย 
ผลทั้งหมดทีอาจจะเกิดขนไค้จากการเล่นเกมนี้ คือ .........................................................
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เฉ ลยl อกสารแนะแนวทางประกอบการIรียนคาบที 4

2 . ( 1 , 1 ) , ( 1 , 2 ) , ( 1 , 3 ) ,  ( 1 , 4 ) , ( 1 , 5 ) , ( 1 , 6 )
( 2 , 1 ) , ( 2 , 2 ) , ( 2 , 3 ) ,  ( 2 , 4 ) , ( 2 , 5 ) , ( 2 , 6 )
( 3 , 1 ) , ( 3 , 2 ) , ( 3 , 3 ) ,  ( 3 , 4 ) , ( 3 , 5 ) , ( 3 , 6 )

( 4 , 1 ) , ( 4 , 2 ) , ( 4 , 3 ) ,  ( 4 , 4 ) , ( 4 , 5 ) , ( 4 , 6 )
( 5 , 1 ) , ( 5 , 2 ) , ( 5 , 3 ) ,  ( 5 , 4 ) , ( 5 , 5 ) , ( 5 , 6 )
( 6 , 1 ) , ( 6 , 2 ) , ( 6 , 3 ) ,  ( 6 , 4 ) , ( 6 , 5 ) , ( 6 , 6 )

3.  HHH HHT HTH THH TTH THT HTT TTT
4.  0  2, 3,  4, 5,  6,  7,  8,  9, 10,  J , Q, K, A

• 0  2 1 3,  4, 5,  6,  7,  8,  9, 10,  J , Q, K, A
Q  2, 3,  4, 5,  6,  7,  8,  9, 1Q J , Q, K, A

0  2. 3,  4, 5,  6,  7,  8,  9, 10เ J , Q, K, A
5 - .  5.1 A โพคา A โพแดง A โพคา A ข้าวหลามตัด

A โพแดง A ข้าวหลามตัด A โพแดง A ดอกจิก
A โพดา A ดอกจิก

A ข้าวหลามตัด
A ดอกจิก

5 .2  (A โพดา, A โพแดง), (A โพแดง, A โพดา) ,  (A โพดา, A ข้าวหลามตัด) 
(A ข้าวหลามตัด, A โพดา) ,  (A โพคา, A คอกจิก), (A คอกจิก, Aโพคา)
(A โพแดง, A ข้าวหลามตัด), (A ข้าวหลามตัด, A โพแคง),
(A โพแดง, A ดอกจิ ก),  ( A ดอกจิก, A โพแคง), (A ข้าวหลามตัด, A ดอกจิก)
(A คอกจิก, A ข้าวหลามตัด)

5 .3  เหมือนข้อ 5 .2  แต่มืเพิมอีก 4 ตัว คือ
( A โพคา, A โพดา) ,  (A โพแดง, A โพแดง),
( A ข้าวหลามตัด, A ข้าวหลามตัด), ( A ดอกจิก, A คอกจิก) 

6 . ข1 ข2 ข3 ข^ ข5 ค1 ด2
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7 .  ข 1ค 1 ข 1ค2 ข2 ค 1 ข 3 ด 1 ข 3 ค 2 ข 4 ด 1 ข4 ค 2 ข 5 ค 1 ข 5 ค 2 ข 1ข 2 ข 1ข 3

ข 1ข 21 ข 1ข 5 ข2 ข 3 ข 2 ธ4 ข 2 ข 5 ข 3 ข4 ข 3 ข 3 ข4 ข 3 ค 1ค 2 ข2 ค 2

8 . แทนนักเรียน 5 คน ทีสมัครประธานด้วย A B c D E และแทนนักเรียน 2 คน 9 10
ทีสมัครเหรัญญิกด้วย F G ผลทั้งหมคทีอาจจะเกิคขนได้คือ AF AG BF BG
CF CG DF DG EF EG

9 . จันทรี อังคาร พุธ ทฤหัส คุกรี เส าร ี อาหิตย
10. HH HT T l T2 T3 T4 T5 T6
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คาบห 5

I รึอง เหตุการท!

จุดประสงคการเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ

1. เข ียนแสดงผลการเกิดเหตุการdiน้ันได้
ไ "  ' “

2 . บอกจาบวนทเกิดเหตุการdmนได้

เนอหา

ตัวอย่างหี 1

ในการทอคลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครํ้ง จงเข ียนแสดงเหตุการถพลูกเต๋าหงายแต้มคู่ 
และจานวนทีลูกเต๋าหงายแต้มคู่

วิธีทา

ผลทีอาจจะเทีนไปได้หงหมด จากการทอดลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครํ้ง คือ 1, 2 ,
3 , 4 , 5 , 6

เหตุการท!ทีลูกเต๋าหงายแต้มคู่ คือ 2 , 4 , 6 

จานวนทีลูกเต๋าหงายแต้มคู่ = 3

ตัวอย่างที 2

ในการทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกับ 1 ครีง จงเขียนแสดงเหตุการท! พร้อมหงหา 
จานวนทีเกิดเหตุการท!นั้น

2 .1  ลูกเต๋านั้งสองลูกหงายแต้มเท่ากัน
2 .2  ผลบวกของแต้มบนลูกเต๋านั้งสองเท่ากับ 9
2 .3  ผลบวกของแต้มบนลูกเต๋านั้งสองหารด้วย 2 ได้ลงตัว
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วิธีหา

ผลทีอาจจะเฟ้นไปไค้จากการทอคลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน 1 ครํ้ง สามารถเขียน 
แสคงไค้ตามตาราง

r--------------------- — -------------------------
1

ลูกทีสอง 
ลูกแรก \

1 2 3 4 5

—

6

1 ( 1 , 1 ) ( 1 , 2 ) ( 1 , 3 ) ( 1 , 4 ) ( 1 , 5 ) ( 1 , 6 )
2 ( 2 , 1 ) ( 2 , 2 ) ( 2 , 3 ) ( 2 , 4 ) ( 2 , 5 ) ( 2 , 6 )

3 ( 3 , 1 ) ( 3 , 2 ) ( 3 , 3 ) ( 3 , 4 ) ( 3 , 5 ) ( 3 , 6 )
4 ( 4 , 1 ) ( 4 , 2 ) ( 4 , 3 ) ( 4 , 4 ) ( 4 , 5 ) ( 4 , 6 )

5 ( 5 , 1 ) ( 5 , 2 ) ( 5 , 3 ) ( 5 , 4 ) ( 5 , 5 ) ( 5 , 6 )
6 ( 6 , 1 ) ( 6 , 2 ) ( 6 , 3 ) ( 6 , 4 ) ( 6 , 5 ) ( 6 , 6 )

จากตารางตอบคาถามของแต่ละข้อไค้ค้งน

2 .1  เหตุการพทีลูกเต๋าทั้งสองลูกหงายแต้มเท่ากับ คือ 
( 1 , 1 ) ,  ( 2 , 2 ) ,  ( 3 , 3 ) ,  ( 4 , 4 ) ,  ( 5 , 5 ) ,  ( 6 , 6 )
จานวนที่ลูกเต๋าทั้งสองหงายแต้มเท่ากับ = 6

2 .2  เหตุการณทีผลบวกของแต้มบนลูกเต๋าทั้งสองเท่ากับ 9 คือ
( 4 , 5 ) ,  ( 5 , 4 ) ,  ( 6 , 3 ) ,  ( 3 , 6 )
จานวนทีลูกเต๋าทั้งสองหงายแต้มแล้วไค้ผลบวกเท่ากับ 9 = 4

2 .3  ผลบวกของแต้มบนลูกเต๋าทั้งสองจะหารค้วย 2 ลงตัว 
ผลบวกจะต้อง = 2 , 4 , 6 , 8 , 10 หรือ 12
เหตุการdrที่ไค้ผลบวกเท่ากับ 2 คือ ( 1 , 1 )
เหตุการผทีไค้ผลบวกเท่ากับ 4 คือ ( 1 , 3 ) ,  ( 3 , 1 ) ,  ( 2 , 2 )
เหตุการฌทีไค้ผลบวกเท่ากับ 6 คือ ( 1 , 5 ) ,  ( 5 , 1 ) ,  ( 2 , 4 ) ,  ( 4 , 2 ) ,
( 3 , 3 )
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เหตุการณ์ที,ไค้ผลบวกเท่ากับ 8 คือ ( 3 , 5 ) ,  ( 5 , 3 ) ,  ( 4 , น ) ,  ( 2 , 6 ) ,  
( 6 , 2 )
เหตุการณ์ทีไค้ผลบวกเท่ากับ 10 คือ ( 5 , 5 ) ,  ( 4 , 6 ) ,  ( 6 , 4 )
เหตุการณ์ทีไค้ผลบวกเท่ากับ 12 คือ ( 6 , 6 )
เหตุการณ์ทีไค้ผลบวกของแต้มบนลูกเต*าทั้งสองจะหารไค้ด้วย 2 ลงตัว คือ 

( 1 , 1 ) ,  ( 1 , 3 ) ,  ( 3 , 1 ) ,  ( 2 , 2 ) ,  ( 1 , 5 ) ,  ( 5 , 1 ) ,  ( 2 , 4 ) ,  ( 4 , 2 ) ,
( 3 . 3 )  , ( 3 , 5 ) ,  ( 5 , 3 ) ,  ( 4 , 4 ) ,  ( 2 , 6 ) ,  ( 6 , 2 ) ,  ( 5 , 5 ) ,  ( 4 , 6 ) ,
( 6 . 4 )  , ( 6 , 6 )
จานวนทีลูกเตาทั้งสองหงายแต้มแล้วผลบวกของแต้มหํ้งสองหารค้วย 2 
ลงตัว = 18

ตัวอย่างที 3
J

ถุงใบหนีงมีลูกบอลทีเขียว 4 ลูก หลับตาหยิบลูกบอลมา 1 ลูก จากถุง จงเข ียน

เหตุการณ์ทีแน่'นอน
I

3 .2  เหตุการณ์ทีหยิบไค้ลูกบอลทีแดง เราไม่อาจหยิบไค้ เพราะ1ใบถุงมีแต่ 
ลูกบอลทีเขียวทั้งหมด

เหตุการณ์ทีจะไค้

2 .1  ลูกบอลทีเขียว
2 .2  ลูกบอลทีแดง

วิธีหา

แทนลูกบอลทีเขียวด้วย ข1 ข2 ข3 ข^

3 .1  เหตุการณ์ทีไค้ลูกบอลทีเขียวคือ ข1 ข
เร ียกเหตุการณ ์ "หยิบไค้ลูกบอลทีเขียว"

เร ียกเหตุการณ ์ "หยิบไค้ลูกบอลทีแดง" จากการทดลองทีมครงน1,ว่า 
เหตุการณ์ทีเนีนไปไม่ไค้



2 1 0

โจทย์พิเศษห้ายห้วโมง

1. โยนเหรียญบาท 1 เหรียญ และลูกเตา 1 ลูกพร้อมกัน
1.1 จงเขียนเหตุการพทีเป็นผลทั้งหมด ทีอาจจะเกิดขนไค้จากการโยน 

เหรียญ 1 เหรียญ และลูกเต๋า พร้อมกัน
1 .2  จานวนผลทั้งหมคฃองเหตุการณทีเหรียญหงายหัวและลูกเต๋าหงายแต้ม

น้อยกว่า h

2 . โยนเหรียญ 1 อัน 3 ครง จงเขียนเหตุการท!ทีไค้หัวไมตากว่า 2 ครั้ง

ทีอการเรียนการสอน

แผนภูมิแสคงผลทั้งหมดทีไค้จากการทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน

กิจกรรมการเรียนการสอน

ขนนา

1. ครูทบทวนเรืองผลทั้งหมด ทีอาจจะเป็นไปไค้จากการทดลองสุ่มนั้น โดยให้ 
นักเรียบช่วยกันยกตัวอย่างการหดลองสุ่ม พร้อมทั้งบอกผลทีอาจจะเป็นไปไค้ทั้งหมด

ขนสอน

1. ครูยกตัวอย่างที 1 ให้นักเรียนออกมาเขียนผลทั้งหมด ทีอาจจะเป็นไปไค้ 
บนกระคานดา แล้วครูให้วิธีถามตอบ และครูเขียนคาถามคาตอบลงบนกระคานคาด้วย

2 . ครูยกตัวอย่างที 2 แล้วให้นักเรียนออกมาช่วยเขียนผลทั้งหมด ทีไค้จาก 
การทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน บนกระคานดา เมือนักเรียนช่วยกันหาไค้ครบแล้ว ครู 
แสดงผลท้ังหมดทีไค้น้ันใหม่ โดยการติดแผนภูมิลงบนกระดานดา แหนทีนักเรียนช่วยกันทา 
แล้วครูให้วิธีถามตอบ โดยให้นักเรียนหาคาตอบจากแผนภูมิ ครูเขียนคาถามและคาตอบ 
บนกระดานดาด้วย

k .  ครูยกตัวอย่างที 3 แล้วให้การถามตอบ พร้อมทั้งแสดงวิธีทาบนกระดานคา 
ด้วย
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5 . จากตัวอย่างที 1 ตัวอย่างที 2 และตัวอย่างที 3 ให้นักIรียบช่วยกัน 
สรุปว่าIVตุการrii "คือผลบางตัวทีเราสนใจจากการทคลองสุ่ม" ถ้านักเรียนสรุปไม่ไตัครู 
ช่วยสรุป

6 . ครูแจกเอกสารแนะแนวทาง แล้วให้นักเรียนVIกคนลองทา เม ือทาเสร็จ 
แล้ว นักเรียนช่วยกันเฉลยคาตอบบนกระคานคา และครูอธิบายเหิมเติมถ้ามีข้อสงล้ย

ข้ันสรุป

7 . ครูให้นักเรียนสรุปเรือง เหตุการณ โคยการถามตอบ 

การวัคและประเมินผล

การวัคผล
I________________________________________

การประเมินผล

1. ล้งเกตจากการถามตอบของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาณ 80%
2 . ล้งเกตจากการทาเอกสารแนะแนวทาง 2 . นักเรียนหาเอกสารแนะแนวหางไค้

ประมาณ 80%
1

3 . ทาโจทย่หิเสษห้ายข้วโมง 2 ข้อ 3 . นักเรียบหาโจทย่หิเสษห้ายข้วโมงไค้
ประมาณ 80%

4 . คูจากการทาโจทย์แบบมีกห้ค 6 .3 4 . นักเรียนหาโจทย์แบบมีกห้คไค้ประมาณ
ข้อ 1 , 2 , 3 90%

5 . คูจากการทาโจทย์แบบมีกห้คเหิมเติม
I__________________ :_____________________

5 . นักเรียนทาโจทย์แบบมีกห้คไค้ประมาณ 75%

แบบมีกห้คเหิมเติม

มีสลาก 10 ใบ มีหมายเลขกากับเฟ้น 1, 2 , 3 , 4 , 5 , . . . .  10 สลากที 
จะไค้รับรางวัลคือสลากหมายเลข 1, 2 และ 3 จงหาผลหงหมคของเหตุการณต่อไปน

1. หยิบสลากมา 1 ใบ แล้วไค้หมายเลขทีมืรางวัล
2 . หยิบสลากมา 2 ใบ แล้วไค้หมายเลขทีมืรางวัลหง 2 ใบ
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เอกสารแนะแนวหางประกอบการเรียนคาบที 5 

เร ือง เห ตุการท]

คาลัง I  จงเขียนเหตุการณทีได้จากการทคลองสุ่มต่อไปนี้

1 . ครอบครัวหนีงมีบุคร 2 คน
1 .1  เหตุการเฒจะได้เหคของบุตรเหมือนกับคือ ...........................................................
1 .2  เหตุการถ]ทีจะได้เพคของบุตรต่างกันคือ ................................................................

2 . โยนลูกเต ่า 2 ลูก 1 ครั้ง
2 .1  เหตุการผทีได้ผลบวกของแต้มน้อยกว่า 6 คือ ......................................................

2 .2  เหตุการผทีลูกเต่าลูกใดลูกหมืงหงายแต้ม 5 คือ .................................................

2 .3  เหตุการถ]ทีได้ผลต่างของแต้มเป็นจานวนทีสามารถหารด้วย 2 ได้ลงคัวคือ . .

3 . มีบ้าน 3 หลัง ให้หมายเลขเป็น A, B, C ตามลาดับ เหตุการผที,จะจัดให้ พูนลาภ 
กับพรบ้ยเข้าอาด้ย โคยห้าม 2 คน อยู่บ้านหลังเคียวกัน คือ .....................................

4 .  มีบัตร 20 ใบ เข ียนเลข 1 ถึง 20 กากับไว้ คีงบัตรขนมา 1 ใบ เหตุการฌทีจะ
คีงบ้ตรทีได้เลขบนบัตรหารด้วย 2 หรือ 5 ลงคัว คือ ....................................................

5 . ทอคลูกเต่า 1 ลูก 2 ครั้ง เหตุการผทีทอคลูกเต่า 2 ครั้ง แล้วได้ผลบวกของแต้ม
น้อยกว่า 10 แต้ม คือ .........................................................................................................

6 . โยนเหรียญ 1 อัน 3 ครั้ง เหตุการฌทีได้หัวมากกว่าก้อย คือ ..................................
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7 . ทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน เหตุการณ์ทีได้ผลบวกของแต้มเฟ้นจานวนเฉพาะ คือ

8 . มีเลขโดด พานวน คือ 1, 2 , 3 , A อยู่ในกล่อง หยิบเลขโดดมา 2 ตัว เหตุการท! 
ทีเลขทีห่ยิบมาได้สามารถสร้างเลข 2 หลัก ทีเฟ้นจานวนคื คือ .....................................

9 . พิมมีเพือน 3 คบ เขาต้องการชวนเพือนไปคูภาพยนตร์ เหตุการณ์ทีพิมจะช่วนเพือน
อย่างป๋อย 1 คน ไปคูภาพยนตร์’ด้วยกันคือ ..........................................................................

10. มีเด็ก 5 คน คือ ก, ข, ค, ง ,  จ ยืนเข้าแถวรึ๋รออาหาร เหตุการณ์ที ก อยู่หน้า ข 
และ ข อยู่หน้า ค โดยไม่มีใครมาคัน คือ ..........................................................................

I I  จงบอกจานวนผลทีเกิดขนได้ทีงหมดของเหตุการณ์ในข้อ I

1. 1.1 จาบวน
1 .2 จานวน

2 . 2 .1 จานวน
2 .2 จานวน

2 .3 จานวน

3 . จานวน
h . จานวน

5. จานวน
6 . จานวน
<“>( • จานวน
8 . จาบวน

9. จานวน
10. จาบวน



คาบ ท  6

เร ือง การหาความน่าจะเป ็นขรงเหตุการdi

จ ุดประสงค้การเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. หาความน่าจะเฟ้นของเหตุการพทีไค้จากการทคลองสุ่ม ที่ผลที่เกิดขน 

ทุก  ๆ ตัวมืโอกาสเกิดขนไค้เท่า  ๆ กันไค้
2 . ยกตัวอย่างการทดลองสุ่ม ร็เงผลทีเกิดขนแต่ละตัวมี'โอกาสเกิดขนไค้ 

ไม่เท ่ากันไค้
3 . บอกคุผสมบตของความน่าจะเป็นของเหตุการผใค  ๆ ไค้

เนอหา

ตัวอย่างที 1

โยนเหรียญบาท 2 เหรียญ 1 ครั้ง จงหา
1. ความน่าจะเฟ้นของเหตุการณทีเหรียญขนหัวอย่างน้อย 1 ครั้ง
2 . ความน่าจะเฟ้นของเหตุการฌทีเหรียญทํ้งสองขบหน้าเคียวกับ

วิธีหา
1 . ความน่าจะเฟ้นของ เหตุการพทีเหรียญขนหัวอย่างน้อย 1 ครั้ง =

2 . ความน่าจะเฟ้นของเหตุการผทีเหรียญทั้งสองขนหน้าเคียวกัน = 1 = 1

ตัวอย่างที 2
ทอดลูกเท่า 1 ลูก 1 ครั้ง จงหา
1. ความน่าจะเฟ้นทีทอดลูกเท่าไค้แต้ม it
2 . ความน่าจะเฟ้นทีทอดลูกเท่าไค้แต้มคู่
3 . ความน่าจะเฟ้นทีทอดลูกเท่าไค้แต้ม 7

4ะะ-
|น3
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วิธีทา

ความน่าจะเป็นทีหอคลูกเตาไค้แต้ม 4 = 

ความน่าจะ เป็นทีทอคลูก เตาไค้แต้มคู่ ะะ: I  
ความน่าจะ เป็นทีทอคลูก เต้าไค้แต้ม 7 =

ตัวอย่างที 3
โยนเหรียเฒ ูาท 1 อัน 3 ครั้ง จงหาความน่าจะเป็นของเหตุการ[ไ!ต่าง ๆ

1. ออกหัวหนี่งครํ้ง
2 .  ไม่ออกหัวเลย
3 . ออกหัวอย่างน้อยหนงครั้ง
4 . ออกหัวกับก้อยเห่านั้น
5 . ผลหงหมดทีอาจจะเป็นไปไค้จากการโยนเหรียญบาท 1 อัน 3 ครั้ง 

วิธีหา
ความน่าจะเป็นของเหตุการท!ออกหัวหทีงครั้ง ะะ I  
ความน่าจะเป็นของเหตุการท!ไม่ออกหัวเลย = I  
ความน่าจะเป็นของเหตุการท!ออกหัวอย่างน้อยหทีงครั้ง = I  

ความน่าจะเป็นของเหตุการ[ไ!ออกหัวกับก้อยเห่านั้น = 2 = 0 
ความน่าจะเป็นของเหตุการ[ไ!ผลนั้งหมคทีอาจเป็นไปไค้จากการโยนเหรียญ 

1 อัน 3 ครั้ง = I  = 1

ตัวอย่างที 4
กล่องใบหนีงมีลูกบอลทีขาว 3 ลูก ทีแตง 2 ลูก ทีคา 1 ลูก ขนาคเห่า  ๆ กัน 

บรรจุอยู่ เขย่ากล่องแล้วหยิบลูกบอลขนมา 1 ลูก โคยไม่คู
1 . ล้าผลทงหมคทีเกิคขนพิจาร[น่าเฉพาะทีของลูกบอล จะเขียนผลนั้งหมคไค้ 

อย ่างไร และผลแต่ละต้วทีเกิคขนมีโอกาลเกคขบไค้เท่า  ๆ กัน หรือไม่

2 . ล้าพิจาร[น่าว่าลูกบอลหง 6 ลูกแตกต่างกัน ผลทงหมคทีเกคขนเป็นอย่างไร
และผลแต่ละต้วมีโอกาสเกิคขนไค้เห่า  ๆ กันหรือไม,
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วิธีทา

1 . ผลทีเกิคขนทั้งหมดคือ ขาว แดง ดา ผลแต่ละตัวมีโอกาสเกิดขนไม่Iท่ากัน 
เพราะจาบวนลูกบอลแต่ละคืไม่เท่ากัน

2 . ผลทีเกิดขนทั้งหมดคือ ข าว1 ขาว2 ขาว แดง1 แดง2 ดา ผลแต่ละตัว 
มีโอกาสเกิดขนได้เท่า  ๆ กัน

โจทย์ทีเศพท้ายตัวโมง

1. ครอบครัวหมีงมีลูก 3 คน จงหาดวามบ่าจะเฟ้นทีครอบครัวบี้มีลูกทั้งเพศหญิง 
และเพศชาย

2 . มีหลอดไฟอยู่ 3 หลอด ในจาบวนนี้มีหลอดเคืยอยู่ 1 หลอด ถ้าสุ่มหยิบหลอด 
ไฟขนมา 2 หลอด จงหาดวามบ่าจะเฟ้นทีหยิบไม่ได้หลอดเคืยเลย

คือการเรียนการสอน

แผนภูมิโจทย์ตัวอย่าง ขอส์กคื

กิจกรรมการเรียนการสอน 

ขนนา

1 . ครูทบทวนความรู้'เรือง "ผลทั้งหมดทีอาจจะเฟ้นไปได้จากการทดลองสุ่ม" 
และเร ือง "เหตุการณ" โดยวิธีถามตอบ

2 . ครูยกตัวอย่างที 1 ถง 3 ทีละตัวอย่าง โดยติดแผนภูมิโจทย์ตัวอย่างบน 
กระคานคา และใตัการถามตอบนักเรียน พร้อมทั้งแสดงวิธีทาตัวอย่าง โดยการเข ียนเฟ ้น
ตารางบนกระดานคา



ลาคับที 
ของ

คัวอย่าง
การทคลอง

ผลท้ังหมดที 
อาจจะเก ิดขน 

ไค้

จานวนผล 
ท้ังหมดที 
อาจจะเก ิด  

ขนไค้

เหตุการ tftทีสน'ไจ
จานวน 

เหตุการdi 
ทีสนใจ

ความน่าจะเฟ้น 
ของเหตุการฌ์ 
ทีสนใจ

1 โยนเหรียญบาท 

2 เหรียญ 1 ครํ้ง

HH, HT, TH, TT 4 1. เหรียญขนหัวอย่างน้อย 
1 ครํ้งคือ HH, HT,
TH

2 . เหรียญทั้งสองขนหน้า 
เคียวกันคือ HH, TT

3

2

3
4

2
4

2 ทอคลูกเคา 1 ลูก 1 , 2 , 3 , 4 , 6 1.  ทอดลูกเตาไค้แต้ม 1 1
6ะ1 ครง 5 ,6 4 คอ 4

2 . หอคลกเต้าไค้แต้มค, 3 3ti •ม 6
ค อ 2 , 4 , 6

3.  ทอดลูกเต้าไค้แต้ม 7 0 0
6

!
:
!

■I
คือเหตุการณทีเกิดไม่ไค้



ลาคับท่ี ผลห้ํงหมคที จานวนผล

เหตุการ drที๙น,ใจ

.
จานวน ความน่าจะเป็น

ของ การทคลอง อาจจะเกิคขน ท่ีงหมคห เหตุการณ์ ของเหตุการณ์

คัวอย่าง ไค้ อาจจะเกิค หีส์นใจ ทีส์นใจ

ขนไค้

3 โยนเหรียญ 1 อัน HHH, HHT, 8 1. ไค้หัว 1 ครํ้ง คือ 3 3
8

3 ครง HTH, THH, HTT, THT, TTH

HTT, THT, 2. ไม่ออกหัวเลย คือ 1 1
8

TTH, TTT TTT

3. ออกหัวอย่างน้อย 7 7
8

1 ครง คือ HTT,

THT, TTH, HHT,

HTH, THH, HHH

k. ผลท้ํงหมคทีอาจจะ 8

OOIOO

เกคขนไค้ คือ HHH,

HHT, HTH, THH,

HTT, THT, TTH,

TTT

218
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3. ครูให้การถามตอบให้นักเรียนช่วยกันสรุปจากตารางว่า "ความน่าจะเป็น 

ของเหตุการท!ใค  ๆ เท่ากับจานวนผลทีจะเกิดขนในเหตุการญท้ัน หารด้วยจานวนผลท้ํงหมค 

ทีจะเกิดขนได้ เมือผลท้ังหมดทีอาจจะเกิดขนจากการทคลองสุ่มแต่ละหัว มีโอกาสเกิดขนได้ 

เท่า  ๆ กัน,, ถ้านักเรียนสรุปไม,ได้ครูสรุปให้

4. ครูให้การถามตอบให้นักเรียนช่วยกันสรุปว่า "ความน่าจะเป็นที'ได้เป็น 

ความน่าจะเป็นในทางทฤษฎี และตุถ!สมบัติของความน่าจะเป็นของเหตุการท!ใด  ๆ จะมีค่า 

ท้ังแต่ 0 ถึง 1" ถ้านักเรียนสรุปไม,ได้ครูสรุปให้

5. ครูติดแผนภูมิตัวอย่างที 4 บนกระดานคา แล้วให้การถามตอบ พร้อมท้ัง 

แสดงวิธีทาบนกระดานคา

6. ครูแจกเอกสารแนะแนวทางให้นักเรียนทุกคนลองทา เมือทาเสร็จแล้วให้ 

นักเรียนช่วยกันเฉลยคาตอบ ครูอธีบายเพมเติมถ้าสงล้ย

ขนสรุป

1. ครูสรุปเรือง "ความน'''จะเป็น" เป็นเพลงให้นักเรียบ 

การวัคและประเมินผล

การวัดผล การประเมินผล

1. ล้งเกฅจากการถามตอบของนักเรียน 1. นักเรียบตอบคาถามได้ประมาท! 80%
I 2 . คูจากการทาเอกสารแนะแนวทาง 2 . นักเรียนทาเอกสารแนะแนวทางได้
I ประมาท! 80%

3 . ทาโจทย์หิน,!ษห้ายห้วโมง 2 ห้อ 3 . นักเรียนหาโจทย์หิเสษได้ประมาท! 80%

;
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บันหนาการ

เหลงความน่าจะเป็น

เนอร้อง ส. ยุพิน หิพิธกุล ทานอง DONNA

อันความน่าจะเป็นของเหตุการณใด 

ร้ใหมจะ เป็นเท่าไรกันหนา1Z  11,,จานวนผลหจะเกดขน๒ 

เหตุการณน้ํน จามันไว้ ไม่ลืมเลือน 

ขอเตือน ขอเตือน 

หารด้วย จานวนผล 

ทีงหมคทีอาจจะเกิดขนได้ 

ร่าเรียน รูโห้ เข้าใจ

ล า - ล า  . . .

ปัญหาทีควรเน้น

ในระดับข้นน้ืสนใจผลแต่ละตัว ของเหตุการฌทีมีโอกาสเกิดขนเท่า ๆ

DONNA

กับ เห่า น้ํน
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เอกสารแนะแนวหางประกอบการ I รียนคาบหี 6 

เรือง การหาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์

คาลัง จงหาความนำจะเฟ้นของเหตุการณ์จากโจทย่บัผหาต่อไปน้ี โคยการเติมคาตอบลงใน 

น่องว่างทีเว้นไว้ไห้

1. มีบัตร 3 ใบ มีหมายเลขกากับเฟ้น 1,2,3 หยิบบัตรอย่างสุ่ม 2 ใบ โคยหยิบทีละใบ
!

แล้วใส่คืน จงหาความน่าจะเฟ้นทีสุ่มหยิบบัตร 2 ใบ แล้วไค้หมายเลขกากับเหมีอบกัน

วิธีหา เขียนผลท้ํงหมคทีเกิคขนจากการสุ่ม หยิบบัตร 2 ใบ ไค้ค้งน้ีคือ ..................

ขีงมี ............  จานวน

เขียนผลห้ังหมคทีสุ่มหยิบบัตร 2 ใบแล้วได้หมายเลขกากับเหมือนกันค้งน้ีคือ . .

...................................... ขีงมี ................  ___  จานวน

*, ความน่าจะเฟ้นทีสุ่มหยิบบัตร 2 ใบ แล้วไค้หมายเลขกากับเหมือนกัน 

เห่า กับ .....................................

2. ในการสว้างจานวนทีมี 2 หลัก โคยไม่ให้เลขฟ้ากันจากตัวเลขโคค 1, 2, 3 จงหา 

ความน่าจะเฟ้นทีจะสร้างไค้จานวบคู่

วิธีหา จานวนผลห้ํงหมคทีเกคขนจากการสร้างจาบวนทีมี 2 หลัก ไม่ให้เลขห้ากันเท่ากัน 

......................  จานวน

จานวนผลท้ํงหมคทีเกิคขบจากการสว้างจานวนทีมี 2 หลัก ไม่ให้เลขห้ากันและ

ไค้เลขคู่เห่ากับ ...................... จานวน

,‘ 1 ความน่าจะเฟ้นทีจะสร้างไค้จานวนคู่เห่ากับ ......................................

3. ทอคลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกัน 1 ครง จงหาความน่าจะเฟ้นทีลูกเต่าขนหน้าเหมือนกัน หรือ 

มีผลรวมของแต้มเท่ากับ 10

วิธีหา จานวนผลหงหมคทีอาจจะเกคขนไค้จากการทอคลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกัน 1 ครั้ง 
เท่ากับ ..................................  จาบวน
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จานวนผลท้ังหมคทีลูกเตาขนหน้าเหมือนกัน หรือผลรวมของแต้มเท่ากับ 10 

เท่ากับ ........................  จานวน

ความน่าจะเป็นทีลูกเตาข้ีนหน้าเหมือนกัน หรือ ผลรวมของแต้มเท่ากับ 

10 เท่ากับ ....................................

I♦ . หมุนวงล้อธีงมีหมายเลข 0, 1, 2, 3, >*, 5, 6 กากับอยู่ โคยทีแต่ละช่องทีบรรจุ 

ตัวเลขมีระยะเท่ากัน ความน่าจะเป็นทีหมุนวงล้อน, 2 ครง แล้วไค้ผลบวกของตัวเลข 

ที่ไต้เป็นจานวบที3 หารลงตัว เท่ากับเท่าไร

วิธีทา จานวนผลท้ังหมคทีไต้จากการหมุนวงล้อ 2 คร้ัง เท่ากับ ..............  จานวน

จานวนผลห้ังหมคทีไต้ผลรวมของตัวเลขเป็นจานวนที 3 หารลงตัวเท่ากับ... 

........................  จานวน

ความน่าจะเป็นทีไต้ผลบวกของตัวเลขเป็นจานวนที 3 หารลงตัวเท่ากับ

5. มีลูกบอล 50 ลูก อยู่รวมกันในกล่องโคยมีหมายเลขกากับไว้ ไม่,รากันจาก 1 ถึง 50 

ถ้าหยิบลูกบอลขนมา 1 ลูก ความน่าจะเป็นทีจะหยิบไต้ลูกบอลมีหมายเลขเป็นจานวน 

ทีถอครากทีสองไต้เป็นจานวนเต็ม เท่ากับเท่าใค

วิธีทา จาบวนผลท้ังหมคทีไต้จากการหยิบลูกบอล 1 ลูกเท่'ไกับ ..................จานวน

จานวนผลท้ังหมคทีหยิบไต้ลูกบอลมีหมายเลขกอครากทีสองไต้เท่ากับ 

............................ จานวน

ความน่าจะเป็นทีหยิบไต้ลูกบอลมีหมายเลขถอครากทีสองไต้เท่ากับ

6. ทีมมีเพือน 3 คน เขาต้องการÎเวนเทีอน 3 คนนอย่างน้อย 1 คน ไปคูภาพยนฅรืต้วย 

ความน่าจะเป็นทีทีมจะชวนเทีอนอย่างน้อย 1 คบ ไปคูภาพยนตf ควยเท่ากับเท่าไร

วิธีทา จานวนผลท้ังหมคทีทีมชวนเทือน 3 กน ไปคูภาพยนฅf l ท่ากับ ........  จานวน

จานวนผลท้ังหมคทีทีมจะชวนเทือนอย่างน้อย 1 คน ไปคูภาพยนฅรด้วยเท่ากับ

จานวน
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.*« ความน่าจะเป็นทีทืมจะชวนเทือนอย่างน้อย 1 คน ไปคูภาพยนฅรเท่ากับ

7. กล่องใบหนีงมีลูกกวาดสีขาว สีแคง สีเขียว สีเหลือง และสีสัม อย่างละ 1 เม็ค 

ฉัตรฉัยสุ่มหยิบลูกกวาดมา 2 เม็ค ความน่าจะเป็นทีฉัฅรน้ยต้องหยิบได้ลูกกวาดสีแดง 

รวมอยู่ด้วยทุกคร้ัง เท่ากับเท่าไร

วิธีทา จานวนผลหงหมคทีเกิคขีนจากการสุ่มหยิบลูกกวาคมา 2 เม็ค เท่ากับ ........

จานวน

จานวนผลท้ังหมดของเหตุการณ์ทีฉัฅรน้ยหยิบได้ลูกกวาคสีแคง รวมอยู่ด้วยทุก

ครั้งเท่ากับ ....................  จานวน

ความน่าจะเป็นหีฉัฅรต้ยต้องหยิบได้ลูกกวาคสีแคงรวมอยู่ด้วยทุกคร้ัง 

เท่ากับ ........................ จานวน

8. ทอดลูกเตา 2 ลูกพร้อมกัน 1 คร้ัง ความน่าจะเป็นทีผลทืได้จากการทอคลูกเตา ได้ 

แต้มเป็นจานวนทีมี ห .ร.ม . เป็นจานวนเฉพาะ เท่ากับเท่าไร

วิธีหา จานวนผลทีเกิดขนท้ังหมดจากการทอคลูกเต๋า 2 ลูก เท่ากับ ............  จานวน

จานวนผลทีเกิดขนท้ังหมคทีได้แต้มเป็นจานวนทีมี ห .ร.ม . เป็นจานวนเฉพาะ

เท่ากับ ........................ จานวน

ความน่าจะเป็นทีได้แต้มเป็นจานวนทีมี ห .ร.ม . เป็นจาบวนเฉพาะ 

เท่า กับ ......................................
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คาบที 7

การเ๓ปัญหาเท่ียวกับความน่าจะเป็น

จุดประสงคการเรียนรู้

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถแก้โจทยปัญหาเกียวกับความน่าจะเป็น

อ่ืน  ๆ ไค้ 

เนอหา

โจทยในแบบมืกหัคที 6.4 ข้อ 1 กีงข้อ 9

กีอการเรียนการสอน 

ฟิอส์กสิ

กิจกรรมการเรียนการสอน 

ข้ันนา

1. ครูทบทวนเกียวกับการหาความน่าจะเป็นของเหตุการณ์โดยการถามตอบ 

ข้ันสอน

2. ครูสุ่มเรียกนักเรียนออกมาแสดงวิธีทาบนกระคานคา สาหรับโจทยแบบกิกหัด

แต่ละข้อ
I

3. ครูใข้การทามตอบนักเรียน เฉลยทีนักเรียนทาบนกระคานคา

4. ครูอธิบายเทีมเติม ล้านักเรียนสงล้ย

ข้ันสรุป

5 .  นักเรียบสรุปเกียวกับความน่าจะเป็น โดยการถามตอบของครู
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การวัคและการประเมินผล

การวัคผล

------------------------------------------------------f

การประเมินผล

1. สังเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาณ 80% j
2. คูจากการทาโจทย์แบบฝ็กหัคที 6.4 2. นักเรียนทาโจทย์ถูกประมาณ 80%

ข้อ 1 ถงข้อ 9
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คาบ ห  8

ความน่าจะเป็นในหางปฏิบัติ

จ ุคประสง/!การเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถหาความน่าจะเป็นของเหตุกุารพจากการ
ทดลองไค้ 

เนอหา

ต้องการทาการหคลองต่อไปนี้
1. โยนเหรียญ 1 อัน 40 ครั้ง
2 . โยนลูกเต่า 1 ลูก 40 ครั้ง
ในแต่ละครั้งของการโยน ให้บันทึกผลการทคลองไว้ไนแบบบันหก
การหาความน่า.จะเป็นของเหตุการผทึสนใจคานวพไค้จาก

«วา«น่าจะ เฟ ้น «องเพ !ท า,(4 = ^ » » « ฝ’ จานวนครงททาการทคลอง

ทึอการเรียนการสอน

เหรียญบาท ล ูก เต ่า แบบบันทึกผลการทคลอง

กิจกรรมการเรียนการสอบ 

ขนนา
1 . ครูทบทวนเรือง "ความน่าจะเป ็นของเหตุการdl" ทึคานวพไค้จากทฤษฎี

โคยการถามตอบ
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ขนสอน

2. ครูแบ่งนักเรียนเฟ้นกลุ่มละ 5 คน พร้อมท้ังแจกอุปกรณ เหรียญนาท ลูกเตา 

และแบบบันทีกผลการทดลองแต่ละการทคลอง

3. ให้นักเรียนทาการทดลองต่อไปน้ืคอ

1. โยนเหรียญ 1 อัน 40 คร้ัง

2. โยนลูกเต่า 1 ลูก 40 คร้ัง 

แต่ละการทคลองให้บันทึกผลทีไค้ในแบบบันทีกทีแจกให้

4. หาจานวนเหตุการถ!ทีสนใจ ทีระบุไว้ในแบบบันทึกทึไค้จากการทดลอง เทีอหา 

ความบ่าจะเฟ้นของเหตุการถ!นน จากจานวนคร้ังทีทดลองแล้วได้เหตุการผท้ับ หารด้วยจานวน 

คร้ังทีทาการทคลอง

5. ครูให้การถามตอบนักเรียน เกียวกับผลทีไค้จากการหดลอง 

ขนสรุป

6. นักเรียนช่วยกันสรุปเกียวกับความน่าจะเฟ้นของเหตุการถ! ทีไค้จากการ 

ทดลอง เปรียบเทียบกับความน่าจะเฟ้นทีคานวทเไค้จากทฤษฎี โดยครูให้วิธีถามตอบ

การวัคและประเมินผล

การวัดผล การประเมินผล

1. ล้งเกตจากการตอบคาถามของนักเรียบ 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาท! 80%

! 2. นักเรียนท้ังใจทาการทดลองได้ประมาถ!

80%

2. สังเกตจากนักเรยบทาการทคลอง



แ บ บ บ ้น ท ีก ก า ร ท ค ล อ ง โย น เห ร ีย ญ บ า ท  1 อัน 4 0  ค ร ํ้ง

คร้ํงที' 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 รวม

หล้าทีขน
หัว •

ก้อย

คร้ํงที 21 22 23 24 25 26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 รวม

หล้าทีขน
หัว

ก้อย

ความน่าจะเฟ้นของการทีเหรียญจะออกหัว
จานวนครงห่ีหคลอ^แล้วไค้หัว 
จานวนคร้ํงิท้ํงหมคททาการทคลอง

ความน่าจะเฟ้นของการทีเหรียญจะออกล้อย
จานวนคระงท่ีหคลองแล้วไค้ก้อย 
จานวนคร้ํงท้ํงหมคทีทาการทคลอง

228
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1 ๘ , 4  „ จานวนครงทหคลองแล้วไต้เหตุการฌนนความนำจะเป็นของเหตุการณ์ทสนใจ = — ;--------- g -g------- 3 ~ . -------1’ จานวนครังทังหมคหทาการทคลอง

ความน่าจะเฟ้นทีลูกเต๋าหงายแต้ม 1 เห่ากับ ..........
ความน่าจะเฟ้นทีลูกเต๋าหงายแต้ม 2 เห่ากับ ..........
ความน่าจะเฟ้นทีลูกเต๋าหงายแต้มเฟ้นจานวนคู่เท่ากับ 
ความน่าจะเฟ้นทีลูกเต๋าหงายแต้มเฟ้นจานวนคีเห่ากับ
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บันหืกการ๙อบสาหรับการเรีย'นโดย'ใ#ระยะ t วลาปกติ 

เร ือง "สถิติ" เนมัธยมคืกษาฟ้ที 3 เวลา 10 คาบ

คาบที 1

เร ืองตารางแจกแจงความที

จ ฺคประสงคการเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. บอกความหมายของคะแนนติบหรือข้อมูลติบและข้อมูลสถิติไค้
2 . บอกจำนวนอันตรภาคเน ค่าน้อยทีสุค ค่ามากทีสุด ความกว้าง ขอบล่าง 

ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคเนไค้ เมือกาหนคตารางแจกแจงความทีให้

เนอหา

คะแนนติบหรือข้อมูลติบ คือข้อมูลทีไค้จากการเก็บรวบรวมข้อมูล ริเงยังไม่ไค้ผ่าน 
การจัดกระทาหรือเปทียนแปลงใค  ๆ ท้ํงสิน

ข้อมูลสถิติ คือข้อมูลทีเก็บรวบรวมมาเฟ้นตัวเลขหรือเฟ้นข้อความทีแสคงให้เห็นทีง 
ข ้อเท ็จจร ืงเท ียวก ับเร ืองท ีเราทาการค ืกษา จาแบกไค้ h  ชนิด คือ

1. ข้อมูลจำแนกตามปริมาณ ได้แก่ ข้อมูลทีมืลักษณะเฟ้นตัวเลข เล่น สถิติของ 
นักเรียนแยกตามคะแนนสอบ

2 . ข้อมูลจำแนกตามคุณภาพ ได้แก่ ข้อมูลทีแสดงทีงลักษณะคุณสมบัติฐานะ เล่น 
สถิติของนักเรียบแยกตามเพส สถิติของครูแยกตามวุฒิ

3 . ข้อมูลจำแนกตามเวลา ได้แก่ ข้อมูลทีเทียวข้องกับเวลา เล่น สถิติน้ำฝน
ในแต่ละฟ้
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4 . ข้อมูลจาแนกตามภูมิคาสตรีหรือภูมิภาค ไค้แก1 ข้อมูลทีเกิคจากแต่ละสภาพ 
ท้องกิน เช่น ส์ถต็ของน้าฝนแยกตามภาคต่าง ๆ

I
ดารางแจกแจงความถี

ตารางแจกแจงความถีของน้าหนักของนักเรียบสันประถมสืกษาฃองโรงเรียนแห่ง
หถีง

r--------------- --------------------
น้าหนัก (กิโลกรัม) จานวนนักเรียน (คน)

10 -  14 5
15 -  19 18
20 -  24________________________ 42

25 -  29 47

น) O I น) 00

ตารางนเฟ้นการบาเสนอข้อมูลโคยการแบ่งนักเรียน 100 คน ออกเฟ้น 5 กลุ่ม 

ตามน้าหนักของนักเรียน การแบ่งออกเฟ้น 5 กลุ่มเช่นน ใบวฟ้าสกิฅิเรียกว่าแบ่งน้าหนักออก 
เฟ้น 5 อันตรภาคสัน หรือเรียกสัน  ๆ ว่า 5 สัน

ช่วงน้าหนักตงแต่ 20 ถีง 24 กิโลกรัม เรียกว่าช่วงน้าหนักในอันตรภาคสัน 
20 -  24 เฟ้นอันตรภาคสับห 3

ช่วงน้าหนักตงแต่ 3 0  -  34 กิโลกรัม เรียกว่าช่วงน้าหนักในอันตรภาคสัน 
3 0  -  34 เฟ้นอันตรภาคสันห่ 5

ข้อมูลสกิติทีไค้จากการข้ง ตวง หรือวัค มักจะไม่เฟ้นจานวนเต็ม เช่น ในการข้ง 
น้าหนัก ถ้าใข้เครืองข้งทีข้งไค้หนัก 20 กิโลกรัม โคยแท้จรืงอาจมีนัาหนักตงแต่ 19-5 
กิโลกรัมแต่ไม่ถีง 20 . 5  กิโลกรัม



2 3 3

I มือพูดถึงอันตรภาคสับ 20 -  24 จีงหมายถึงน้าหนักตงแต่ 19 . 3  แต่ไม่ถึง
2 4 . 5

เรี ยก 19 . 5  ว่า ธอบล่าง ชองอับฅรภาคสัน 20 -  24 
เร ียก 2 4 . 5  ว ่า ชอบบน ของอันตรภาคสับ 20 -  24 
เร ียก 20 เฟ้น ค่าน้อยทีฟึค ของอันตรภาคสัน 20 -  24 
เร ียก 24 เฟ้น ค่ามากห๙ค ของอันตรภาคสัน 20 -  24

จากตารางแจกแจงความถึแสคงน้าหนักชองนักเรียน จะหาขอบล่างและชอบบน 
ของแต่ละอันตรภาคสันไค้ ตามตารางช ้างล ่าง

! น้าหนัก (กิโลกรัม)
----------------------------------------

จานวนนักเรียน (คน) ;— ' ขอบลาง ขอบบน

10 -  14 5 9 .5 14. 5
15 -  19 18 14. 5 19. 5
20 -  24 42 19. 5 2 4 .5
25 -  29 27 24 . 5 29 . 5[-------

-ะtcSIO........J 8 29 . 5 34 . 5

ขอบล่าง

ขอบบน

ค่าน้อยหีสุคของอันตรภาคสันนูน + ค่ามากทีสุคชองอันตรภาคสันหีต่ากว่าหนงสัน
2

ค่าทีมากห๙คของอันตรภาคสันนูน + ค่าทีน้อยทฝีคของอันตรภาคสันทีฝึงกว่าสันหนง
2

เขียนแสคงตาแหบ่งของขอบล่างและชอบบนของแต่ละอันตรภาคสัน ในตาราง 
แจกแจงน้าหนักของนักเรียนช้างค้น ลงบนIค้นจานวนจะไค้ค้งนึ้



จากการเขียนแสคงน้าหนักของนักเรียนคัวยเส์'นจานวนจะเห็นว่าขอบบนของ 
อันตรภาคสันหีหนงจะเท่ากับ ขอบล่างของอันตรภาคของสันห็สูงขนไ!]สันหนงเสมอ และจะเห็น 
ว่าระยะห่างระหว่างขอบล่างถีงฃอบบนของแต่ละอันตรภาคสันเท่ากับ 5 ระยะทีไคนเรียกว่า 
ความกว้างของอันตรภาคสัน

ความกว้างของอันตรภาคสัน = ขอบบน-ขอบล่าง I
.... .................................................................................. J

โจหย์พิเสษห้ายอัวโมง

จากตารางแจกแจงความถี 2 ตารางห็กาหนค'ให้ จงใอัตอบคาถาม ขีงอยู,ต่อ 
จากตารางสองตารางบี้
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ตารางที 1 ตารางแจกแจงความถี ของคะแนนสอบวิชาสถิติ ของนักเรียน 100 คน

คะแนนสอบ จานวนคบ
90 -  99 10

O'»00O00 11
70 -  79 17
60 -  69 23
50 -  59 16
40 -  49 12
30 -  39

I________ :_______
11

ตารางที 2 ตารางแจกแจงความถี ของน้าหนักพนักงาน 100 คน ในบริษัทแห่งหนง

r --------------------------------
น้าหนัก (กิโลกรัม)L__________________ __ จานวนคนงาน

30 -  39.9 8
40 -  49.9 10
50 -  59.9 26

60 -  69.9 34
70 -  79.9 12
80 -  89.9 7
90 -  99.9 3
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คาถาม

1. บอกจานวนอันตรภาค!นของตารางที 1 และตารางที 2
2 . หาขอบล่างและขอบบน ของแต่ละอันตรภาค!นของตารางที' 1 และ

ตารางที 2
3 . หาค่าน้อยทีสุคและค่ามากทีสุค ของแค่ละอันตรภาค!นของตารางที 1
I

และตารางที 2
4.  หาความกว้างของแค่ละอันตรภาค!น ของตารางที 1 และตารางที' 2

ล่อการIรียนการสอน

1. แผนภูมิตารางแจกแจงความถี
2 . แผนภูมิตารางโจทย์ทีเศษห้ายอัวโมง
3. เอกสารแนะแนวทาง
4 . แผนภูมิการหา ขอบล่าง ขอบบน ความกว้างของอันตรภาค!น

กิจกรรมการเรียนการสอน 

! นนา
1. ครูใข้การถามตอบ อักถามนักเรียบประกอบการอธิบาย เถียวกับความหมาย 

ของคะแนนคิบ หรือข้อมูลดิบและข้อมูลสถิติ

! นสอน
2. ครูยกตัวอย่างตารางแจกแจงความถี โคยใข้แผนภูมิและให้นักเรียนตอบ 

คาถามตามหัวข้อต่อไปน้ี

จานวนนักเรียนหงหมคจากตารางแจกแจงความถี' เท่ากับเท่าไร แบ่ง 
นักเรียนหงหมคออกเฟ้นถีกลุ่ม ในทางสถิติเรียกว่าอย่างไร ถ้าอังนัาหนักไค้ 20 กิโลกร*ม 
น้าหนักแท้จริงจะเฟ้นเท่าไร เมือนักเรียบตอบคาถามแล้ว ครูใข้ตัวอย่างทีกล่าวอธิบายให้ 
นักเรียนเข้าใจถีง ขอบล่าง ขอบบน ของแค่ละอันตรภาค!น และให้นักเรียนข่วยกันสรุป
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สูตรการหาขอบล่าง ขอบบน ตลอดจนหาค่าน้อยทีสูต ค่ามากทีสูด และความกว้างชองแต่ละสัน
3. ครูยกตัวอย่าง ให้นักเรียนช่วยกันหาบบกระคานคา
4 . ครูแจกเอกสารแนะแนวทางให้นกเรียนทา

ซนสรูป
5. ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุป เทียวกับคะแนนดิบหรีอข้อมูลดิบ และข้อมูลสถิติและ 

คูจากตารางแจกแจงความทีทีกาหบคให้ แล้วแยกจานวนอันตรภาคสัน ค่าน้อยทีสูค ค่ามากทีสูค 
ขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสับ และความกว้างของอันตรภาคสัน

การวัคและประเมินผล

1------------------------------------------------------------
การวัคผล การประเมนผล

1. ล้งเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถา«ไค้ประมาณ 80%
1

2. คูจากการทVโจทย์ทีเสษท้ายนัวโมง 2 . นักเรียนทาโจทย์ทีเสษท้ายนัวโมงไค้
ประมาณ 75%

3. คูจากการทาเอกสารแนะแนวทาง 3. นักเรียนทาเอกสารแนะแนวหางไค้
ประมาณ 80%

4. คูจากการทVโจทย์แบบฝ็กห้คเทีมเติม 4 . นักเรียนทาโจทย์แบบทีกห้คไค้ประมาณ
90%
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แบบถีทหัคเหิมเดิม

จากตารางแจกแจงความถี ของการฬ'น้ามันของรถยนต่ เฟ้นตังน้ี

น้ามันทีใน้ (กม./ล ิตร) จานวนรถยนต่
ไม่เกน 19.9 14
20.0  -  24.9 28
25.0  -  29.9 70
30.0  -  34.9 38
35.0  -  39.9 12
40.0  -  59.9 8

I 170

จงตอบคาถาม
1 . หาขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสัน
2 . หาความกว้างของแต่ละอันตรภาคข?'น

ปัทเหาหีควรเน้น

ตารางแจกแจงความถี มีสังตารางหีเฟ้นชหิคปลายปิค และปลายเฟ้ค ล่วนความ 
กว้างของอันตรภาคสัน มักจะเท,ากันทุกสัน และการเรียงคะแนนมีหงจากมากไปหาน้อย และ
จากน้อยไปหามาก
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เอกสารแนะแนวหางเรีองตารางแจกแจงความถีประกอบการเรียนคาบที 1

คาอัง จงเติมตารางทีกาหนคให้ และเติมคาตอบในช่องว่างทีเว้นไว้ไห้ถูกต้อง

1. ตารางแจกแจงความถี ของค่าให้จ่ายประจาวัน ของนักเรียนระคับน้ีนมัธยมคืกษาตอนต้น

จานวนเงิน (บาห) จานวน (คน) ขอบล่าง ขอบบน
ไม่เกิน 14 บาห 15

15 -  19 13
20 -  24 22
25 -  29 16
30 -  34 18
35 -  39 10

ตงแต่ 40 ขบไป 6

จากตารางห้างบนนี้

1 . อันตรภาคน้ีนทีไม่สามารถหาขอบล่างไต้ คือ ...................................................................
2 . อันตรภาคน้ีนทีไม,สามารถหาขอบบนไต้ คือ ......................................................................
3 . ความกว้างของอันตรภาคน้ีนทีสาม คือ ............................................................................
4 . ค่าน้อยทีสุคของอันตรภาคน้ีนทีถี เท่ากับ ..........................................................................
5 . ค่ามากทีสุคของอันตรภาคน้ีนทีหก เท่ากับ ........................................................................
6 . ความกว้างของอันตรภาคน้ีนทีหถีง กับความกว้างของอันตรภาคน้ีนทีเจ็ค เท่ากับ ___

7. ขอบบนของอันตรภาคน้ีนทีหนง เท่ากับ ............................................................................
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คาบที 2

เรือง การสร้างตารางแจกแจงความถีป้องข้อมูล 

จุคประฟึงค้การเรียนรู้

เมือเรืยนจบคาบแล้ว นักเรียนส์ามารถสร้างตารางแจกแจงความถี่ของข้อมูล 
ทีมืความกว้างของอันตรภาคสันทุกสันเห่ากันไค้ เมือกาหนคคะแนนคิบให้

เนอหา

ตัวอย่างที 1

ในการสารวจขนาครองเท้าผ้าใบของนักเรียน 30 คน ปรากฎว่านักเรียนสวม 
รองเท้าผ้าใบเบอร้ต่าง *1 ตังน

38 37 38 39 42 40 41
42 37 37 39 40 37 42
37 38 42 37 42 38 42
39 41 39 40 42 41 38
42 40
ล้าจัคเ รียงขนาคของรองเท้าผ้าใบ จากน้อยไปหามากจเะเรียงไค้ตังน,
37 37 37 37 37 37 38 38 38 38
38 39 39 39 39 40 40 40 40 41
41 41 42 42 42 42 42 42 42 42
ล้าเขียนอยู่ในรูปตารางไค้เฟ้น
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เบอร้รองเท้า จานวนนักเรียน
37 6
38 5
39 4
40 4
41 3
42 8

ข้อมูลตามตัวอย่างที่ 1 สามารถเรียงคะแนนจากน้อยไปมากไค้ไม่ยากนัก 
เพราะว่าข้อมูลท่ีมีค่าน้อยท่ีส์ค รีรงเหากับ 37 และข้อมูลหมค่ามากสุครีรงเท่ากับ 42 มีค่า 
ต่างกันไม่มาก

ตัวอย่างที่ 2
คะ แนนสอบวิข้าคณิตสาส์ตร้ ค 311 ของนักเรียนI 50 คน เฟ้นตังน้ี
85 75 60 77 70 66 70 90 70 77
81 76 78 40 60 85 45 70 77 63
81 74 83 72 75 70 96 56 74 74
72 58 76 79 71 58 86 79 69 49
72 82 68 50 47 71 69 79 60 64
จงสร้างตำรางแจกแจงความถ 

วิธหา
คะแนนต่าสุค = 40 คะแนน สูงสุค = 96 พิสัยของคะแนน = 96-40 = 36
ต้องการสร้างตารางแจกแจงความที่ = 6 อันตรภาคสัน เพราะฉะนนความกว้าง

ของอันตรภาคสัน = . = 9 .3  = 10จานวนข้น 6
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คะแนน
r

รอยฃีค
1

ความถี
40 -  49. แแ 4
50 -  59 1111 4
60 -  69 เ แ แ เ แ 9
70 -  79 1 'll M IK IH1 III 24
80 -  89 เ ฬ เ 7
90 -  99 II 2

รวม 50

การจัคเรียงคะแนนจากน้อยไปหามาก หรือจากมากไปหาน้อย และจัคคะแนนเป็น 
หมวคหมู1 หรือเป็นกลุ่มคะแนนเรียกลักษณะเข่นนวาข้อมูลทีจัคเป็นหมวดหมู่

ตัวอย่างที 3

ข้อมูลเกยวกับอายุการใข้งานของแบตเตอรีรีรถยนตเป็นปี ของรถยนต 40 ตัน
เป็นตังบ

2 .2 4.1 3 .5 4 .5 3 .2 3 .7 3 .0 2 .6
3 .4 1.6 3.1 3 .3 3 .8 3.1 ■ 4.7 3 .7
2 .5 4 .3 3 .4 3 .6 2 .9 3 .3 3 .9 3.1
3 .3 3.1 3 .7 4 .4 3 .2 4.1 1.9 3 .4
4 .7 3 .8 3 .2 2 .6 3 .9 3 .0 4 .2 3 .5

!
จงสร้างตารางแจกแจงความถี'ให้มีความกว้างของอันตรภาคข้นเท่ากับ 0 .5

;
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วิธีทา
คะแนนตำสุค = 1 .6  คะแนนสูงสุค - = 4 .7
พิสัย = คะแนนสูงสุด -  คะแนนตำสุด

จานวนอันตรภาคน้ีน = ---- -—3—“ 7 3  ~T = - ^ -ความกวางของอันตรภาคซน 0 .5 6 .2  rr 7

อายุการใข้งาน (ปี) รอยขีด ความถี
1.5 -  1.9 II 2
2 .0  y 2 .4 ! 1
2 .5  -  2 .9 I ! 4

นว ๐ I นว y/ พ เฬ 15
3 .5  -  39 [// mi 10
4 .0  -  4 .4 \x 5
4 .5  -  4 .9 II 3

รวม 40

I
โจทยพิเคบท้ายข้วโมง

คะแนนสอบเป็นเปอร้เชนฅ ของนักเรียนท้น ม .3 ท้องหปีงเป็นดังน้ี
63 57 69 84 68 82 72 73 79 67
73 72 53 65 81 65 63 77 70 59
67 59 66 57 62 57 50 57 68 71
69. 77 69 77 73 77 53 73 74 80

จากข้อมูลทีกาหนคใท้ ให้นักเรียนสร้างตารางแจกแจงความถี ทีมความกว้างของ 
อันตรภาคน้ีนเท่ากัน และจานวนอันตรภาคน้ีนเท่ากับ 10 น้ีน และให้คะแนนทีมค่ามากทีสุค 
ของอันตรภาคน้ีบทีหปีงเท่ากับ 50
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เมือนักเรียนl รียนสร้างตารางเสร็จแล้ว ให้ตอบคาถามต่อไปนด้วย
1. พิสัยของข้อมูล เท่ากับเท่าใค
2 . อันตรภาคสันทีมืความถีมากทีสุค คืออันตรภาคน้ีนใค
3. คะแนนสอบช่วงถีมืจานวนคนน้อยทีสุด คือช่วงใค

การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. สังเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามได้ประมาโบ 80%
2. คูจากการหาโจหยพิเศษห้ายสัวโมง 2 . นักเรียนทาโจทย์พิเศษห้ายสัวโมงได้ 80%
3. คูจากการหาโจทย์แบบฝ็กห้คเพิมเติม 3- นักLรียนหาโจทย์แบบมืกห้คเพิมเติมและ

และแบบมืกห้ค 7.1 ก. ข้อ 2 และ แบบมืกห้ค 7.1 ก. ข้อ 2 และข้อ 3 ได้
ข้อ 3 ประมาโบ 75%

แบบมืกห้คเพิมเติม

น้าหนักของหนูเป็นกรัมจานวน 50 ตัว เป็นตังน้ี
121 137 92 115 118 137 132 120 104 125

87 119 115 101 129 108 110 133 135 126
118 127 103 110 126 82 104 137 120 95
105 146 126 119 119 132 126 118 100 113
146 106 125 117 102 129 124 113 95 148
จงสร้างตารางแจกแจงความถี ให้มความกว้างของอันตรภาคทุกน้ีนเท่ากับ 10 

และค่าน้อยทีสุคของอันตรภาคน้ีบแรกเท่ากับ 80
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ปัถฺ!หาทีควรเน้น

1. การหาความกว้างของอันตรภาคสัน 
เมอข้อมูลเน้นจานวนเต็ม

ความกว้างของอันตรภาคสัน = ค่ามากทีสุคของสันน้น -  ค่าน้อยที,สุคของสันนน + 1 
หรือ ความกว้างของอันตรภาคสัน = ขอบบน -  ขอบล่าง

เมือข้อมลไม่เน้นจานวนเต็ม 
เล่นข้อมูลเน้นทflนิยม 1 ฅาแหน่ง

ความกว้างของอันตรภาคสัน = ค่ามากทีสุคของสันน้ัน -  ค่าน้อยห่ีส์คของสันน้ํน + 0.1 
หรือ ความกว้างของอันตรภาคสัน = ขอบบน -  ขอบล่าง

2. การเขียนอันตรภาคสัน สามารถเขียนเรียงคะแนนจากคะแนนน้อยไปมาก 
หรือจากคะแนนมากไปน้อย

3. การเขียนล่วงอันตรภาคสัน สามารถเขียนในรูปขอบล่างถีงขอบบนไค้ เรียก 
เขียนในรูปของเขตสัน เล่น

ขอบเขตสัน ความถี

35.5  -  49 .5 4
49.5  -  59.5 4
59.5 -  69.5 9
69.5  -  79 .5 12

ถ้าข้อมูลตัวหนิงเท่ากับ 49 .5  จะต้องจัคให้อยู1ในอันตรภาคสันที 2

4. ความกว้างชองอันตรภาคสันอาจไม, เท่ากันทุกสัน
3. ให้คะแนนทีมืค่าน้อยทีสุคอยู่ในอันตรภาคสันแรก และให้คะแนนทีมืค่ามากทีสุค 

อยู่ในอันตรภาคสันสุคท้าย
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คาบหี 3

1รือง การสร้างคารางแจกแจงความถีของข้อมล (ต่อ)

จุคประ๙งค์การเรียนรู้

เมึอเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. สร้างตารางแจกแจงความทีของข้อมูล ทีกาหนคให้ไค้
2 . หาขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสัน จากตารางแจกแจงความถีที 

สร้างขนมาไค้

เนอหา

สร้างตารางแจกแจงความทีของนักเรียนในสันเรียนจากข้อมูลต่อไปน
1. วันเกิคของนักเรียนในสัน
2 . น้าหนักของนักเรียนในสัน
3. ล่วบสูงของนักเรียนในสัน
จากตารางทีสร้างไค้ไนข้อ 1, 2, 3 ตารางใคสามารถหาขอบล่าง ขอบบน 

ของแต่ละอันตรภาคสันไค้

สิอการเรียนการสอน 

ปอส์กสิ -

กิจกรรมการเรียนการสอน 

สันนา
1. ครูใข้การถาม-ตอบนักเรียน เทียวกับสันตอนในการสร้างตารางแจกแจง
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ความถีของข้อมูล การหาขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสัน จากตารางแจกแจง 
ความถีทกาหนคให้

สัน๙อนุ
2 . ครูให้นักIรียนแต่ละคนบอกว่า นักเรียนเกิควันอะไร มนัาหนักและส่วนสูง 

เท่าไร โคยครูบันทึกเฟ้นข้อมูลคิบไวับนกระคาน แล้วให้นักเรียนแต่ละคน สร้างตาราง 
แจกแจงความถีของ

1. วันํเกิคของนักเรียนในสัน
2 . นัาหนักของนักเ รียน'ในสัน'โคย'ให้ม 5 อันตรภาคสัน
3 . ส่วนสูงของนักเรียนในสันโดยให้มี 4 อันตรภาคสัน

3 . ครูสุ่มเรียกนักเรียนมา 3 คน ให้ออกมาเขียนตารางแจกแจงความถีของ 
ข้อ 1, 2 และ 3 บนกระดาบคา และใข้การถาม-ตอบนักเรียน

4 . จากตารางข้อ 1, 2 และ 3 บนกระคาบคา ครูตงคาถามให้นักเรียนหา 
ขอบล่าง และขอบบนของแต่ละอันตรภาคสัน แล้วครูเฉลยคาตอบ

สันส รูป
5. ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุปเกียวกับ การสร้างตารางแจกแจงความถี ของข้อุมูล 

ต่าง  ๆ และการหาขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสัน จากตารางแจกแจงความถีนน ๆ
แล้วครูสรุปให้นักเรียนฟังอีกคร้ังหนง

การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. ล้งเกฅจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาทJ 80%
2. คูจากการทางานของนักเรียน 2 . นักเรียนสังใจทางานประมาณ 80% !
3. คูจากการทาแบบถีกหัคเมิมเตม 3- นักเรียนทาไค้ประมาถ] 75%
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แบบฝึกหัดเติมเติม
I I

จงส!'างตารางแจกแจงความถีของข้อมูล เกียวกับความยาวของรัคมีหน,วยเข้น 
เชนติเมตร ของรูปวงกลม 40 วง เข้นดังนี้

24.1 25.0 24.8 24.3 24.2 25.3 24 .2 23.6 24.5 24.4
24.5 23.2 24.0 23.8 23.8 25.3 2 4 .5 24.6 24 .0 25.2

25.2 24.4 24.7 24.1 24.6 24.9 24.1 25 .8 24 .2 24.2
24.8 ะ-CV1 25 .6 24.5 25.1 24.6 24.3 25.2 24 .7 25.3
โคยให้อันตรภาคเนแรก คอ 23 ĉ\CVJ1O 1.4 และให้'ดุกน้ีนมีความกว้างของ

อันตรภาคน้ีนเท่ากัน
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คาบที 4

เรือง คารางแจกแจงความถีของข้อมล (ต่อ)

จฺคประสงต่การเรียนรู้

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถหาจุคถีงกลางสัน ของอันตรายภาคสันต่างๆ
ไค้

เนอหา

ให้นักเรียบทีจารผาตารางแจกแจงความถีต่อไปนี้ แล้วตอบคาถาม

คะแนน จานวนนักเรียน (คน)
ไม่เกน 40 2
41 -  50 10
51 -  74 27
75 -  89 8

ตงแต่ 90 ขนไป 3
—

1. ความกว้างของอันตราภาคสัน 51 -  74 เห่ากับเท่าใค (24)
2 . ความกว้างของอันตราภาคสัน 75 -  89 เห่ากับเห่าใค ( 25 )
3. ความกว้างของอันตรภาคสันเห่ากับทุกสันหรือไม, (ไม ่เห ่า)
4 . อันตรภาคสันใคมืความกว้างน้อยทีสุค (3)

ทีจารผาอันตรภาคสัน 41 -  50 จะเห็นว่าอันตรภาคสันน้ีมืความถี 10 แสคงว่า 
มืนักเรียน 10 คน ทีสอบไค้คะแนนตงแต่ 40.5  แต่ไม1ถึง 50.5  นักเรียนบอกไค้หรีอไม่ 
ว่านักเรียบ า0 คนน้ี แต่ละคนสอบไค้คะแนนเท1าใค (ไม่ไค้)
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ในตารางแจกแจงความถีมีมีอันตรภาคนี้น ถ้าไม่มีข้อมูลเดิมอยู่ จะไม่มีหางทราบ 
เลยว่าในแต่ละอันตรภาคนี้น มีข้อมูลเดิมเฟ้นจานวนเท่าไร โคยหัว ‘า ไป จงต้องหาว่า 
จะใข้ค่าใคเฟ้นตัวแทนของอันตรภาคน้ีนนน

ใหันักเรียนพิจารผาปวงคะแนน'ในแต่ละอันตรภาคน้ีน ของตารางแจกแจงความถี่ 
มีมี?!วงคะแนนเฟ้น 140-144, 135-149, 150-154, 155-159, 160-164 จากเสัน 
จานวนต่อไปน้ื

P อันตรภาคข้น -r-อ ัน ฅรภาค?ไน อันตรภาคน้ีนๆ-อันตรภาคน้ีน  อันตรภาคนี้น-

140-144 145-149 150-154 155-159 160-164

A 7 ' าT 7 ^

140 144 149 154 159 164

จากรูป นักเรียบดิคว่า จุคกีงกลางระหว่างขอบล่างและขอบบนของอันตรภาคข้น 
140-144 บนเถ้นจานวนคือจานวนใค (142) เรียกจุคกงกลางนี้ว่า จุคมีงกลางขน 

จุคกงกลางข้นของอันตรภาคน้ีน 145-149 คือจานวนใค (147)
จุคกงกลางน้ีนของอันตรภาคข้น 150-154 คือจานวบใค ( 152 )

ให้นักเรียนพิจารณาอันตรภาคน้ีน 140-144 และจุคมีงกลางน้ีน จากเสันจานวน 
ต่อไปน้ี แล้วตอบคาถาม

140_I_

อันตรภาคน้ีน 140-144

142 144

139.5 144.5
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1. จงหาระยะห่างระหว่าง 139.5 กับ 142 และ 142 กับ 144.5 (2 .5 )
I

ระยะทีหาไค้เห่ากันหรือไม่ (เห่ากัน)
2 . จงหาระยะห่างระหว่าง 140 กับ 142 และ 142 กับ 144 (2)

I
ระยะทีหาไค้เห่ากันหรือไม1 (เห่ากัน)

สรุปการหาจุคถีงกลางขั้นของแค่ละอันตรภาคขั้นไค้ว่า

4' K ขอบล่าง + ขอบบนจุดกงกลางค้น = -----------------------' 2
4 4 ' K ค่าท่ีน้อยท่ีสุดของอันตรภาคข้ัน + ค่าทีมากท่ีสุดของอันตรภาคข้ันหรอ จุดกงกลางค้น = ------------5------------------------ ---------------5----------------------

จุดกงกลาง?fน คือคะแนนทีเน้นตัวแทบของอันตรภาคข้ันบน ๆ
คือการเรืยฆการสอน

1. แพนภูมิตารางข้อมูล
2 . ปอล่กคื
3 . แผนภูมิการหาจุดกงกลางข้ัน

กจกรรมการเรียนการสอน 

ข้ันนา
1. ครูกาหนคตารางแจกแจงความถีให้นักเรียน แล้วใข้การถาม-ตอบนักเรียน 

เทียวกับความกว้างของอันตรภาคข้ัน ความถีของคะแนนในอันตรภาคข้ันใด  ๆ คะแนนใด 
บ้างท่ีอยู่ในอันตรภาคข้ันบน ๆ

ข้ันสอน
I

2 . ครูยกตัวอย่างตารางแจกแจงความถีของข้อมูล แล้วใข้การถาม-ตอบประกอบ 
การอธบาย โดยการให้นักเรียนช่วยกันหา ขอบล่าง ขอบบน ของตารางแจกแจงความถี
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3. ครุ.แสคงขอบล่าง ขอบบน ของแต่ละอันตรภาคสัน โคยใข้เล้นจานวนแล้ว 
ใข้การถาม-ตอบประกอบการอธบายเกยวกับจุคกงกลางข้น

4 . ครูแจกเอกสารแนะแนวทางให้นักเรียนหา แล้วครูกับนักเรียนช่วยกันเฉลย

สันสรูป
5. ครูและนักเรียบช่วยกันสรุปเกียวกับจุคกีงกลางสัน ของคะแนนใบแต่ละ 

อันตรภาคสับ แล้วครูสรุปด้วยแผนภูมิการหาจุคกีงกลางสัน

การวัดและประเมินผล

!-----------------------------------------------------------
การวัคผล

! —
1 -การประเมนผล

1 1. อังเกฅจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามได้ประมาถเ 80%
2. คูจากการทาเอกสารแบะแนวทาง 2 . นักเรียนทาเอกสารแนะแนวทางได้ 80%
3. คู'จากการทาแบบฝ็กหัค 7.1 ข. ข้อ 3. นักเรียนหาได้ประมาณ 75%

1,2  และ 3
4. คูจากการทาแบบฝ็กห้คเหิมเติม 4. นักเรียนทาได้ประมาณ 80%

แบบกีกห้ดเหิมเติม

ตารางแจกแจงความถี ของจาบวบผู้ล้งเครีองไฟห้าเฟ้นด้งนี้

จานวนอัง (หน่วย) จานวนคน

น้อยกว่า 10 15
10-19 23
20-29 47
30-39 42
40-49 31

ติงแต่ 50 ขน่ไป 18

จงหาจุคกีงกลางสันของอันตรภาคสับทุกสัน
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เอก๙ารแนะแนวทางประกอบการ I รียนคาบที 4

คาสัง จงเติมตารางทีกาหนคให้ต่อไปนให้สมบูรผ แล้วตอบคาถามที,ให้!•ทห้ถูกฅ้อง 
ตารางแจกแจงความถี ของนักเรียบทีให้เวลากับการทากิจกรรมใน 1 ล้ปดาห 
จานวน 80 คน

เวลา (นัวโมง) จานวนนักเรียน (คน) ! ขอบล่างj ขอบบน จุคทีงกลางท้ัน

10 -  14
II

8
15 -  19 28
20 -  24 27
25 -  29 12
30 -  34 4
35 -  39 1

1 . ความกว้างของอันตรภาคนับทุกนัน เท่ากับ .....................................
I I

2 . จานวนนักเรียนทีให้เวลากับการทากิจกรรมไม่ถีง 25 นัวโมง เป้น 
รีรงคิคเป้นร้อยละ .....................  ของนักเรียนท้ังหมค
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คาบที 5

อิสโหแกรมและรูปหลายIหลียมของความถี

จุดประสงค์การเรียนรู้

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. สร้างอิสโทแกรมและรูปหลายเหลี่ยมของความทีไค้ จาก?ทรางแจกแจง

ความที
2 . อธบายเทียวกับอิสโทแกรมทีกาหนคให้ไค้

เนอหา

ตัวอย่างที' 1

ให้?ทรางแจกแจงความที แสคงค่าจ้างรายวันของลูกจ้าง 70 คน เฟ้นตังน้ี

ค่าจ้าง (บาท) จานวนลูกจ้าง
60-69 12
70-79 17
80-89 21
90-99 10

100-109 10
รวม

เ-.-.. — ■ ------- ' 70

จงสร้าง
1. อิสโทแกรม
2. รูปหลายเหทียมของความที

การสร้างอิสโทแกรม

วธีหา ให้แกน X แทนค่าจ้าง แกน Y แทนจานวนลูกจ้าง
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วิธีที 1 ใจ้ฃอบบนและขอบล่างของแต่ละอันตรภาคสัน

จานวนลูกจ้าง (คน)

แผนภาพทีไค้เ รียกสิส์'โทแกรม

วิธีที 2 ใจ้จุคกีงกลางเนฃองแต่ละอันตรภาคจ้น

ค่าจ้าง (บาท)

แผนภาพทีไคัเรียกสิสโหแกรม
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การ๙ร ้างรูปหลายเหลียมชองความถี

จานวนลูกจ้าง (คน)

ค่าจ้าง (บาท)

แผนภาพหีไค้เรียกรูปหลายเหลียมของความถี

พนทีของรูปหลายIหลียมของความถีจะเท่ากับพนทีของรูปลีเหลียมมุมฉากท้ํงหมค
ในฮิส์โทนกรม
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โจหยพิเสษห้ายห้วโมง

1. กาหนคฅารางแจกแจงความถี ของ I .Q . ชองนักเรียนIกรคถี ของ 
โรงเรียนแห่งทนึง

I .Q . จานวนนักเรียน (คน)

140 -  149 1
130 -  139 2
120 -  129 4
110 -  119 3
100 -  109 8

90 -  99 3
80 -  89 2
70 -  79 1
60 -  69 5
50 -  59 1

1. จงสร้างสิฟ้โทแกรม
2 . จงสร้างรูปสามเหถียม 

ของความถี
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2. จากสิสโทแกรมทีกาหนคให้ จงตอบคาถามข้างล่าง

จานวนนักเรียน (คน)

1. ช่วงอันตรภาคใคบ้างทีมีความถีเท่ากับ 3 ( .......................  )
2 . ช่วงอันตรภาคสันทีมีความถีสูงสุคคือช่วงใค ( .......................  )

คือการเรียนการสอน

1. แผนภูมิแสคงตารางของข้อมูล
2. ชอลฺกคื
3. แผนภูมิแสคงสันตอนการสร้างสิสโหแกรมและรูปหลายเหคืยมของความถี

กิจกรรมการเรียนการสอน 

สันนา
1. ครูใข้การถามตอบเถียวกับการหาขอบล่าง ขอบบน จุคกิงกลางสันของแต่ละ 

อันตรภาคสับ
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ข้ํนสอฆ
2. ครูยกตัวอย่างที 1 ให้การถามตอบ ประกอบการอธิบาย แสคงวิธีการสร้าง 

อิสโทแกรม และการสร้างรูปหลายเหลียมของความถี
3 . ครูให้การถามตอบประกอบการอธิบาย ลักษผะของอิสโทแกรม โคยถามให้

I
นักเรียนเปรียบเทียบกับแผนภูมิแท่งหัวไป

4 . ครูให้การถามตอบ ให้นักเรียนเปรีฒเทียบพนทีของรูปหลายเหลียมของ 
ความลี กับพนทีของรูปลีเหลียมมุมฉากท้ํงหมดในอิสโหแกรม เฟ้นอย่างไร

ขนสรุป
5 . ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุปเลียวกับ วิธีการสร้างอิสโหแกรม และรูปหลาย 

เหลียมของความลี แล้วครูสรุปอีกคร้ํง โคยให้แผนภูมิแสดงข้ํนตอนการสร้างอิสโทแกรม และ 
รูปหลายเหลียมของความลี

การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. ลังเกตจากการถาม-ตอบของนักเรียบ 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาผ 80%
1

2. คูจากการทาโจทย่หิเศษห้ายห้วโมง 2. นักเรียนทาโจทย่พิเศษห้ายห้วโมงไค้
ประมาผ 80%

3. คูจากการทาแบบฝ็กห้ค 7 .2  ห้อ 1, 3. นักเรียบหาแบบทีกห้คไค้ประมาผ 75%
2, 3 และ 4
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แบบผืกหัคเหิมเติม

จงเขียนติสโทแกรมและรูปหลายเหถียมของความถี จากตารางแจกแจงความถี 
ของอายุผู้เฟ้นส์มาติกปมรมยิงปีน

อายุ (ปี) จานวนคน
20 -  24 129
25 -  29 221

นว
 

O 1 นป
้

310

35 -  39 163
40 -  44 105
45 -  49 6 2

50 -  54 10

ปัณฺหาหีควรเน้น

ความแตกต่างของแผนภูมิแห่งและติ๙โหแกรม

แผนภูมิแห่ง เฟ้นการบาเส่นอข้อมูลต้วยถีเหถียมผืนผ้า ติงอาจจะอยู่ในแนวตั้ง 
หรือแนวนอนก็ไคั ความสูงและความกว้างของแต่ละแท่งจะต้องไต้กัคส่วนกับฃนาคของข้อมูล 
และความกว้างของทุก ‘า แห่งจะต้องเท่ากัน
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แผนภูมิแสคงจานวนนักเรียนสัน ม .6 ของโรงเรียนสวนกุหลาบวิทยาลัยทีสอบ 
คัคเลีอกเข้าสืกษาค่อในมหาวิทยาลัยสังแค่ปีการสืกษา 2527-2530

จานวนนักเรียน

หรีออาจเขียนเฟ้น

จานวนนักเรียบ
A

700

600 ..

500

350
จเจ 575

f •

2527 2528 2529 2530 ?พ.ส.

ใข้แสคงการเปรียบเทียบข้อมูล

อิสโทแกรม มีลักษณะเฟ้นรูปลืเหลืยมผืนผ้าวางเรียงติคค่อกัน โคยมีแกนนอน 
แหนข้อมูล ความกว้างของรูปลืเหลียมผืนผ้าแทนความกว้างของอันตรภาคข้น ขีงทุก 
อันตรภาคสันส่วนมากความกว้างเท่ากัน ความสูงของรูปลืเหลียมมุมฉาก เท่ากับความถีของ 
ข้อมูลในแค่ละอันตรภาคสัน อิสโทแกรมแสคงการแจกแจงของข้อมูลใบช่วงอันตรภาคสัน 
ค่าง ๆ
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รูปสิส์'โทแกรม

ความถี

ะแนบ
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คาบที 6 

ทูคฟึอบ

จฺคประ๙งค์การเรียนรู้

นักเรียนสามารถ
1. สร้างตารางแจกแจงความถี ของข้อมูลทีกาหนคให้ไค้
2 . จากตารางแจกแจงความถีทูสร้างไค้ไนข้อ 1 สามารถหาขอบล่าง ขอบบน 

จุดถีงกลางข้น'ไค้
3 . เขียนอิสโหแกรมแล'ะรูปหลายเหถียมของความถี จากตารางแจกแจงความถี 

ที,สร้างไคไนข้อ 1

แบบทูตสอบ

คากัง จงใข้ข้อมูลต่อไปนี้ตอบคาถามข้างล่าง
น 1 16 13 11 15 10 7
20 10 11 12 9 10 18 12
13 11 8 17 16 12 น 13
7 20 13 h11 21 13 11

11 18 3 12 10 11 15 น

1. แสคงการสร้างตารางแจกแจงความถี ทีม'จานวนอันตรภาคน้ีนเท่ากับ 7 ข้น 
และให้ค่านัอยทีสุคของอันตรภาคข้นแรกเท่ากับ 1 (แสคงวิธีการสร้างตามลาคับขนตอนคัวย)

2 . จากตารางแจกแจงความถีทูสร้างไค้ ให้สร้างตารางแสคงการหาขอบล่าง 
ขอบบน จุคถีงกลางสัน ของแต่ละอันตรภาคข้น

3. จากตารางทีสร้างไค้ไนข้อ 1 จงแสคงการเขียนอิสโทูแกรม และรูปหลาย 
เหถียมของความถีโคยเขียนอยู่ในรูปเคียวเท่านี้น
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คาบที 7

ค่ากลางของข้อมูลทีไม่แจกแจงความถี

จุคประ๙งค่การเรียนรู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนส์ามารถ
1. หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล ทีไม,อยู่ในรูปตารางแจกแจงความถีไค้
2 . หาฐานนิยมของข้อมูล ทีไม่อยู่ใบรูปตารางแจกแจงความถี,ไค้
3. หามัธยฐานของข้อมูล ทีไม่อยู่ในรูปตารางแจกแจงความถีไค้

เนอหา

1. ค่าเฉลียเลขคณิต ค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมูลไค้จาก การหารผลบวกของ 
ข้อมูลท้ังหมคค้วยจานวนข้อมูล หรือเขียนไค้ในรูป

. «J ผลบวกของข้อมลท้ังหมคคาเฉลยเลขคถเต = — T-----~ %---------จานวนข้อมูลหงหมค

ตัวอย่างที 1 จงหาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล 81, 86, 57, 69 และ 72?M . . J ผลบวกของข้อมลท้ังหมตวธทา คาเฉลยเลขคทเต = — . —-=•^ จานวนข้อมูลทังหมค
81+86+57+69+72

2
365 =

5 73
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2 . ฐรุนนิยม ฐานนิยมของข้อมูลชุดหนิง คือ ข้อมูลทีมีความถีสูงสุดในข้อมูล
ชุดน้ํน

ตัวอย่างที 2 จงหาฐานนิยมของข้อมูล
4, 3, 5, 6, 8 12, 4, 8, 3, 9, 6, 3 , 2 , 2 , 4 และ 5

วิธีหา จากข้อมูลทีกาหนคให้ได้ว่า 
มี 2 อยู่ 2 ตัว 
มี 3 อยู่ 3 ตัว
มี 4 อยู่ 3 ตัว
มี 5 อยู่ 2 ตัว
มี 6 อยู่ 2 ตัว
มี 8 อยู่ 2 ตัว
มี 9 อยู่ 1 ตัว
มี 10 อยู่ 1 ตัว

ข้อมูลทีมีความถีสูงสุด คือ 3 กับ 4 มีอย่างละ 3 ตัว
ด้งนูนฐานนิยมของข้อมูลชุดนคือ 3 และ 4

ตัวอย่างที 3 จงหาฐานนิยมของข้อมูลต่อไปน้ื,

1. 2 , 2 , 3, 9 , 9, 8, 16, 2, 13, 2, 4, 2
2 . 11, 13, 9, 5, 10, 7, 8 , 1

วิธีหา ฐานนิยมของข้อ 1 คือ 2
ฐานนิยมของข้อ 2 ไม่มี เพราะว่าข้อมูลทุกจานวนความถี1เท่ากัน

3 . ม้ธยฐานุ มัธยฐานของข้อมูลชุดหนิง คือค่าทีอยู่ถีงกลางของข้อมูลห้ํงหมด 
ธีงเมือเรียงข้อมูลชุดนูนจากน้อยไปมาก หรีอจากมากไปน้อยแล้ว ข้อมูลทีน้อยกว่าค่านูนจะ 
มีจานวนเท่ากับข้อมลทีมากกว่าค่านูน



ตัวอย่างที b  จงหามัธยฐานของข้อมูลต่อไปนี้ 

53 , 31 , 67 , 53, และ 36

266

วิธีหา เรียงข้อมูลจากน้อยไปหามากไค้เฟ้น

31 , 36 , 53 , 
2 จานวน

53 , 67 
2 จานวน

ตัวกลาง
เพราะฉะนี้นมัธยฐานคอ 53
ข้อตังเกด ข้อมูลทีกาหนคให้เฟ้นจานวนคี

ตัวอย่างที 5 จงหามัธยฐานของข้อมูลต่อไปนี้
18 , 13, 15, 12, 8 , 31 , 7 , 11, 16 และ 3 

วิธีหา เรียงข้อมูลจากน้อยไปมากไค้เฟ้น
3 , 7 ,  8 , 11, 12, 13, 15, 16, 18, 21 

k  จานวน \ ^ J  k  จานวน

ตัวกลาง

มัธยฐานคือ " ■ ไ-1-  = 1 2 .5

ข้อตังเกด ข้อมูลทีกาหนคให้เฟ้นจานวนคู่ มัธยฐานหาไค้จาก ค ่าเฉล ีย 
เลขคณิตของข้อมูลทีอยู่ตรงกลาง

ตัวอย่างที 6 จงหาค่าเฉลยเลขคณิต ฐานนิยม และมัธยฐานของข้อมูลต่อไปนี้
2 0 , 18, น , 2**, 10,

วิธีหา ค่าเฉลียเลขคณิค = น
ฐานนิยม ะะ น
มัธยฐาน = น
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โจทย์พิเศษท้ายข้วโมง
I

จงหาค่าเฉถียเลขคณิตของข้อมูลต่อไปบี้

1) 29 , 1, 10, 7 , 8
2) 1, 10 , 2 .0 3 ,  0 .7 1 , O o no

จงหามัธยฐานของข้อมูลต่อไปบี้

1) 3 , 10, 1, 4 , 5 , 29 , 18

2) 4 , 4 7 , 53 , 8 , 2 9

3) 5 , น ,  1, 5 , 5 , 8
จงหาฐานนิยมของข้อมูล

1) 5 , น ,  1, 5 , 5 , 5 , 8

2) a , b , b , b , c ,  c ,  c , d , d , f

3) 2 , 4 , 7 , 19, 2 6 , 4 , 38 , 14

สือการเรียนการสอน

1. แผนภูมิโจทย์ตัวอย่าง
2 . แผนภูมิสรุปความหมาย วิธ ีการหาค่าเฉถียเลขคณิต ฐานนิยม และมัธยฐาน 

ของข้อมูลทีไม่แจกแจงความถี
3 . ชอล้กถี

กิจกรรมการเรียบการสอน 

ขนนา
1 . ครูไข้การถาม-ตอบเทียวกับอายุน ักเรียบ บาเข้าส ่การหาค่ากลางของข้อมูล 

ขนสอบ
ครูยกตัวอย่างที 1 แล้วไข้การถาม-ตอบ แสคงวิธีทาบนกระคานคา แล้วไท้2 .
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นักเรียบช่วยกับสรุปความหมายของค่าI ฉลียI ลขคณิต และให้นักเรียบลองทาโจทยอีกห้อหบึง
3 . ครูยกตัวอย่างที 2 แล้วให้การถามตอบเทีอแสคงวิธีทาบนกระคานคา แล้ว 

ให้นักเรียนช่วยกันสรุปความหมายของฐานนิยม แล้วให้นักเรียนลองช่วยกันหาตัวอย่างที่ 3 
k .  ครูยกตัวอย่างที น และตัวอย่างที 5 แล้วให้การถามตอบ เทือแสดงวิธี 

การทาบนกระคานคา แล้วให้นักเรียบช่วยกับสรุปความหมายของมัธยฐาน แล้วให้นักเรียน 
ลองหา'โจทย่อีกห้อหบึง

5 . ครูยกตัวอย่างที 6 ให้นักเรียนทุกคบลองหาค่าเฉลียเลขคณิต ฐานนิยม และ
มัธยฐาน

ข้ันสรุป
6 . คุรู'ให้นักเรียนช่วยกันสรุปความหมาย วิธีการหาค่าเฉลียเลขคณิต ฐานนิยม 

และมัธยฐานของห้อมูลทีไม่แจกแจงความถี แล้วครูสรุปอีกครํ้งหบึงโคยให้แผนภูม

การวัคและประเนินผล

การวัคผล การประเนินผล

1. ล้งเกฅจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาท] 75%
1

2 . คูจากการทาโจทย่ทืเสษห้ายห้วโมง
1

2 . นักเรียนทาโจทย่ทืเสษห้ายห้วโมงไค้
ประมาถ] 80%

3. คูจากการหาแบบฝ็กห้ค 7 -3  ห้อ 3 . นักเรียบทาโจทยแบบฝ็กห้กไค้ประมาถ]
1 ถีง 6 75%

นัฌหาทีควรเน้น

การให้ค่าเฉลยเลขคณิต มัธยฐาน และฐานนิยม เป็นตัวแหนของข้อมูลในชุคนน ๆ
1. ค่าเฉถียเลขคณิต เป็นค่ากลางของห้อมูล ทีเป็นตัวแทนห้อมูลชุคบนไค้ด ถ้า
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ข้อมูลในชุคนี้นไม่มีข้อมูลแตกต่างกันมาก เช่น ข้อมูลเทียวกับเงินเดือนของ 5 คน เฟ้นดังนี้
1 ,0 0 0  1 ,5 0 0  1 ,200  1 ,8 0 0  และ 10 ,0 0 0  บาท

ถ้า'ไข้1ค่าเฉลียเลขคณิต เฟ้นตัวแทนข้อมูลชุดนี้จะไค้เท่ากับ 3 ,1 0 0  สิงเฟ้นค่า 
กลางทีไม่เหมาะกับข้อมูลชุคนี้ โคยทัว *1 ไป ค่ากลางทีจะใข้สาหรับการวิเคราะห์ข้อมูล 
ต่อไปดือค่าเฉลียเลขคณิต

2 . มุธุยฺฐาน เฟ้นค่ากลางของข้อมูล ทีเฟ้นตัวแหนของข้อมูลได้ดื ถ้าข้อมูลใบ 
ชุดบนมีข้อมูลตัวหบึงแตกต่างจากตัวอืนมาก เช่น เงินเดือนของ 5 คน เฟ้นตังนี้ 1 ,0 0 0
1 ,200  1 ,5 0 0  1 ,8 0 0  และ 10 ,000  บาท ค่ากลางทีเหมาะจะเฟ้นตัวแทนข้อมูล
ชุคน้ี ดือมีธยฐานสิงมีค่าเท่ากับ 1 , 5 0 0  บาท

3 . 8ทนนิยม เฟ้นค่ากลางของข้อมูล ทีเฟ้นข้อมูลIสิงคุณภาพ เช่น โรงงาน 
ผลิตเน ี้อสาเร็จรูป อยากทราบว่าขบาตเน ี้อเท ่าใด ทีมีคนน้ีอใข้มากที,สุด หรือแม่บ้านนิยม 
ใข้ผงข้กฟอกฟนิด'ใดมากทีสุค

4 . การหาตาแหบ่งทีของมัธยจุาน

ถ้ามีข้อมูลหงหมด N จานวน สิงเรียงจากน้อยไปหามาก หร ือเร ียงจาก
มากไปหาน้อย

N + 1ตาแหน1งทีของมัธยฐาน =

เช่น 3 , 4 , 5, 6 , 7
ตาแหบ,งทีของมัธยฐาน ดือ 5 + ใ

3, 4 , 5, 6 , 7 , 7 

ตาแหบ่งทีของมัธยฐานดือ 6 + 1 3 .52
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คาบที 8

เร ือง การหาค่าเฉลียเลขคณิตและค่าฐานนิยม

จ ุคประ๙งค ่การเร ียน รู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล ทีแจกแจงความทีทีไม่อยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
2 . หาค่าฐานนิยมของข้อมูล ทีแจกแจงความถีทีไม่อยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
3 . หาค่าเฉลียเลขคณิตและช่วงคะแนนทีเป็นฐานนิยม ของข้อมูลทีแจกแจง 

ความถี ทีอยู่ในรูปช่วงคะแนนก็ไค้

เนอหา

ตัวอย่างที 1 จงหาค่าเฉลียเลขคณิต และฐานนิยมจากตารางแจกแจงความถี 
ของอาหารกลางวัน ในแต่ละวันของนักเรียน 100 คน

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียบ (คน)

10 11
12 12
15 16

20 23
25 17
30 11
b o 10
รวม 100
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ว ิ ธ ี ทา  ก า ร ห า ค ่ า เ ฉ ล ี ย เ ล ข ค ณ ิ ต

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียน (คน) จาบวนเงิน X จาบวบนักเรียน

10 11 10 X 11 = 110

12 12 12 X 12 = 144

15 16 1 5  * 16  = 240
20 23 20 X 23 = 460

25 17 25 X 17 = 425
30 11 30 X 11 = 330
40 10 40 X 10 = 400
รวม 100 2109

. J  ผ ล รว ม ข อ งจ าน ว น เง ิน  X จาน วน น ัก เรยนค ่าเฉ ลยเลขคโน ฅ = ------------ .ร ุ:. ' . V .. ะ . ---------จานวนน ักเรยนท ังห มด

2109= ——  = 21 .0 9  
100

วิธีหา การหาฐานนิยม

จากตารางทีกาหนคให้ สามารถหาฐานนิยมของข้อมูลไค้ โดยคูจากข้นทีมีความถี 
สูงสุด ในทีนคืออันตรภาคข้นที 4 คือจานวนเงิน 20 บาท นิงมีจานวนนักเรียบเท่ากับ
2 3  คบ เพราะฉะบัน ฐานนยมจากตารางเหากบ 20 บาท
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ข้างล ่าง
ต ั ว อ ย ่ า ง ห  2  จ ง ห า ค ่ า เ ฉ ล ี ย เ ล ข ค ณ ิ ต แ ล ะ ฐ า น น ิ ย ม  จ า ท ต า ร า ง แ จ ก แ จ ง ค ว า ม ถ ี

ความสูง (ช ม .)
1

ความถี

1 5 2 4
157 8
162 17
167 22
172 24
177 13
182 9
187 3
รวม 100

ค่าเฉลียเลขคณิต = — 920 = 169 .2  ชม.100

ฐานนิยม = 172 ชม.
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ฅัวอย,างหี 3 ตารางแจกแจงความถี ของคะแนนสอบวิชาสถิติของนักเรียน 
100 คบ เป็นดังนี้

คะแนน จานวนนักเรียน

30-39 11

40-49 12

50-59 16

60-69 23
70-79 17
80-89 11

90-99 10
รวม 100

จงใ?!'ตอบคาถาม

1. ค่าเฉลียเลขคณิตของคะแนนสอบวิชาสถิติ
2 . ฐานนิยมของคะแนนสอบอยู่ในช่วงคะแนนใค
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ว ิ ธ ี หา  ก า ร ห า ค ่ า เ ฉ ล ี ย เ ล ข ค ณ ิ ต

คะแนน จานวนนักเรียน จุคถีงกลางสัน จุคถีงกลางสับ X จานวนนักเรียบ

30-39 11 3 4 .5 3 4 .5  * 11 = 3 7 9 .5
40-49 12 4 4 .5 4 4 .5  X 12 = 5 3 4 .0

50-59 16 5 4 .5 5 4 .5  X 16 = 8 7 2 .0

60-69 23 6 4 .5 6 4 .5  X 23 = 1483 .5
70-79 17 7 4 .5 7 4 .5  X 17 = 1266 .5
80-89 11 8 4 .5 8 4 .5  X 11 = 9 2 9 .5

90-99 10 9 4 .5 9 4 .5  X 10 = 9 4 5 .0
รวม 100 6410

ค่าเฉถียเลขคณิตของคะแนนสอบวิชาสถิติ

ผลรวมของจุคถิงกลางสัน X จานวนนักเรียน 
จานวนนักเรียนหงหมค

= = 6 4 .1 0  คะแนน

วิธีทา การหาค่าฐานนิยม

จากตารางจะเห็นว่าช่วงคะแนนห็มีความถีสูงทีสุค คือช่วงคะแนน 60-69 
มีความถีเห่ากับ 23

คังน้ํน ค่าฐานนิยมของคะแนนจะอยู่ในช่วง อันตรภาคสับ 6 0 - 6 9
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โจทย่ทีเสษห้ายข้วโมง

จากตารางแจกแจงอายุของล ูกค ้า ของบริษัทแห่งหนิงทีกๅหนอให้ต่ฐใ1Jน1,

อายุ (ป็) จานวนลูกค้า

0 -7 2
8-15 6

16-23 3
24-31 5
32-39 2
40-47 2

จงตอบคาถาม

1. ฐานนิยมของอายุ ของลูกค้าอยู่ในข่วงอายุใค
2 . ค่าเฉลียเลขคณิตของอายุ ของลูกค้าเป ็นเห ่าใค

ถีอการเรียนการสอน

1 . แผนภูมิโจทยตัวอย่าง
2 . แผนภูมิสรุปการหาค่าเฉถียเลขคณิต ค่าฐานนิยม ของข้อมูลที,แจกแจง 

ความถี ทีไม่อยู่ในรูปช่วงคะแนน กับท่ีอยู่ในรูปช่วงคะแนน
3 . ชอลกถี

กิจกรรมการเรียนการสอน 

จนนา
1. ครูใข้การถาม-ตอบนักเรียบ เกียวกับการหาค่าเฉลี่ยเลขคณิต และ 

ฐานนิยมของข้อมูล ทีไม่แจกแจงความถี,
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mi๙ อ ฆ
2 . ครูยกตัวอย่างที 1 ให้การถามตอบ แส่คงวิธีการหาค่าเฉลียIลขคณิต และ 

ค่าฐานนิยม พร้อมทั้งแสคงวิธีการหาบนกระคานคา แล้วครูยกตัวอย่างที่ 2 ให้นักIรียนทุก 
คนลองทา

3 . ครูยกตัวอย่างที 3 ให้การถามตอบ แส่คงวิธีการหาค่าเฉอียเลขคณิต และ 
ช่วงอันตรภาคห้นทีเฟ้นฐานนิยมของห้อมูล พร้อมทั้งแส่คงวิธีการทาบนกระคานคา แล้วครู 
ยกโจทย์ให้นักเรียนทุกคนลองหา

เนสรุป
k .  ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุป วิธีการหาค่าเฉลียเลขคณิต การหาช่วงอันตรภาค 

ห้นทีเฟ้นฐานนิยมของห้อมูล ทีแจกแจงความถีทีอยู,ในรูปช่วงคะแนน แล้วครูสรุปอีกครํ้งหนีง 

โคยให้แผนภูมิ

การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. ล้งเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาท] 75%
1

2 . คูจากการทาโจทย์แบบฝ็กห้คห้ายห้วโมง 2 . นักเรียนหาโจทย์แบบฝ็กห้คห้ายห้วโมง
ไค้ประมาณ 75%

3 . คูจากการทาแบฺบฝ็กห้คเพมเติม
1

3 . นักเรียนทาแบบฝ็กห้คเนิมเติมไค้ประมาณ
80%
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แบบฝ็กหัดIทิมเติม

ผลการสอบไล่ปลายฟ้ ของนักเรียนฟ้น ม .3 ในโรงเรียนแห่งหนิงเฟ้นดังนี้

คะแนนเฟ้นร้อยละ จานวนนักเรียน

3 5 .5 - 4 5 .4 8
4 5 .5 - 5 5 .4 15
5 5 .5 -6 5 .4 40
6 5 .5 - 7 5 .4 25
7 5 .5 - 8 5 .4 12
8 5 .5 - 9 5 .4 20

จงหา
1. ฐานนิยมของคะแนนสอบไล่อยู่ในช่วงอันตรภาคนี้นใค 

ค่าเฉลียเลขคณิตของคะแน่นสอบไล่ เฟ ้นเห ่าใค2 .
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คาบห 9

เร ือง การ๙ร้างตารางแจทแจงความถีสะสม และการหาค่ามัธยจฺาฆของข้อมูล 
ทีอฺยู่ในรูปตารางแจกแจงความถี

จ ุคประสงค้การเร ียนรู้

เมือเรียบจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ

1 . สร้างตารางแจกแจงความถีสะสมของข้อมูลไค้
2 .  หาค่ามัธยฐานของข้อมูลทีแจกแจงความถี ทีไม่อยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
3 . บอกไค้ว่าค่ามัธยฐานจะอยู่ในช่วงอันตรภาคสับใด เมือกาหนคข้อมูล 

ทีแจกแจงความถี ทีอยู่ในรูปช่วงคะแนนให้

เนอหา

ความถีสะสม ความถีสะสมของคะแนนใคคะแนนหนึงเท่ากับ ความถีของ 
คะแนนใคคะแนนหนีงรวมกับความถีของคะแนนท ีต ่ากว่า เมือเรียงคะแนนจากน้อยไป
หามาก



ต ัว อ ย ่างท ี 1 ต าร าง แ จ ก แ จ ง ค ว าม ถ ีข อ ง ค ่าอ าห าร ก ล าง ว ับ ใ น แ ต ่ล ะ ว ัน  ของ 

น ัก เร ีย น  100  คน จ ง ส ร ้า งต าร าง แ จ ก แ จ ง ค ว าม ถ ีส ะ ล ม

จ าน ว น เง ิน  (บ าท ) จาน วน น ัก เร ียน
ความถ ีสะสม 

แบบน ัอยไปหามาก

1
ความถ ีสะสม 

แบบมากไปหาน ้อย

10 11 11 100

12 891 C . 213

15 1 £ ---- ^ 77I O 39
20 6123 ...^ ' '  62
25 1 7 70 38* i

30 21ไ ไ 90
40 1010 "■ 100

รวม 100



ตัวอย่างที 2 ตารางแจกแจงความถีของคะแนนสอบวิชาคทเฅสาสตร้ ของ
I

นักเรียน 6 0  คน จงสร้างตารางแจกแจงความถีสะสม และตอบคาถามข้างล่าง

2 8 0

คะแนน ความถี
1

ความถีสะสม

30-39 1 1

น 0 - น 9 2 3
50-59 6 9
60-69 20 29
70-79 21 50
80-89 8 58
90-99 2 6 0

รวม 60

1 . มีนักเรียนทีสอบไค้คะแนนต่ากว่า 70 คะแนน เท ่าก ับเท ่าใค
I

นักเรียนทีสอบไค้คะแนนต่ากว่า 70 คะแนน เท่ากับ 2 9  คบ
2 . มีนักเรียบทีสอบไค้คะแนน ตงแต่ 80 คะแนนขบไป เท ่าก ับเท ่าใค 

นักเรียบทีสอบไค้คะแนนตํ้งแต, 80 คะแนนขนไป เท่ากับ 10 คน



ตัวอย่างที 3 จงหาค่ามัธยฐานจากตารางแจกแจงความถีของค่าอาหาร 
กลางวัน ในแต่ละวันของนักเรียน 100 คน

281

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียน (คน)

10 11
12 12
15 16
20 23
25 17
30 11
40 10
รวม 100

วิธหา การหามัธยฐานจากตาราง

• จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียน (คน)
1

ความถีสะส์ม

10 11 11
12 12 23
15 16 39
20 23 6 2

25 17 79
30 11 90
40 10 100
รวม 100
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มุ้ธยฺฐานคือ ข้อมูลทีอยู่ตรงกลาง เมือเรียงคะแนนจากน้อยไปมาก หรือจากมาก
ไปน้อย

จากตารางแจกแจงความถีทีกาหนคใหน, มัธยฐาน คือค่าเฉลียเลขคณิตของ 
คะแนนตาแหน่งที 50 กับ ตาแหน,งที 51 คือ 20 + 20 = 20 บาท

มัธยฐานของค่าอาหารกลางวับ = 20 บาท

ตัวอย่างที 4 จากตารางแจกแจงความถีของคะแนนสอบวิชาสถิติ ของนักเรียน 
100 คน โคยแบ่งคะแนนออกเฟ้นช่วง  ๆ ตังน

คะแนน จานวนนักเรียน

30-39 11
40-49 12
50-59 16

60-69 23
70-79 17
80-89 11
90-99 10

รวม 100

จงหาว่า ค่ามัธยฐานของคะแนนสอบ อยู่ในช่วงอันตรภาคสับใค

วิธีหา จากตารางแจกแจงความถีทีโจหย่ให้ สร้างตารางแจกแจงความถี 
สะสม ไค้ตังนี้
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คะแนน จานวนนกเรียบ
1

ความถีสะสม

30-39 11 11
40-1*9 12 23
50-59 16 39
60-69 23 6 2

70-79 17 79
80-89 11 90
90-99 10 100

รวม 100

จานวนข้อมูลหงหมคม 100 จานวน ข้อมูลทีอยู่ตรงกลาง คือข้อมูลตาแหน่งที 50 
กับตาแหน,ง 51 เพราะฉะนบคูจากช่องความถีสะสม ข้อมูลตาแหบ่งที 50 กับตาแหบ่งที 51  

อยู่ในชํ้นทีมความถีสะสมเท่ากับ 6 2

,‘ 1 ค ่าม ัธยฐาน ขอ งข ้อม ูลอ ย ู่ใน ช ่วงอ ัน ตรภ าค ข ้น  60 -6 9

โจท ยพ ิเค พ ห ้าย ข ้วโม ง

จ า ก ต า ร า ง แ จ ก แ จ ง ค ว า ม ถ ีข ้า ง ล ่า ง  จ งห าว ่าค ่าม ัธ ย ฐ าน ข อ งข ้อ ม ูล  อ ย ู่ใน ช ่วง  

อ ันตรภาคข ้นใด

ช่วงคะแนน ความถ
1 -  3 2
4 - 6 1
7 - 9 4

10 -  12 15
13 -  15 10
16  -  18 5
19 -  21 3



28 น

ลื a m  รเร ียน การ๙อฆ

1. แผนภูมิโจทย์ตัวอย่าง
2 . แผนภูมิสรุปวิธีการสร้างตารางแจกแจงความกีส์ะสม และการหาช่วง 

อันตรภาคขั้นทีเป็นค่ามัธยฐาน
3 . ชอล้กลื

กิจกรรมการเรียนการสอน

จนนา
1. ครูยกตัวอย่างเกียวกับเงินทีน ้กเรียนเหลือเก ็บใน 1 วัน ของนักเรียน 

1 คน ใบหทีงกัปคาห้ เลือน'าเข้'ายู่การสร้างตารางแจกแจงความกีสะสม

ข้ันสอน
2 . ครูยกตัวอย่างที 1 โคยให้การถามตอบนักเรียบ แสคงการสร้างตาราง 

แจกแจงความกีสะสม แบบคะแนนน้อยไปหามาก และแบบคะแนนมากไปหาคะแนนน้อย 
พร้อมขั้งแสคงวิธีการหาบนกระคานคา

3. ครูยกตัวอย่างที 2 ให้นักเรียบทุกคนช่วยกันทา
I

น .  ครูยกตัวอย่างที 3 โคยให้การถามตอบนักเรียน แสคงการหามัธยฐานของ 
ห้อมูล พร้อมขั้งแสคงวิธีการทาบบกระคานคา แล้วครูให้โจทย์นักเรียนทุกคบลองทา

5. ครูยกตัวอย่างที น โคยให้การถามตอบนักเรียบ แสดงการหาช่วง 
อันตรภาคขั้นทีเป็นมัธยฐานของห้อมูล พร้อมหงแสคงวิธีการหาบนกระคานคา

ข้ันสรุป
6 . ครูให้นักเรียนช่วยกันสรุป วิธีการสร้างตารางแจกแจงความกีสะสม และ 

การหาค่ามัธยฐานของห้อมูล และการหาช่วงอันตรภาคขั้นของห้อมูลทีมีมัธยฐานอยู่ แล้วครู 
สรุปโคยให้แผนภูมิกีกครง
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การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมนผล

1. อ ังเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน 1. นักเรียบตอบคาถามไค้ประมาท! 80%
2 . คูจากการทาโจทยหิเคษท้ายนัวโมง 2 . นักเรียบหาโจทยหิเคษท้ายนัวโมงไค้

ประมาถ! 90%
3 . คูจากการหาแบบฝ็กหัคเหิมเติม 3 . นักเรียนทาแบบฝ็กท้คเหิมเติมไค้

ประมาถ! 9 0 %

แบบฝ็กหัคเหิมเติม

ผลการสอบไล่ปลายฟ้ของนักเรียบ ม .3 ใน'โรงเรียนแหง,หนี่งเฟ้นดังน

คะแนนเฟ้นร้อยละ จาบวนนักเรียบ

35 - 5 -^ 5 .5 8
4 5 .5 - 5 5 .4 15
5 5 . 5 - 6 5 . 4 40
6 5 .5 - 7 5 .4 25
7 5 .5 - 8 5 .4 12
8 5 .5 - 9 5 .4 20

จงหาว่ามัธยฐานของคะแนนสอบไล่ อยู่ในช่วงอันตรภาคช่นใค
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คาบที 10

เร ือง การแก้โจทย์ปัญหาเทียวกับการหาค่ากลางป้องข้อมูล 

จ ฺคประสงค่การเรียนร ู้

เมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถแก้ปัญหาโจทย์ เท ียวกับการหาค่ากลาง 
ของข้อมูลได้

เนอหา

แบบฝ็กหัด 7 .4  ข้อ 1-5

คือการเรียนการสอน

1. ซอล้กคื
2 . แผนภูมิการหาค่ากลาง

กิจกรรมการเรียนการสอน 

ข้ํนนา
1. ครูทบหวนการหาค่ากลาง คือค่าเฉลียเลขคณิต ค่ามัธยฐาน ค่าฐานนิยม 

โคยการถามตอบนักเ รียน

ข้ํนล่อน
2 . ครูสุ่มเรียกนักเรียนออกมา ซ่วยก้นทาโจทย์ปัญหาใบแต่ละข้อ
3 . ครู'ไข้การถามนักเรียบ เทียวกับลาคับขํ้นตอนของโจทย์ปัญหา ทีทาไว้บน

กระคานคา
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ขนสรุป
I

h .  ครูให้นักเรียนป่วยกับสรุป เกียวกับวิธีการหาค่ากลางของข้อมูลต่าง  ๆ
แล้วครูสรุปอีกครง โคยใข้แผนภูมิ

การวัคและประเมินผล

การวัคผล การประเมินผล

1. ล้งเกตจากการตอบคาถามของนักเรียน
2 . คูจากการร่วมกิจกรรมในห้องเรียบ ใน 

การป่วยกันแก้โจทยนัถุJหา

1 . นักเรียนตอบคาถามไค้ประมาณ 80%
2 . นักเรียนร่วมกิจกรรมประมาณ 75%



ภ า ค ผ น ว ก  ง .

น บ บ ท ค ส ์อ บ ว ัค ผ ล ส ์ม ฤ ท ธ ิท า ง ก า ร  I ร ย น ว ิช า ค ผ ต ช า ส ์ค ร ์ 
เ ร อ ง

ค ว า ม น ่า จ ะ  t î f u  แ ล ะ ส ์ถ ค ิ 
& ฌ ัธ ย ม ส ืก ษ า ป ึท ี 3
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จดประ๙งค ่การIร ียบรู้

Iมือเรียนจบคาบแล้ว นักเรียนสามารถ
1. บอกเหตุการณ์ทีน่าจะเฟ้นไปไค้ ไค้
2 . บอกการทดลองทีเฟ้นการทคลองสุ่มไค้
3 . เขียนผลสังหมดทีอาจจะเกิดขนไค้ จากการทคลองสุ่มไค้
4 . เขียนผลทํ้งหมคทีอาจจะเกิดขบ จากเหตุการณ์ทีกาหนคให้ไค้
5 . หาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์ทีเกิดจากการทดลองสุ่ม ขีงผลหํ้งหมด 

แต่ละตัว มีโอกาสทีจะเกิดขนไค้เห่า *1 กันไค้
6 . บอกคุผสมบัติความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์ใด  ๆ ไค ้
7- หาความน่าจะเฟ้นของเหตุการณ์ ทีไค้จากการทคลองไค้

I
8 . อธิบายเกียวกับข้อมูลดิบ ข้อมูลสกิดิไค้
9 . สร้างตารางแจกแจงความถีของข้อมูลทีกาหนคให้ไค้

10. หาขอบบน ขอบล่าง ค่าน้อยทีสุค ค่ามากทีสุค ความกว้างของอันตรภาคสัน 
จุดกีงกลางสันของแต่ละอันครภาคสัน เมือกาหนคตารางแจกแจงความกีให้ไค้

11. อธิบายเกียวกับสิส'โทแกรมและรูปหลายเหลียมของความกีไค้
12. หาค่าเฉลียเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนิยม ของข้อมูลทีไม่แจกแจงความกีไค้
1 3 . หาค่าเฉลียเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนิยม ของข้อมูลทีแจกแจงความถี ทีไม่ 

อยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
14. หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล ทีแจกแจงความถี ทีอยู่ในรูปช่วงคะแนนไค้
15. สร้างตารางแจกแจงความถีสะสมไค้
16. หาช่วงคะแนนทีเฟ้นฐานนิยม มัธยฐานของข้อมูล ทีแจกแจงความถีทีอยู่ใน 

รูปช่วงคะแนนไค้
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แบนหคสอบวัคผลล้มฤทธิทางการเรียนวิชาคแเตสาสตรี 
เร ือง

ความบ่าจะเฟ้นและสถิติ 
สันมัธยมคีกษาฟ้ที 3

คาสัแจง

1. แบบทคสอบเฟ้นแบบปรนัยชนิคเลือกตอบมีหงหมค 12 หน้า จานวน 40 ข้อ 
เวลา 90 นาที

2 . ห้ามขีคเชียบหรือทาเครืองหมายใค  ๆ ลงใบแบบหคสอบ
3. ให้นักเรียนเลือกคาตอบทีถูกต้องเทียงข้อละคาตอบเคียว แล้วหาเครืองหมาย 

กากบาท ( X )  ทับตัวอักษรให้ตรงกับคาตอบทีต้องการ

ตัวอย่าง ล้าตอบข้อ ค

4 . ถานักเรยนต้องการเปลยนคาตอบใหม่ให้นักเรียนทาเกรืฐงหมาย = ทับลง 
บนคาตอบเดมเลืยกอน แล้วไปทาเครองหมายกากบาท ( X )  ลงในคาตอบใหม่ทีต้องการ

ตัวอย่าง ต้องการเปลืยนคาตอบจากข้อ ค เฟ้น ก

ก ข ค ง
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1. ข้อไคผิค
ก. หยิบซอลกขนมา 1 แท่งจากกล่อง ปึงบรรจุซอล่กสีต่างกัน เป็นการทคลองสุ่ม 
ข. สุระมีIมล็คพันสุ่พืซ 4 ซนิคอยู่รวมกันใบลัง Iขาหยิบขนมา 1 ซนิค เราไม ่ 

สามารถบอกไค้อย่างถูกต้องว่า เขาหยิบไค้เมล็คพืซซนิคใค เป็นการทคลองสุ่ม 
ค. หยิบลูกบอล 2 ลูกพร้อมกันจากกล่องหีมีลูกบอล สีแคง 3 ลูก สิขาว 2 ลูก 

เป็นการทคลองสุ่ม
ง . นักเรียน 2 คนเข้าสอบวิซาคพิตสาสตรี ปึงมคะแนนเต็ม 10 คะแนนสอบ 

ของนักเรียบหง 2 คนไม่จัคเป็นการทคลองสุ่ม
2 . ม ีถ ุงเท ้า 2 คู่ สีคากับสิขาวอยู่ในลิ้นข้ก สุ่มหยิบขนมา 2 ข้างพร้อมกัน ผลทั้งหมดทีอาจ 

จะเกิดขนจากการสุ่มหยิบแล้วไค้ถุงเท้าต่างคู่กับ ตรงกับข้อใค
ให้ ข. แทนถงเท้าข้างข้ายสีขาว1 1

ข 0 แทนถงเท้าข้างขวาสิขาว2 จ
ค. แหนถงเท้าข้างข้ายสิคา1 1

ค , แทนถงเท้าข้างขวาสีดา2 1
ก. ข. ข „ ข ด ข ด 0 ข ด  ข ด  ด ค1 2 1 1 1 2 2 1 2  1 1
ข. ข. ค. ข ด . ข ด ข ด1 1 2 1 1 2 2 2
ค. ข. ต. ข- ค. ข .ข 01 1 2 1 1 2

ง . ข. ข ค .ค „ ข .ด .1 2 1 2 1 1
เลข 4 ตัวคือ 2 , 3 , 5, 6 สุ่มหยิบเลขมา

เป็นเลข 2 หลัก จานวนผลทํ้งหมคทีผลบวกของตัวเลขทั้งสองหลักไม่เกิน 8 เป ็นเท ่าใค

ก. 12 
ค. 8

ข. 10 
ง . 6
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น .  มีตัวเลขอยู่ 3 ตัวคือ 1, 2 , 3 ใบกล่องสุ่มหยิบตัวเลขมา 2 ตัว โดยหยิบทีละตัว 
เมือหยิบครั้งแรกแล้วใส่คืนก่อนหยิบครั้งทีสอง ผลหงหมดทีอาจเกิดขบได้จากการหยิบ 
ต ัวเลข 2 ตัวคือข้อใด 

ก . 12, 13, 23
ข. 12, 2 1 , 13, 31 , 23 , 32
ค. 11, 12 , 2 1 , 2 3 , 2 2 , 32
ง . 11, 12, 21 , 13 , 31 , 22 , 23 , 32 , 33

3 . โยนลูกเต ๋า 1 ลูก และเหรียญบาห 1 เหรียญพร้อมกัน 1 ครั้ง ข้อสรุปใดถูกต้อง 
ก . สามารถทานายผลทีได้จากการโยนลูกเต๋าและเหรียญพร้อมกัน 1 ครั้งได้ 
ข. ผลแต่ละตัวทีได้จากการโยนลูกเต๋า และเหรียญพร้อมกับไม่มีโอกาสเกิดขบ

6 .

7 .

ได ้เท ่า  ๆ กับ
ค. จานวนผลของเหตุการณหโยนลูกเต๋าแล้วได้แต้ม 2 เท่ากับ 1 
ง . จานวนผลทีเกิดขนได้จากการโยนเหรียฌและสกเต๋าพร้อมกัน เท่ากับ 12

หลับตาหยิบไพ่ 1 ใบ จากไพ่ 1 สารับ ความน่าจะเป็นทีจะหยิบไพ่ได้หมายเลข 5 
และ เป็นไพ่สื แดง เท่ากับข้อใด

à. JLคากล่าวในข้อใดผิด

ก.
ค.

ข - 13 
ง . I

ก. ผลนั้งหมดทีเกิดขนได้ คือผลทีเป็นไปได้นั้งหมดจากการทดลองสุ่ม 
ข. เหตุการณเป็นผลบางตัวทีเราสนใจจากผลนั้งหมด ทีอาจเกิดจากการทดลองสุ่ม 
ค. การทดลองสุ่ม คือการกระทาทีไม่ทราบผลนั้งหมดทีอาจจะเกิดขน 
ง . ความน่าจะเป็นของเหตุการณใค *1 ทาได้จากจานวนผลที,จะเกิดในเหตุการณ 

นั้นหารด้วยจานวนผลทงหมดทีอาจจะเกิคขนได้

8 . จานวนผลนั้งหมดของเหตุการdfที'ได้หัวมากกว่าก้อย จากการโยนเหรียญ น อันพร้อมกัน 
1 ครั้งตรงกับข้อใด

ก. 5 ข. 8
ค. 10 ง . 16
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9 . ข้อใคถูกุ
ก . มีขนม 4 ชนิดต่างกัน นิดกับหน่อยต้องการรํ่เ,อขนมคนละชนิด จานวนผลทั้งหมด 

ทีนิคกับหน่อยจะร่ํเอขนม 4 ชนิดให้ไต้ขนมต่างกันเท่ากับ 7
ข. จานวนผลทั้งหมดทีไต้จากการโยนลูกเต่า 2 ลูกพร้อมกัน แล้วไต้แต้มรวมกัน 

เท่ากับ 3 หรือ 5 เท่ากับ 3
I

ค. หยิบสลาก 3 ใบพร้อมกัน จากกล่องทีมีสลากหมายเลข 1 ถึง 4 อย่างละใบ 
จานวนผลทั้งหมคทีอาจจะเกิดขนไต้จากการหยิบสลาก 3 ใบ พร้อมกัน 
เท่ากับ 4

ง . มีสินค้าอยู่ 3 สิน ต้องการตรวจสอบสภาพสินค้าว่าดีหรือเสิย จานวนผล 
ทั้งหมดทีไค้จากการตรวจสินค้าเท่ากับ 2

10. ข้อใดผิด
ก . ครอบครัวหนิงมีบุตร 3 คน จานวนเหตุการญทีครอบครัวจะมีบุตรหญิง 2 คน 

เท่าทั้นเท่ากับ 3
I I

ข. จานวนเหตุการพทีสุ่มหยิบตัวอักษรมา 2 ตัวพร้อมกันจากกล่องทีบรรจุตัว 
อักษร it ตัวต่างกับเท่ากับ 6

ค. จานวนผลทั้งหมดทีโยนเหรียญ 1 อัน 3 ครั้ง แล้วเหรียญออกหัวอย่างน้อย 
ทีสุค 2 หัวเท่ากับ 6

ง . มีจุด 5 จุด ไม่อยู่ในเล้นตรงเดียวกัน ล ้าลากเล้นตรงเส ิอมจุด 3จุด จานวน 
รูปสามเหลียมทีเกิดขบเท่ากับ 10 รูป

11. ในการลงทะเบ ียนเรียบวิชา ค 312 มีทั้งนักเรียบหญิงและนักเรียนชายลงทะเบียน 
เรียบ นักเรียนหญิงลงทะเบียนเรียน 14 คน และโอกาสทีนักเรียนชาย 1 คน จะ 
ลงทะเบียนเรียบไค้เท ่าก ับ 2 จานวนนักเรียนทั้งหมดทีลงทะเบียนเรียนในรายวิชา 
ค 312 ทั้งหมดเท่ากับข้อใด

ก. 35 ข. 30
ค .  21 ง .  14
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1 2 . ในการสารวจสภาพสินค้าทีผลิตออกจากโรงงานจานวน 2 , 5 0 0 สิน พบว่ามีสินค้าเลีย
500 สิน ความน่าจะเฟ้นทีจะสุ่มหยิบสินค้าบี้ขนมา 1 สิน แล้ว'ได้สินค้าอยู่'ใใ.สภาพดี 
เท่ากับข้อใด

0 .2 ข. 0 .8
ค. 1 ง . 1 .2

13. กล่องใบหทีงมีตัวอักษร ร c H และ L อย่างละ 1 ตัว และ M 2 ตัว สิงเหมือน 
กันอยู่ในกล่อง ความน่าจะเฟ้นทีสุ่มหยิบตัวอักษรมา 2 ตัวแล้วไค้ M หง 2 ตัวเฟ้น 
เท ่าใค

ก. 0 .0 5  ข. 0 .0 9
ค. 0 .1 8  ง . 0 .5

14. มีแผ่นกระดาษรูปลีเหลียมผืนผ้า 10 ใบ แต่ละใบมีหมายเลข 0 , 1, 2 , 3 , 4 , 5 ,
6 , 7 , 8 , 9 กากับอยู่ตามลาตับ นาแผ่นกระดาษ 10 แผ่นบ้ี ใส่รวมกันในกล่องใบ
หมีง ความน่าจะเฟ้นทีสุ่มหยิบกระดาษ 1 ใบ แล้วไค้แผ่นกระดาษหมายเลขเฟ้นจานวน 
เฉพาะ หรือหมายเลขเฟ้นจานวนบับทีสามารถถอดรากทีสองไค้เฟ้นจานวนนับเท่ากับข้อใด

ก - 2 «• !
ค 3 3 2

■ 5 ง * 10
1 5 . ความน่าจะเฟ้นในการถูกรางวัลเลขท้าย 2 ตัว เมือบี้อสลากกินแน่งมา 20 ใบ 

เท่ากับข้อใด
ก. 0 .0 1  ข. 0 . 0 5

ค. 0 .2  ง . 0 .5
1 6 . อรพรรณทการทคลองโยนเหรียญบาท 1 อัน และลูกเต ่า 1 ลูกพร้อมกัน 1 ค!ง  

ความน่าจะเฟ้นทีเหรียญจะขนหัว และลูกเต่าหงายแต้มทีสามารถหารด้วย 3 ไค้ลงตัว 
เท่ากับข้อใด

ก. 0 .0 8  ข. 0 .3 3
ค. 0.17 ง. 0.42
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17.

18.

19.

ถุง1ใบหนืงมีบัตร 3 ใบ บนบัตรมีหมายเลข 2 , 3 และ 5 กากับไว้สุ่มหรบบัตรขบมา 
2 ใบ โดยสุ่มหรบทีละใบ และก่อนทีจะหรบใบทีสองให้ไส1ใบแรกคืนใส่ถุงก่อน 
ความน่าจะเป็นทีบัตร 2 ใบ ทีไค้เมือนาหมายเลขมาคูณกับ แล้วไค้จาบวนคู่เท่ากับข้อใด

"• I
" •  3

ข.
ง . r3 1 2

ล้าความน่าจะเป็นทีฝนจะตกใบวันนี้เท่ากับ ไ อัตราส่วนเปรียบเทียบของความน่าจะเป็น 
ทีฝนจะตกในวันนี้กับความน่าจะ เป็นทีฝนจะไม่ตกใบวันนี้ เท่ากับข้อใด

ก - 6 ■ - I
ค. à

ภาชนะใบหนงบรรจุปิงปองทีแดง ทีขาว ทีบาเงิน และทีเขียว อย่างละลูกทาการทคลอง 
สุ่มทรบลูกปิงปองครั้งละ 1 ลูก หลายครั้ง ผลทีไค้จากการสุ่มหรบแสคงด้วยตาราง
ข ้างล ่าง

ที จานวนครั้งทีไค้

แดง m

ขาว ฬ  m i l
น ้าเง ิน m m m i
เขียว m i l

จากตารางนี้ข้อสรุปใด ผิด
ก. ความน่าจะเป็นทีจะสุ่มหรบไค้ทีแดงเท่ากับ ไ
ข. ความน่าจะเฟ้นทีจะสุ่มหรบไค้ทีขาวมากกว่าความน่าจะเป็นทีจะสุ่มหรบไค้ท ี

น้าเง ิน
ค. ความน่าจะเป็นทีจะสุ่มหรบไค้ทีเขียวน้อยกว่าความน่าจะเป็นที1จะสุ่มหรบไค ้

ทีขาวเท่ากับ ใ
ง. ความน่าจะเป็นทีจะสุ่มหรบไค้ลกปิงปองทีไม่ใช่ทีบัาเงินเท่ากับ I
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2 0 . 'นักเรียน 4 คน หนัก 50 , 48 , และ 47 กิโลกรัมตามลาคับ สุ่มนักเรียบมา 2 คน 
พร้อมกัน ความน่าจะเฟ้นทีสุ่มไค้นักเรียนทีนาเอานัาหนักของท่งสองคนมารวมกันแล้ว 
นาหนักอยู่ระหว่าง 90 กิโลกรัม กับ 10 5  ก ิโลกรัมเท่ากับข้อใด

2 1 . ข้อต่อไปนี้ข้อไค ผด
ก . คะแนนดิบหรือข้อมูลดิบเฟ้นข้อมูลในทางสกิดิมีเทียง Î จานวน 
ข. คะแนนดิบหรีอข้อมูลดิบเฟ้นข้อมูลที1เก็บรวบรวมมามีมากกว่า 1 จานวน 
ค. คะแนนดิบหรือข้อมูลดิบ เฟ้นข้อมูลทีเฟ้นคัวเลข แส์คงปริมาณหรือเฟ้นประเภท 

ข้อความ
ง . มีข้อผิคมากกว่า 1 ข้อ

2 2 . จากตารางแจกแจงความถีของความ๙งของนักเรียน 30 คน ทีลงหะเบียนเรียบวิชา 
ค 312

ความสูง (ช ม .) 120 126 128 130 132 136 138 140 142 144 156 160 164
จานวนนักเรียน 2 4 2 2 1 1 5 3 2 3 2 2 1

จานวนนักเรียนทํ้งหมค ทีมีความสูงอยู'ระหว่าง 132 ชม. กับ 160 ชม. เท่ากับ
ข้อใค
ก. 19 • ข. 18
ค. 17 ง. 16
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23 . จากตารางแจกแจงความถี ของรายจ่ายประจาวันของนักเรียนเฟ้นดังนี้

จานวนเงิน (บาท) จานวนนักเรียน (คน)

9-11 3
12-14 1

15-17 2

18-20 3
22-23 4
24-26 1

27-29 2

พิจารพาข้อความต่อไปนี้ข้อใคผิด 
ก . ความกว้างของอันตรภาคข้นทุกข้นเท่ากับ 3 
ข. จานวนนักเรียนทีใข้จ่ายเงินมากกว่า 20 บาทเท่ากับ 7 คน 
ค. มจาบวนนักเรียบทีใข้จ่ายประจาวันมากกว่า 17 บาท คิดเฟ้นร้อยละ 60 

ของนักเรียนทั้งหมด

ง . จุคถีงกลางของอันตรภาคขั้บที 3 ทาไค้จากขอบล่างของข้นที 4 รวมท้ัง 
ขอบบนของข้นที 2 และหารด้วย 2

24 . จากตารางแจกแจงความถี ของอายุนักเรียนปรากฏว่าแจกแจงไค้ค้งนี้ อันตรภาคข้น 
ทีหนีงเ ฟ้น 3 -5  และอันตรภาคข้นสุดท้ายเฟ้น 2 1 - 2 3  และในแต่ละขั้นความกว้าง 
ของทุกขั้นเท่ากัน ข้อใดถูก

ก. จานวนอันตรภาคขั้นจากตารางแจกแจงความถีของอายุนักเรียนเท่ากับ 6 
ข. ถ้าอายุของนักเรียนคนหนีงเท่ากับ 13  ฟ้ จะต้องจัดอยู่ใบอันตรภาคขั้นที 4 
ค. อันตรภาคข้ันที 5 มีป่วงอายุเฟ้น 9-11
ง. ค่าตาสุดของอันครภาคขั้นที 3 และค่าสูงสุดของอันตรภาคขั้นที 6 เท่ากับ

15 และ 8
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2 5 .

26 .

2 7 .

จากการแจกแจงความถี แบบความกว้างของทุกข้นเท่ากัน ปรากภูว่าขอบบนของ 
อันตรภาคข้นทนงเป็น 99 .5  จุดถีงกลางของสันอยูตคกับเท่ากับ 102 ข้อใคผิค 

ก. ขอบบนของอันตรภาคข้นทีมีจุคถีงกลางเป็น 102 เท่ากับ 104.5 
ข. ความกว้างของอันครภาคนี้นของการแจกแจงความถีนี้เท่ากับ 5 
ค. น้ีบทีมีค ะแนน๙งกว่าและอยูฅคกับข้นทีมีจุคถีงกลางข้นเท่ากับ 102 จะมี 

จุคถีงกลางข้นเท่ากับ 107
ง. ขอบล่างของน้ีน'ทีมีคะแนนสูงกว่าและอยู่ตคกับน้ีน'ทีมีจุคถีงกลางข้นเข้น 102 

เท่ากับ 104
จ*

โจทย์ ใข้ตอบคาถามข้อ 26-27 
ผลการทคสอบภาษาไทย เป็นดังน้ี

15 17 19 20 25 9 15 19 18 13
27 13 14 18 21 20 23 18 16 19

ถ้าสร้างตารางแจกแจงความถีให้ไค้ 4 อันตรภาคข้น
ถ้าใข้ค่าต1าสุคของอันตรภาคข้นแรกเป็น 6อันตรภาคข้นที 3 

ก. 16-20 ข.
ค. 15-19 ง.

ถ้าใข้ 6 เป็นค่าต,'าสุคของอันตรภาคข้นแรก อันตรภาคข้นที 
ก. 5 ข.

ตรงกับข้อใค
17-21
21-25

I
3 มีความถี เท่ากับข้อใด
7

ค. 10 ง. 12
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28. ข้อความต่อไปนข้อใดผิด
ก. รูปหลายเหลียมของความถีสร้างไค้จากอิสโทแกรม โคยการลากส่วนของ 

Iล้นตรงเขีอมจุคลีงกลางของค้านบนลีเหลียมมุมฉากแต่ละรูป กับจุคลีงกลาง 
VI. ของสันก่อนอันตรภาคข้นแรก และกัคไปจากอันตรภาคสันสุคท้าย 
ข. ในการเขียนอิสโทแกรม แกนบอนใข้แทนข้วงคะแนน แกนต้ังใข้แทนความถี 

ของข้อมูล แสดงการเปรียบเทียบการแจกแจงข้อมูลในข้วงต่าง  ๆ
ค. พนทีรูปหลายเหลียมของความถี กับพนทีของรูปลีเหลียมมุมฉากต้ังหมด ใน 

อิสโทแกรมจะมีพบทีเท่ากันพอที
ง. การเขียนรูปหลายเหลียมของความถีตั้น จาเฟ้นต้องเขียนอิสโทแกรมเสมอ

29. ข้อใดผิด
ก. มัธยฐานของข้อมูลชุดหทีง คือค่าทีอยู่ลีงกลางของข้อมูลต้ังหมด ข ีงเม ือ เร ียง 

คะแนนจากน้อยไปหามาก หรือจากมากไปหาน้อยแล้ว 
ข. ฐานนิยมของข้อมูลชุดหนีงคือ ข้อมูลทีมีความถีสูงสุด 
ค. จากข้อมูล 21, 1 7 , 1 9 , 20, 19 จะไค้ว่าฐานนิยมและมัธยฐานของ 

ข้อมูลชุดบมีค่าต่างกัน
ง. ปัจจุบันค่าเฉลียเลขคณิตของอายุนักเรียน 5 คบ เท่ากับ 14 ฟ ้อก 2 ที

I
ข้างหน้าค่าเฉลียฃองเลขคณิตของอายุทุกคนเท่ากับ 16 ฟ้

30. ตารางแจกแจงความถีตารางหนีงมี 5 อันตรภาคสัน แต่ละอันตรภาคสันมีความกว้าง 
เท ่า  ๆ กัน ถ้าจุดกงกลางของอันตรภาคสันแรกและอันตรภาคสันสุดท้ายเท่ากับ 10.5 
และ 90.5  ตามลาดับแล้ว ความกว้างของอันตรภาคสันเฟ้นเท่าใด

ก. 18 ข. 20
ค. 22 ง . 24
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31. ข้อมูลชุคหนีงเฟ้นตังน้ี
17, 1 6 , 20’, 1 6 , 15, 22, 1 6 , 20, 19 ข้อใคผิค 

ก. ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลชุคนี้เท่ากับ 17.9 

ข. ค่ามัธยฐานของข้อมูลชุคนเท่ากับ 17

ค. ค่ามัธยฐานมากกว่าฐานนิยมอยู่ 1 และน้อยกว่าค่าเฉลียเลขคณิตอยู่ 1 
ง . ถ ้า เอา 2 บวกเข้ากับข้อมูลทุกตัวของชุคน้ี ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลจะ 

เปลียนไป
32. ข้อมูลชุคหนีงประกอบค้วย 15, 7 , 13, 5, 9, X, 20 ถ้าข้อมูลชุคน้ีมีนิล้ยเท่ากับ 

16 และ X มากกว่า 4 แล้ว X มีค่าเท่าไร
ก. 16 ข. 21
ค. -23 ง . 25

33. ในการสารวจข้อมูลชุคหนีงเรียงคะแนนจากน้อยไปหามากไค้ตังนีA้, B, c , D,
E, F ปรากฎว่าค่ากลางทีเหมาะสมเฟ้นตัวแทนของข้อมูลชุดนี้คือค่าเฉลียเลขคณิต
ข้อใคถูกต้อง

ก. D < ค่าเฉลียเลขคณิต < F ข. E < ค่าเฉลียเลขคณิต < F
ค. A < ค่าเฉลียเลขคณิต < C ง . A < ค่าเฉลียเลขคณิต < F

34. ข้อมูลชุคหนีงมี 5 จานวน หาค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูล 4 ตัว ในชุคนใค้เท่ากับ 75 
ถ้าข้อมูลตัวที 5 เท่ากับ 90 ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลทีง 5 จานวนตรงกับข้อใด

ก. 75 ข. 78
ค. 80- ง. 85

โจทย ใข้ตอบข้อ 35-36
I

กาหนคมัธยฐานของจาบวบ 4 จานวน ทีเรียงลาตับจากมากไปน้อยคือ 48, 37, X 
และ 19 มีค่าเท่ากับ 30

35. ค่า X เท่ากับเท่าใค
ก. 45 ข. 32
ค. 23 ง. 20
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36. ค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลทํ้ง 4 จานวนนเท่ากับข้อใด
ก. 31-75  ข. 32
ก. 45 ง . 4 7 .5

37. ข้อมูลชุดหนีงมีคังน้ีมี 5 อยู่ 3 คัว มี 2 อยู่ 1 คัว มี 4 อยู่ 6 คัว และมี 8 อยู่ 
2 คัว ดังนบค่าเฉลียเลขคณิตของข้อมูลชุดน เท่ากับข้อใด

ก. 4 .75  ข. 4 .80
ค. 5 .05 ง . 5 .15

38. จากตารางแจกแจงความถีการใข้เงินค่าอาหารกลางวันของนักติกษากลุ่มหนี,งจๅนๅน 
60 คน

จาบวบเงิน (บาท) จานวนคนคน ความถีสะสม
21-30 5 5

O -ะt I 7 12
41-50 8
51-60 11 31
61-70
71-80 7 50
81-90 10 60

ให้นักเรยนเติมคัวเลขทซาดหายไปในตารางให้สมบูรณ์ก่อน แล้วพิจารณาว่า ข้อใด
ถกต้อง

I
ก. จานวนนักติกษาหีใข้เงินค่าอาหารกลางวันอยู่ในช่วง 61-70 บาท มี 

จานวนเท่ากับ 20 คน
ข. มีจานวนนักติกษานีใข้เงินค่าอาหารกลางวันมากกว่า 60 บาหเท่ากับ 20 คน 
ค. นักติกษาจานวนมากทีใข้เงินค่าอาหารกลางวันเท่ากับ 51-60 บาท 
ง . มัธย;ทบของการใข้เงินค่าอาหารกลางวัน ของนักติกษาอยู่ในอันตรภาคช่น

51-60
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จากตารางแจกแจงความถีหีกาหนคให้ข้างล่างใข้ฅอบข้อ 39-^0

คะแนน ความถี

2-4 3
5-7 4
8-10 6

11-13 5
14-16 2

39. ข้อใคถูก
ก. ฐานนิยมของคะแนนอยู่ในช่วงอันตรภาคสัน 11-13
ข. มัธยฐานของคะแนนอยู่ในช่วงอันตรภาคข้น 5-7
ค. ผลค่างของจุคถีงกลางสับของสันหสองกับสันหีสามเท่ากับ 2
ง . ผลบวกของความถีของสับสันคูณกับจุคถีงกลางของสันสันเท่ากับ 177

40. ค่าเฉลียเลขคณิตจากตารางแจกแจงความถีนมีค่าเท่ากับข้อใค
ก. 8 .85  ข. 8.90

ค. 9 .15 ง. 9.50
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ประวัติผู้เขียน

นางสาวสมพรพง^ กันตามระ เกคเมือวันที 8 กุมภาพับ£ พ .fl. 2^*90 

กรุงเทพมหานคร สำเร็จการติกษาวิทยาสำสํตรปัณ?!ต วิชาเอกคณิตสำสํตร็ จากจุฬาลงกรณ ิ-
I

มหาวิทยาลัย เข้าติกษาฅ่อปริญญาโทคณะครุสำสฅร็ สาขาการติกษาคณิตสำสํฅร็ เมือที 
การติกษา 2 5 2 9  ปัจจุบันรับราชการทีโรงเรียนสํวนกุหลาบวิทยาลัย ฅาแหน่งอาจารย 2

1
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