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  บทที่ 1 
บทนํา 

 
ปญหาการปดลอมและแยกอาณาบริเวณบนระนาบซึ่งมีพ้ืนที่ตามที่กําหนดโดยใชเสนปด

ลอมที่มีความยาวรวมนอยสุด  เปนปญหาที่มนุษยใหความสนใจตั้งแตสมัยโบราณ  ชาวกรีกโบราณ
ไดต้ังขอสงสัยวา  จะทําอยางไรจึงจะใชเชือกเสนหน่ึงลอมรอบอาณาบริเวณใหไดพ้ืนที่มากที่สุด ซ่ึง
ไดถูกคาดการณวาตองลอมเปนวงกลม  คําถามของชาวกรีกน้ันเทียบไดกับปญหาการปดลอมและ
แยกหนึ่งอาณาบริเวณบนระนาบซึ่งมีพ้ืนที่ตามที่กําหนดโดยใชเสนปดลอมที่มีความยาวรวมนอยสุด  
คําถามนี้มนุษยเกือบทุกคนจะตอบอยางมั่นใจวารูปนั้นตองเปนวงกลม  แตเม่ือมีคําถามตอไปวา
ทําไมจึงเปนวงกลมพิสูจนใหเห็นไดหรือไม  นักคณิตศาสตรใชความพยายามมากในการพิสูจน
คําตอบนี ้ สวนหนึ่งที่ทําใหเราคิดวาคําตอบตองเปนวงกลมก็คือเราคิดวาอาณาบริเวณไมควรถูกแยก
จากกัน  แตในความเปนจริงอาณาบริเวณอาจจะถูกแยกออกเปนหลายบริเวณยอยได  และถาตองการ
ปดลอมและแยกอาณาบริเวณมากกวาหน่ึงอาณาบริเวณ  แลวจะมีรูปแบบใดหรือไมที่เปนคําตอบ
ของปญหาน้ี  สําหรับปญหาที่มีเพียงหน่ึงอาณาบริเวณนั้นพิสูจนคําตอบไดในป  ค.ศ.1880 วาตัวปด
ลอมตองเปนวงกลม 

ในป  ค.ศ.1994  Morgan[1]  สามารถพิสูจนไดวา  มีรูปแบบที่ปดลอมและแยกหลาย
อาณาบริเวณซึ่งมีพ้ืนที่ตามที่กําหนดที่มีความยาวรวมของเสนปดลอมนอยสุด 

สําหรับปญหาการปดลอมและแยกสองอาณาบริเวณซึ่งมีพ้ืนที่ตามที่กําหนดใหเสนปด
ลอมมีความยาวรวมนอยสุดมีคําตอบเปนดังแสดงในภาพที่ 1.1  ซ่ึงมีการพิสูจนในป  ค.ศ.1993  โดย
J. Foisy, M. Alfaro, J. Brock, N. Hodges  และ  J. Zimba [2] 

 

 
 

ภาพที่ 1.1 :  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดสําหรับสองอาณาบริเวณ [2] 
 

ในปจจุบันปญหาการปดลอมและแยกอาณาบริเวณซึ่งมีพ้ืนที่ตามที่กําหนดใหมีความยาวรวม
ของเสนปดลอมนอยสุด น้ันสามารถพิสูจนคําตอบไดถึงเพียงการปดลอมและแยกสามอาณาบริเวณ 
ซ่ึงพิสูจนไดในป ค.ศ.2002 โดย วัชรินทร  วิชิรมาลา [3,4] และเปนดังภาพที่ 1.2 
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ภาพที่ 1.2 : ตัวปดลอมสําหรับสามอาณาบริเวณ [3,4] 
 
 เน่ืองจากปญหาการปดลอมและแยกอาณาบริเวณ  คลายกับปญหาจํานวนแรมซีย  (Ramsey 
Number)  น่ันคือย่ิงเพ่ิมจํานวนอาณาบริเวณความยากและความซับซอนของปญหาก็ย่ิงยากเปน
ทวีคูณ  ในวิทยานิพนธฉบับน้ีจะศึกษาเงื่อนไขที่จําเปนของตัวปดลอมและแยกสําหรับสี่อาณา
บริเวณในกรณีเฉพาะ  เพ่ือที่จะลดปริมาณตัวปดลอมโดยกําจัดสวนที่ไมใชตัวปดลอมที่สั้นที่สุดออก 
ไปอันจะเปนประโยชนในงานวิจัยตอไป 
 ในบทที่สอง  จะรวบรวมถึงบทนิยามตางๆที่จําเปนสําหรับการศึกษาปญหานี้  และทฤษฎี
บทตางๆท่ีสําคัญโดยเฉพาะอยางยิ่งทฤษฎีบทการมีอยูจริงของตัวปดลอมท่ีส้ันที่สุด  รวมไปถึงการ
ไมมีชองวางและการมีความดันไมนอยกวาศูนยของตัวปดลอมที่ส้ันท่ีสุดดวย 
 ในบทที่สาม  เราศึกษาเงื่อนไขที่จําเปนบนตัวปดลอมสําหรับปญหาการปดลอมและแยก
อาณาบริเวณเมื่อมีอยางนอยสามอาณาบริเวณมีความดันเทากันและไดนําผลที่ไดไปประยุกตใชใน
บทที่ส่ี 
 ในบทที่ส่ี  เราศึกษาตัวปดลอมภายใตเงื่อนไขการไมมีชองวางและมีความดันไมนอยกวา
ศูนยสําหรับสี่อาณาบริเวณ  โดยที่ 1 2 3 4P P P P= = >   เม่ือ  iP   คือความดันของของอาณาบริเวณที่ i  
และอาณาบริเวณที่มีความดันต่ําสุดเปนบริเวณเชื่อมโยง ซ่ึงผลที่ไดน้ันทําใหเราสามารถลดจํานวน
ขอบเขตของตัวปดลอมท่ีมีโอกาสเปนตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดใหนอยลง 
 สําหรับบทที่หา  เรากลาวถึงขอคาดการณและขอสนับสนุนตางๆที่จะเปนประโยชนตอ
งานวิจัยในอนาคต 
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บทที่ 2 
 

ความรูเบื้องตน 
 

ปญหาการปดลอมและแยกอาณาบริเวณ  เปนงานวิจัยที่พยายามคนหารูปแบบที่สามารถ
ปดลอมและแยกอาณาบริเวณเมื่อกําหนดพื้นที่ของแตละอาณาบริเวณมาให  โดยใชความยาวรวม
ของเสนปดลอมในการปดลอมนอยที่สุด  โดยท่ัวไปเราจะเรียกปญหาน้ีวา  “ ปญหาฟองสบูบน
ระนาบ (The planar soap bubble problem) ”  รูปแบบตางๆที่จะปดลอมและแยกอาณาบริเวณนั้นเรา
พิจารณาจากลักษณะของเสนปดลอมและแยกบนระนาบ 

สําหรับแตละรูปแบบในการปดลอมและแยก n อาณาบริเวณซึ่งมีพ้ืนที่  1 2, ,..., nA A A   
เราให iR  แทนอาณาบริเวณที่ i  ซ่ึงบรรจุพ้ืนที่ทั้งหมด iA   เม่ือ  i { }1, 2,...,n∈   เราจะเรียกอาณา
บริเวณซึ่งไมใชอาณาบริเวณ iR ใดเลยวา  อาณาบริเวณวางหรือ 0R   ดังน้ันเราจะเห็นวาอาณาบริเวณ
วางหรือ 0R   เปนอาณาบริเวณเดียวที่ไมมีขอบเขต (unbounded region)  เราจะเรียกแตละสวนของ
อาณาบริเวณ iR  วา บริเวณยอย iR   เรียกสวนของอาณาบริเวณ 0R   ที่มีขอบเขต (bounded region) 
วา ชองวาง (empty chamber)  เรียกรูปแบบการปดลอมและแยกที่ใชความยาวรวมของเสนปดลอม
นอยสุดวา ตัวปดลอมท่ีส้ันที่สุด (shortest enclosure) เพ่ือความสะดวกเราจะเรียกบริเวณยอยวา เซลล  
เซลลที่ติด 0R   เราเรียกวาเซลลขางนอก (external cell)  เซลลที่ไมติด 0R  เราเรียกวา เซลลขางใน 
(internal cell)   

 

ทฤษฎีบทที่เก่ียวของ 

ในป 1994  Morgan [1]  ไดแสดงใหเห็นถึงการมีอยูจริงและเงื่อนไขพ้ืนฐานที่
จําเปนของตัวปดลอมที่ส้ันที่สุด  สําหรับ n อาณาบริเวณใดๆเมื่อกําหนดพื้นที่ของแตละอาณาบริเวณ
มาให 

ทฤษฎีบทท่ี 2.1 [1]  เม่ือกําหนดจํานวนจริงบวก m คามาใหจะมีตัวปดลอมที่สั้นที่สุดสําหรับ m 
อาณาบริเวณซึ่งมีพ้ืนที่ m คาตามที่กําหนด  และตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดจะตอง
สอดคลองกับเงื่อนไขดังน้ี 

                  1. เปนกราฟที่ประกอบดวยจุดยอด (vertex) และเสนเช่ือม (edge) เปนจํานวนจํากัด 
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  2. ทุกเสนเปนสวนโคงของวงกลมหรือเสนตรง (constant curvature) 

3. ทุกจุดยอดเปนจุดบรรจบของสามเสนที่พบกันดวยมุม 120° (each vertex is a 
trinary of edges meeting at equal 120° angles ) 

4. ทุกเสนที่แยกบริเวณคูเดียวกันจะมีคาความโคงเทากัน(all adges separating a 
specific pair of regions have the same curvature) 

 ดังน้ันเราจะเรยีกรูปแบบการปดลอมและแยกที่สอดคลองเงื่อนไขทั้ง 4 ขอ ของทฤษฎีบทที่
2.1 วา  ตัวปดลอมท่ีดี 

ทฤษฎีบทที่ 2.2 [3,4]  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดสําหรับ m อาณาบริเวณเมือ่ m ≤  6  จะไมมีชองวาง 

ทฤษฎีบทที่ 2.3 [5,6,7]  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดจะตองเปนวิถีเชื่อมโยง (path-connected)  และแตละ
เซลลจะตองเปนบริเวณเชื่อมโยงเชิงเดียว (simply connected region)  ซ่ึงผลรวม
ของคาความโคง ณ จุดยอดใดๆเปนศูนย 

 โดยทฤษฎีบทที่ 2.3 น้ีเราสามารถเรียกบริเวณยอยวา เซลล n ดาน  ถาบริเวณหรือเซลลน้ัน
ประกอบดวยดาน n ดาน 

 เน่ืองจากตัวปดลอมประกอบดวยสวนโคงของวงกลม  หรือเสนตรง  และแตละเซลลเปน
บริเวณเชื่อมโยงเชิงเดียว  ดังน้ันเราสามารถกําหนดความดัน (pressure)  ของแตละเซลลเม่ือ
กําหนดใหความดันของเซลล 0R  เปนศูนย  สําหรับเซลลอื่นๆคาความดันใหเทากับ  ผลรวมของคา
ทิศทางความโคงเมื่อเราลากวิถี (pick path) จาก 0R   ตัดผานเสนตางๆของตัวปดลอมไปสูเซลลน้ันๆ
เม่ือกําหนดใหคาทิศทางความโคงเปนดังภาพที่ 2.1 

      
 

  บวก                                                ลบ  
 

        ภาพที่ 2.1:  แสดงคาทศิทางความโคง 
 

 Cox  และคณะ [8]  ไดแสดงวาสําหรับวิถีปด (closed path) ที่ตัดผานเสนของตัวปดลอมที่
ส้ันที่สุด  ผลรวมของคาทิศทางความโคงของเสนที่วิถีน้ันตัดผานเปนศูนย  และตอมา Vaughn [9] 
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ไดแสดงใหเห็นวาสําหรับวิถีใดๆท่ีเร่ิมตนและสิ้นสุดบนบริเวณของอาณาบริเวณเดียวกัน (ไมจําเปน 
ตองเปนเซลลเดียวกัน)  ผลรวมของคาทิศทางความโคงของเสนที่วิถีน้ันตัดผานยังคงเปนศูนย  ซ่ึงผล
ที่ไดน้ีทําใหเราสามารถกําหนดคาความดันของแตละอาณาบริเวณได  น่ันคือคาความดันของอาณา
บริเวณใดๆเทากับคาความดันของเซลลของอาณาบริเวณนั้นๆ 
 

หมายเหตุ  ดานของเซลลจะนูนเขาไปในเซลลที่มีความดันตํ่ากวา  และดานที่อยูระหวางสองเซลลที่
มีความดันเทากันจะเปนเสนตรงนั่นคือคาความโคงเปนศูนย 

 

ทฤษฎีบทที่ 2.4 [8]  ตัวปดลอมสําหรับ m อาณาบริเวณซึ่งบรรจุพ้ืนที่ 1 2, ,..., mA A A  และมีความดัน 

1 2, ,..., mP P P  ตามลําดับ  จะมีความยาวรวมเทากับ 
1

2
m

i i
i
PA

=
∑  

ขอสังเกตุ  บางอาณาบริเวณอาจจะมีความดันนอยกวาศูนย  แตโดยทฤษฎีบทขางตนเราเห็นไดวา
อาณาบริเวณที่มีความดันสูงสุดตองมีคาความดันมากกวาศูนย 

ทฤษฎีบทที่ 2.5 [3,4]  สําหรับจํานวนอาณาบริเวณที่นอยกวาหก  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดจะตองมีความ
ดันของแตละอาณาบริเวณไมนอยกวาศูนย 

 

บทนิยามท่ี 2.1  กําหนดเครื่องหมาย (sign) ของเสนโคงท่ีมีทิศทางใหเปนบวกถาเสนโคงเล้ียวซาย 
(turning left)  และเปนลบถาเสนโคงเล้ียวขวา (turning right) 

ขอสังเกต  เม่ือเราพิจารณาเซลล C เราจะมองดานทิศทางของเซลล C แบบทวนเข็มนาฬิกา (counter-
clockwise) น่ันคือเซลล C จะอยูทางซายของดาน  ดวยเหตุน้ีคํานิยามของทิศทางความ
โคงของดานของเซลลจึงแจมชัด 

บทนิยามท่ี 2.2  มุมเล้ียว (turning angle) ของดานคือผลคูณระหวางทิศทางความโคงและความยาว
ของดานนั้นๆ 

ทฤษฎีบทที่ 2.6 [3,4]  ผลรวมของมุมเลี้ยวทั้งหมดของดานของเซลล n ดานบนตัวปดลอมเทากับ 
6

3
n π− 

 
 

เมื่อเซลลมีขอบเขต และเทากับ 6
3
n π− 

 
 

เมื่อเซลลไมมีขอบเขต (มีเพียง

เซลลเดียว) 
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ทฤษฎีบทที่ 2.7 [5,6,7]  สองเซลลใดๆบนตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดจะมีดานรวมกันไมเกิน 1 ดาน 

ทฤษฎีบทท่ี 2.8 [2]  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดสําหรับอาณาบริเวณที่มากกวาสองอาณาบริเวณจะตองไม
มีเซลลสองดาน  

บทนิยามที่ 2.3  สองเซลลใดๆ อิสระจากกัน ก็ตอเม่ือ ไมมีดานรวมกัน 

บทนิยามที่ 2.4  เซลล C จะไดช่ือวาเปนเซลล คอนเวกซ (convex) ถาทุกดานมีความโคงไมนอย 

                        กวาศูนย 

บทนิยามที่ 2.5  เซลล C จะไดช่ือวาเปนเซลล คอนเวกซแท (strictly convex)  ถาเซลล C คอนเวกซ
และมีอยางนอย 1 ดาน ที่มีความโคงมากกวาศูนย 

ทฤษฎีบทท่ี 2.9 [3,4]  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดสําหรับ m อาณาบริเวณจะมีเซลลคอนเวกซแทที่เปน
อิสระกันไดไมเกิน m เซลล 

บทแทรกที่ 2.1 [3,4]  ตัวปดลอมท่ีส้ันท่ีสุดสําหรับ m อาณาบริเวณ  ถามีเซลลคอนเวกซแทที่เปน
อิสระกัน m เซลล  แลวจะตองไมมีดานที่มีมุมเลี้ยวมากกวาหรือเทากับπ  

 ในการพิสูจนทฤษฎีบทขางตน วัชรินทร วิชิรมาลา [3,4]  ใชแนวคิดเก่ียวกับความเปนอิสระ
เชิงเสน (linearly independent)  โดยเมื่อใดที่เราสามารถปรับปรุงตัวปดลอมใหแตละอาณาบริเวณ
ยังคงมีพ้ืนที่เทาเดิมได  ตัวปดลอมตัวน้ันจะไมใชตัวปดลอมที่ส้ันที่สุด  เปรียบเสมือนความไมเปน
อิสระเชิงเสนของ n เวกเตอรในปริภูมิ m มิติ เม่ือ n > m 

 

 เราจะเรียกสองเซลลของอาณาบริเวณใดๆวา เหมือนกัน (identical) ถาสองเซลลน้ันเทากัน
ทุกประการและมีอาณาบริเวณที่ลอมรอบเหมือนกัน 

ทฤษฎีบทที่ 2.10 [3,4]  ตัวปดลอมที่ส้ันที่สุดจะตองไมมีสองเซลลคอนเวกซแทที่เหมือนกัน 

 ตอไปจะกลาวถึงสมบัติตางๆของเซลล 3-5 ดาน  ซ่ึงมีเพียง 1 ดานเทาน้ันที่ติดกับเซลลที่มี
ความดันตํ่ากวา  สวนดานที่เหลือติดกับเซลลที่มีความดันเทากันดังน้ันรูปแบบของเซลลดังกลาวมี
ลักษณะดังภาพที่2.2 
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                                                 เซลล π                     เซลล 2
3
π                            เซลล

3
π

 

ภาพที่ 2.2 : แสดงเซลล 2, ,
3 3
π ππ  

 โดยทฤษฎีบทที่ 2.6  ดานที่ติดกับเซลลที่มีความดันตํ่ากวาของแตละเซลลจะมีมุมเลี้ยวเปน  
2, ,
3 3
π ππ  ตามลําดับ  ดังน้ันเพื่อความสะดวกเราจะเรียก เซลล 3 ดาน  เซลล 4 ดาน  และเซลล 5 

ดานดังกลาวนี้วา เซลลπ   เซลล 2
3
π   และเซลล

3
π  ตามลําดับ 

 Vaughn [9] ไดศึกษาสมบัติและลักษณะตางของ เซลลπ   เซลล 2
3
π   และเซลล

3
π   เม่ือ

กําหนดคาความโคงของดานท่ีติดกับเซลลท่ีมีความดันต่ํากวาใหดังน้ี 

1. เซลลπ   จะเปนไปไดแบบเดียว 

2. เซลล 2
3
π   จะถูกกําหนดโดยพารามิเตอร 1 ตวั  น่ันคือความยาวของดานใดดานหนึ่ง 

3. เซลล
3
π   จะถูกกําหนดโดยพารามิเตอร 2 ตัว  น่ันคือความยาวของดานที่ติดกับดานโคง

และดานที่ไมติดกับดานโคง 

ซ่ึงผลที่ไดทําใหเราไดผลลัพธสําคัญดังน้ี 

 

บทแทรกที่ 2.2  (ความเทากนัทุกประการ) 

1. เซลลπ  สองเซลลใดๆ  จะเทากันทุกประการ 

2. เซลล 2
3
π  สองเซลลใดๆที่ติดกัน  จะเทากันทุกประการ 

3. เซลล
3
π  สองเซลลใดๆที่ถูกแทรกดวยเซลลπ   จะเทากันทุกประการ                     
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บทพิสูจน   1. เพราะเซลล π  เปนไปไดแบบเดียว 

       2. เพราะสองเซลลน้ันมีดานรวมกัน 1 ดาน 

       3. เพราะสองเซลลน้ันมีดานรวมกัน 1 ดาน  และมีดานที่ติดกับเซลล π  ยาวเทากัน                              

  � 

 

บทแทรกที่ 2.3  (การฝงตัว) 

   1. สําหรับเซลล 2
3
π  สองเซลลใดๆ  เซลลหน่ึงสามารถฝงตัวลงไปอีกเซลลหน่ึงได 

   2. สําหรับเซลล
3
π  สองเซลลใดๆที่ติดกัน  เซลลหน่ึงสามารถฝงตัวลงไปอีกเซลลหน่ึง

ได 

บทพิสูจน  1. เพราะเซลล 2
3
π  ถูกกําหนดโดยพารามิเตอร 1 ตัว 

2. เพราะเซลล
3
π  ถูกกําหนดโดยพารามิเตอร 2 ตัว  แตกรณีน้ีมีดานรวมกันแลว 1 ดาน   

ดังน้ันจึงแตกตางกันที่พารามิเตอรอีก 1 ตัว                                                                         

 � 

ทฤษฎีบทที่ 2.11 [9]  เซลล 2
3
π ที่ติดกับเซลล π   สามารถฝงตัวเขาไปในเซลล π ได 

 Vaughn [9] ไดแสดงวาเมื่อกําหนดคาความโคงของทั้ง 3 ดาน มาใหจะสรางเซลล 3 ดานได
แบบเดียวเทาน้ัน 

ทฤษฎีบทที่ 2.12 [9]  เม่ือกําหนดคาความโคงของแตละดานมาใหจะสรางเซลล 3 ดานไดแบบเดียว 

 วัชรินทร วิชิรมาลา [3,4]  ไดศึกษาสมบัติและลักษณะตางๆทางเรขาคณิตของเซลลตางๆไว
มากมายแตกอนที่จะกลาวถึงสมบัติเหลาน้ันเราจะใหบทนิยามกอนดังน้ี 

บทนิยามที่ 2.5 สวนโคงของวงกลมสองเสนขนานกัน ก็ตอเมื่อ วงกลมทั้งสองมีจุดศูนยกลางรวมกัน 
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ทฤษฎีบทที่ 2.13 [3,4]  สําหรับเสน e, f, g ซ่ึงเปนดานของเซลลเดียวกันท่ีตามกันมา  และ e กับ g มี

คาทิศทางความโคงเทากัน  แตไมขนานกัน  ถา l เปนเสนตรงที่แบงครึ่งและตั้ง
ฉากกับ pq  เมื่อ p และ q เปนจุดศูนยกลางของ e และ g  ตามลําดับ  แลว l จะ
แบงครึ่งและตั้งฉากกับ f 

ทฤษฎีบทที่ 2.14 [3,4]  สําหรับคู e กับ f ใดๆของสวนโคงที่ไมขนานกันของวงกลม และมีคาทิศทาง
ความโคง k ใดๆจะมีเสนโคงอยางมาก 2 เสน  ที่ตัด e และ f ดวยมุม 120o

โดยเฉพาะอยางยิ่งถามี 2 เสน  แลวทั้งสองเสนจะตองอยูบนวงกลมเดียวกัน 

หมายเหตุ  ขอความในทฤษฎีบทขางตนไมเปนจริงถา e และ f มีคาความโคงเปนศูนย  และ k=0
ตัวอยางเชน  เซลล 2

3
π   มีเสนตรงที่ตัด e และ f ดวยมุม 120oไมจํากัดเสน 
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บทที่ 5 

 

งานวิจัยตอเนื่อง 
 

ในบทน้ีเราเสนอขอคาดการณที่สําคัญพรอมทั้งขอสนับสนุนตางๆเพ่ือนําไป
พิจารณาตัวปดลอมกรณีท่ีอาณาบริเวณที่ส่ีไมเปนบริเวณเช่ือมโยงคือ 

 
ขอคาดการณ  1. ตัวปดลอมจะมีเซลล 4R  ที่เปนเซลลขางในไดอยางมาก 1 เซลล 
ขอสนับสนุน  โดยรูปแบบของเซลล 4R ที่เปนเซลลขางใน  เราพบวา ถาตัวปดลอมมี

เซลล 4R ที่เปนเซลลขางในมากกวา 1 เซลล  แลวนาจะเกิดเซลลคอนเวกซแทที่
เปนอิสระกันมากกวา 4 เซลล 

 
ขอคาดการณ  2. ตัวปดลอมท่ีสั้นที่สุดนาจะมีลักษณะดังตัวปดลอมตนแบบ 4 ดาน 
 ขอสนับสนุน   เน่ืองจากทุกอาณาบริเวณเปนบริเวณเชื่อมโยง 
 
 สําหรับงานการแจงกรณีของรูปแบบตัวปดลอมที่มีโอกาสเปนตัวปดลอมที่สั้น
ที่สุดน้ันผูวิจัยคิดวานาจะใชการแจงกรณีแบบการทําใหเกิดเซลลขางในของอาณาบริเวณที่ส่ี
ประกอบกับทฤษฎีบทขอหาม 4.1-4.7 โดยใชตัวปดลอมตนแบบทั้งเจ็ด ชวยในการคนหาตัว
ปดลอมที่ยังคงเหลืออยูซ่ึงไมนาจะมากกวา 99 แบบและจะเปนงานวิจัยที่ผูเขียนคาดวาจะ
ศึกษาตอไปในอนาคต 
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